ثأنوية مصطفى مصطفاي ندرومة السنة الدراسية:2014/2013 


قسم السنة الثالئة تقئي رياضي الم دة 04ساعات ونصف 


الإمتحان التجريبي في مادة الرياضيات 


عاب أحد الموضوعين على الخيار 
للوضوع الأول 
التمرن الأول :(03.5ن) 
لتكن ( 2)جموعة الثنائيات ( 7 )من 2,2 حيث 65ح :3+ 11 
1/عين الثائية (0 :م :8) من المجموعة (2) و التي تحقق 11- 2160-31 
2/حل في “2المعادلة 65 - :3 + 11 


3/عين الثنائيات (7:*)من (ط)احيث 5-< و 5-< (ر 





التمرن الثاني :(05ن) 
المستوي المرب منسوب لمعم متعامد ومتجانس ( 0:/:7) ٠»‏ نعتبر النقاط 4: 8: 10:0 لواحقها على الترتيب 

اأكيرج: : للع : 31د د ديج + 9197-ت ررع 
1/كتب العبارة المربة للتشابه مباشر 5 الذي يحول النقطة © إلى النقطة 4 ويحول النقطة 8 إلى النقطة (1 
2 أ)أنبت أن (3-:2)0؟مركز التشابه '9.و عبن نسبته #2 وزاويته 6 

ب) ما طبيعة المثلث )6042 
3 أ)عين لاحقة النقطة © مرخ الملاة (2-:'1(:)60:2(:)6: 4م) 

ب)عين جموعة النقطا 1#/ذات اللاحقة 7 حيث : 77> 22 +25 - ]0ج - + |مج- 2 
الثقرن الغالث :(04.5ن) 
الفضاء منسوب لمعم متعامد ومتجانس ( /: ثر: 0:7)نعتبر النقط (1:1:2) 2(:4-:1:0-) 8 (6-:1:0-) © 
1/ليكن (2)جموعة النقط ( 2: 3::(7) من الفضاء حيث 1ح * 1/18 - 1/147 


بين أن (2) هو مستوي يطلب إعطاء معادلته 


الصفحة 1من 4 


٠ 

إن 
يل 3 م« 
1 
0 

«> 3-3 

و فا 
«٠»‏ 





2/لتكن ( 5) جموعة النقط من الفضاء حيث 0 -6- ج27 - :2 - 2 - * ج + ث* بو+ ة عر 
بين أن ( 5)هي سطح ترة يطلب تعيين مركزها 42 ونصف قطرها ©1 
3 ©نقطة من الفضاء معرفة بالعلاقة © - 006+ 08- 04 


أ) عين إحدائيات النقطة 6 ث تكد أمها ني موي 5) 
ب) أكتب معادلة للمستوي (6) 0 6 


التمرن ال | (07من) 
1)نعتبر الدالة #المعرفة على 18 ب :6 *مك + م2 - () ع 
1/ أدرس تغيرات الدالة بم وشكل جدول تغيراتها 
2/حل في كلا المعاداة 0 - (<) ع م إستنتج تم إستنتح إشارة (<) م على خآ[ 
1 
1]) لتكن اإداأة #ذات المتغير الحقيقي ال معرفة على 9 ب:*325- *1(65- )ك4 + 2(6- 3ك 1 
(©) منحناها البياني في مستو منسوب لمعم متعامد ومتجافس ( أر: 0:3) 
1/بين أنه من أجل 18[ © فإن (2) 8< - ( 2" / 


2/أحسب (2) رصنا و (2) كر صننا 


3/أدرس تغيرات الداأة /. وشكل جدول تغيراتها 


4/ إستنتج وجود نقطة إنعطاف 7 للمنحى ( 0©) يطلب تعيينها ثم أكتب معاداة الماس (4) للمنحنى (0))عند / 
! 1 1 
5/برهن أن المعادلة 0 - (<) تقبل _ 0 00 


6أنشئ الماس (4) والمنحنى (0) 


الصفحة 2من 4 


4# 
.« 
.« 


الموضوع الثاني 
التمرن الأول:(04ن) 
1/حل في جموعة الأعداد المربة إة 0 18+ 2-627 
فريك املد اين 35-31 كن 
.)١‏ اكت العدة قل الشكل الاسن 


ب) نعتير العدد المرب و 7 حيث : هله 1+ 5هه)6 - يرج 

ت) استنتح قهتي العددين 0 95 و ل 

3/ني المستوي المربالمنسوب لمعم متعامد ومتجانس ( 0:/:7) نعتبر النقاط 4: 8: © لواحقها على الترتيب 
كا رم 3ك 3 كار ور مكاي 0 


أ) عين زاوية الدوران الذي مركزه © ويحول النقطة 4 إلى النقطة 78 
ب) ماطبيعة الرباعي 013 004 


رن الثاني :(05ن) 


الفضاء منسوب لمعم متعامد ومتجانس ( /: ثر: 0:7) نعتبر النقط (1-:2:1) 4: (1:2:4-) 8 :(2:3-:0) 2(:06-:1:1) 12 
والمستوي (2)ذي اللمعاداة ) 1+ ج2+ 23 - 6ن 


بين صحة أو خطأ العبارات التالية مع التبرر في كل حالة 
1/النقط 4: 1: ن)تعين مستوي 
2 -11- ج - (وق8 + يدهي معادالة ديكارتية للمستوي ((4181) 
1 ح- نر 
3 ثيل الوسيطي للمستقيم (40)هو: 2+3 - [ر 
47 -3- ج 
6 
4/سطح الكرة التي مركزها (/ونصف قطرها 3 قس المستوي (2) 


5/النقطة (-, 


دم | دس 
دم | دن 


4 اط 5 
30 -) هي ١ ١‏ لمسقط العمودي للنقطة )على المستوي 0 


الصفحة 3من 4 








١‏ لتر الات ا ن الثالث :(04ن) 





0 77 
داأة اا كك 6 


(0) تمثيلها البياني مرسوم في الشكل المقابل 
1/بين أنه من أجل 1< :افإن 1< () 8 
2/نعشر المتتالية ( ,,/2)المعرفة ب 4 - نا و (,11) © - 


60 أعد رهم الشكل على ورقة الإجابة ثم أنشئ المستقيم الذي 5 
معادلته 6ح 7 ثم علم على محور الفواصل الحدود 10,140 /ا,// 


ب)ضع تخمينا حول تغيرات وتقا رب المتقالية ر 11 
3 برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي !/ : 1< عر 
4/ين أن المتتالية ( , ) متناقصة تماما 





5/ استنتج أن ( , /1) متقاربة وحدد نايتها 
اللقرن الرابع (07ن) 


1 
1) ؟#دالة عددية معرفة على |مه+ :10 - دما حك - )و 


1/عين ( )5ن سنا ُ (3) 8 ١‏ ملل 
2 أدرس إتجاه الدلاة 8 وشكل جدول تغيراتها 
3/ بين أن المعاداة 0 - (2<) ع تقبل حل وحيد 1.9 > 0 > 1.5 واستنتج | إشارة ( <) ي على امجال إأصدرم| 


َك 





11]) #دالة عددية معرفة على الجال [0+ :0| ب : --() /» (©) متحناها البياني في معلم متعامد ومتجا جانس (ر:0:7) 


1 احسب (*) آل ا () رسلل وضسر النتاحج نيائيا 


202 +1 


7 (7-5 0 


2 أ)بين أنه من أجل كل ]+ 0 ج < : (2) ع 


ب) استنتج إتجاه تفير /وأفشن جدول تغيراها 


7 
ت) بين أ + 2ن - (0) / ثم أعط حصرا ل (0) / 


3/أنشى المنحنى (0)) 
ال 0000 تشية ‏ 0 او 00 صفحة 4من 4 بالتوفيق في البكالوريا 


التصحيح ٠‏ التمرين الثانى : 
التمرين الأول: 65 - +3 + 117 9+37-- رجز 2-37- م22 د رهز 31- ره 


الس 0 يح 8+(6)2-31- 3 + ج - 3 


ا د كوارة 32-1- :21 7+ (0)2 - 37 ب0- ‏ 0ل م 0 - م 

47ل 76-729-(4)0-:11(2)-8 3--7-ده 00 
1 - 

.07ت وح د ال 0 

به ع - - لست ن 
1 |[ 9-22- 23:2 جا 
4- للد ىلع 
4 2) 

اي رك 9-37-(31-):3- 9-37- (ن ج) 37 

3 م9-9-3-2- 
(4:7) - 3:7 (3-:2)0» مركز التشابه 


65 - 3+ 112 
02- ()3- - (4 - )11 جه 


1 
نسبته 3 -371|- 2 وزاويته - ح (06)37 - 6 
5 - (11)40+307] |7 | 34| - / وزاديته س - ( /3)كلة 


_ 05 5 ( 64 62 
4 + /3- يرج 4 - 0 00 


(3 


ا 507 10 (-22-(:2-3 :3 وش وكش م يج 
7- ردج (4:3-) 4-0 - 327 - 
(2ع 2 7+ 11-- برب4 + 3ح «/(:ع)1!- ؟: ش 
3/ 5 - م - ع2 - | (و- )|2 + إر- جا 
9< غ3 كد ان غزرة 5 - 2115 - 905 211 + “مار 
ع كيم 0 007+ 207/10 + 042 + 1/10 
3 < / 5 - 000(7- 20710 
ل غ1 07-7 6ن ومس 1/6 
11 


5 - ( 20 - 2060 + 24)) 21/10 
| ,2ع ع 
ا اع 05-02 - 16:0605- 045 


(4-:2:29(:)1:18(:)4:7(:)7-)1 ك (17:) ج 





5 - 16+104-144+ 1/05 
49 ح * 1/1 


دائرة مركزها 7)ونصف قطرها 7 - م 


التمرين الثالث : 
1/ 
1- *8لق - مل[ 
- 205 - ج) + *(1- «ر) + *(1- ننم 
1 -2(5 + ج) + 0(7- ر«ر) + *(1+ مم 
0 - ج8- 4-27 


(7)مستوي معادلته ) - 827- 237 - 46 


3 4-6 - أ( + “لض + لق )| ام 
2 4 








(6201:1:1 
3/) 
لبجم وب سقهة 2سا سلكا إن 
1 1 1 
0 6 
)7 6006 )و( 
(3-:2-:0) 200 


0 - + ج3- «نو- 0 
7 -- ل ج0 - ل +(2-)3-(1-) -(0)1 


التمرين الرابع: 1) 
6- *م4+ “ع2 -(2)ع 


1+ -ح (<2) ع 102لا : 6- ح ( <) ع 111[ 


0< (1+ *م) *م4 - *مل + *“* م4 - (عر)" عو 





0-2 


0 -3-6م4ر ”م2 ج-0- (2) ع 


0 -6- بر4 + 2 :و2 جه 


64 - 48 +16- ىم 








/1١ )11 


61 -(1- 2) *م4 + 2+4 ) م2 + 25ع1 - (جر) ر 





(2) 28 - 
002 - (2) / مدنا : مم ح ( م) عر مستا 
4/ 0 ولم تغير إشارتها النقطة (4.5-:0) 1[ 


(0) 7+ (0- 0(06) رح ار 

ك5 - مر 
0/5 م ]0.51 
0 > 4.40.6 - (1) /(0.5) / 


حسب م ق م المعادلة تقبل حل وحيد 





التمرين الأول: 


5 -18+ ج2-62ج 
* 36 -36--36-72 دم 





و ليا 
2) 
2 - |رجا 
2 3 
دح ,5110 حا سدح ,6050 
2 2 إدية 
,جه 5 - و 


2 - ىم ج6- 3/2.., ج 6 - :1م 
1 1" 1" 


<- 60ج------ 6 
3 112 +4 


6/.. 2ل 


ل اح وام كور 


فلحق لم3 كلحة 32 _ 


رد 





2 2 2 2 
2- 6لءة ., 30/6 +302 _ 
2 2 
62ل >2 . 2+6 7 
4 12 4 12 

0/4( 
اد 0 
37 +3 وك 


نكاد اوم 
(:3+3:003-37) 2 


6 + - مز 20 0 25 


0000 1 
ومنه زاوية الدوران هي 8 


) 3+37- ىج -ع 2 - عوج 3+31- مم2 


04-86 0428 
سمدم 2/56 
7 و2 كت 1 
2 صحيح لآن : 
0 -1-11-)-(2+8)01 4 
-4-11)-820-1+8)02 
-2-11-)-(1+80 6222© 
3/ 4 
4/ 
6 عم 
كد 2 الهش لت ررمي رص) و 
5 1 
(م)ء عههو- ةبش -1بثبكت2- 4 
3 3 3 22232 3 


1 0 
ب عر بر س هوف ري 
التمرين الثالث : 

لافنا 8017-1 #«ومترايد هام على الصدل 
|:| 1<« 2(<1)ع 
2/ 

) المتالية (,,/) 


2+1 
[) ««ما_ لح رعير 
( -ح-(2)؟ 


1/-- - ( 2) م ا : مم+ ع ر( عر) ع 1111 
ممدج نر '0جعر 


2/ 0< عر: 


425-5-1هل [1 1- ُ 
للح جح - (3) و 
(1+ 22) عد (1+ 2) 














[1- 
3/ 0 ح- ##لدينا 1 < 4 ح 1 83 [1.8:1.9] 
ترص صحها من أجل 2 1 م 0 > 0.5-» 0.02 ع (1.9) ع(1.5) ع 
ْ حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة تة 
نثبث صحتها من أجل 1 + 77 ل للقن اال عوك 
9 > 0 > 1.5 
1< رن هج 1< رب ») رج 1< ,1 
4/ 
,11 - 1) بك 4ت 1 
ا ااا ل برااي يرا 
1- ,21 1 - ,21 20-1 
ان 1 1 2111 
إشارته من إشارة ,1-17 1 للج - (2) [/ 
1 
0 > .1-1 ج 1 < ,1 المتتالية متناقصة تماما / 
5/المتتالية (. ؛)) متناقصة تماما ومحدودة من الأسفل فهي متقاربة م ' 
1 60 - - (2) /1111 
0 '0جع 
/ ع 2 1101[ 
” ممبجير 210 , ١‏ 
_خلتت يرون ح (2) /ر اا 
2 سين ممدج عور 
1 ج ,لا مكلا ح بر كا مطلاا م 
2/1 ممدج مر ممدج عر 
المنحنى يقبل مستقيم مقارب عمودي معادلته 0 - ع 
: 0 - / 1-/ 


المنحنى يقبل مستقيم مقارب أفقي معادلته () - 0 
التمرين الرابع : 


(2 


ه121 + :2) - زرب 2ي) 2 
ل تت ح 00 7 
(ع+ 2) 
دما 2< 22) -(1+ 2 _ 
60 0 
عم طشك إدء 202 
[حك 216 


تعن 


* 0 
ع 0 


8 0 ( 


8) ( / )3( 











21104 
>--- (0) / 
0 + 0015 
شك 25 507 
20+1 
0+1 
(2)0+1 20+1 - (0) م 
(1[+1()20+ )0 0+ ةين 
5 0 
(0)206+1 
9 > 0 > 1.65 
8 >1 +20 > 4.6 


0.25 > 0)20+-1(>- 02 
1 


2 > لل > 0.100 
(0)206+1 


4 > > للب > 0.20 
(0)206+1 








الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
ثانوية صلاح الدين الأيوبي - بوقادير 


الشعبة : علوم تجريبية دورة : ماي 2014 
امتحان البكالوريا التجريبي 
اختبارفي مادة : الرياضيات <<< د ب 2 اللمدة:03ساعاتونصفا ‏ 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول : 05 نقاط) 
1.حل في مجموعة الأعداد المركبة 0) المعادلة ذات المجهول ‏ الآتية: 0 - 29[ 2 أومه6- ' 2 


2. المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 7:7: 0) , 
3 3لم3 3 3ل 
2 


ار و 2 نقطتان لاحقتاهما 5 ارد و الحح حك يام و 7 الدوران الذي مركزه 00 و 
)أكتب ,ج و ,2 على الشكل الأسي ثم بين أن النقطتان م و 8 تنتميان الى نفس الدائرة ('1) ذات المركز 0 و نصف 
القطر 3 
ا 
ب) بين أن : 12 2+2 إح'ج 
2 3 


3 لتكن 'ل4ر و'9رصورتي 4 و # على الترتيب بالدوران /7 . 
أ - أكتب على الشكل الأسى ي. ,2 و ,مج لاحقتي النقطتين 0 ٠‏ ' على الترتيب . 


ب- أحسب امم ثم برهن أن 8 و 'ر متناظرتين بالنسبة الى النقطة 0 و أستنتج طبيعة المثلث 'م8.), 
28 
التمرين الثانى : ١‏ 04 نقاط ) 


نعتبر الدالة م المعرفة على المجال [6+:0] ب 6 - ()/ و (©) تمثيلها البياني ( أنظر الوثيقة المرفقة ). 
00 ا 

1.أ) أدرس تغيرات الدالة م على المجال سيو 

ب) حل في المجال إمه+ :0 | المعادلة «-(«)/ .نرمز الى الحل بالرمز نه 

ج) برهن أنه إذا كان : [م:0]ع+ فإن : [ه:0]ء («)/ وبالمثل إذا كان : |ممديمإ]ء + فإن : |معدبم]ء («) /ر 





2. نعتبر المتتالية العددية (,,) المعرفة بحدها الأول 0 - ,»: و من أجل كل عدد طبيعي , : - -6- (رن) ر حورن 
+ ا 

أ) باستعمال المنحنى )6 والمستقيم (0) ذو المعادلة 1 ح مل مثل الحدود 1 6 78 6 اا ؛ .»ب على محور الفواصل دون 

حسابها. 


ب( ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (, ) وتقاربها ٌ 

ج ) برهن بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي م, : © > ,,,): > ,: > 0 

د) استنتج أن المتتالية (,)متقاربة ثم عين نهايتها . 

3.ماذا يمكن القول عن اتجاه تغير و تقارب المتتالية () تبعا لقيم العدد الحقيقي الموجب أو المعدوم سن ؟ 


الصفحة 1 من 4 


التمرين الثالث : 04 نقاط) 
الفضناء سنوي الى مغلم متعافة و مكهانين: :( رار 101 ) تعفن التق ركنن 31 موقن ارقين ماه 
1) أ بين أن النقط ل » # و © ليست في استقامية. 
ب - برهن أن الشعاع (1-:1-:7)1 »شعاع ناظمي للمستوي (80) . 
ج - أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (480) 
2 أ- أكتب التمثيل الوسيطي للمستقيم (8) الذي يشمل النقطة 0 و يعامد المستوي (280) 
ب - عين إحداثيات النقطة '0 المسقط العمودي للنقطة 0 على المستوي 80 ) 
3 نرمز ب /م الى المسقط العمودي للنقطة 0 على المستقيم (80) .+ عدد حقيقي حيث :780 + - 877 
6 


أ- برهن أن : 5 
]/ 








ب استنتج العدد الحقيقي + و إحداثيات النقطة /م . 
التمرين الرابع : 07 نقاط ) 
نعتبر الدالة العددية م للمتغير الحقيقي « و المعرفة على *12 كما يلي: |1- "6 
نرمز ب (,0) لتمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد و متجانس [ثر:0:7) 





ما+ع ح (<«) كر 


1) أل-أحسب (#«)ير نا و اير صنا . 


ب - أحسب («)/ر ممنا و (د/ر من[ و فسر هندسيا النتيجة . 
#سمتصير اتيز 
21 جور امون انجاء تعن الدالة .على كن حال من هفاك ندر كوا ته 


أ 
5-1م 


2( بين أنه من أجل كل عر من *12 : 





شكل جدول تغيراتها. 
3) برهن أن المستقيم (8) الذي معادلته :ر - بر مقارب مائل للمنحني (,©) عن :وت 


1 


ل 


4) أ) بين أنه من أجل كل د من ]مه+:0[ |1 إسلجعة - و7 ثم استنتج أن المنحني [,0) يقبل مستقيم مقارب 


مائل بجوار + . 

ج) تحقق من أن معادلة المماس )7 للمنحني [,©) عند النقطة ذات الفاصلة (2) ما هي: (212)2 -32 د بر 
5) أ) برهن أن المعادلة 0 - (*«) /ر تقبل حلا وحيدا > و الذي يحقق أن: 0,5 > > 0,4 ثم استنتج اشارة (<) /ر. 
ب)برهن أن العدد ين يحقق : 0 -1- 6م 22م 

6)أرسم المستقيمات المقاربة و المنحني ([,0). 


الصفحة 2 من 4 


التمرين الآول : 05١‏ نقاط) 
1.حل في مجموعة الأعداد المركبة ) المعادلة ذات المجهول ‏ الآتية: 0 -22-47/32+16 


2 المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ :0 0), 

و 2 نقطتان لاحقتاهما 27- 2/3 - ,ج و 27+ 24/3 - ,: على الترتيب . 
) أكتب 0 وك على الشكل الأسي. 

ب) علم النقطتان 1 و 8. 

ت) برهن أن المثلث 0,8 متقايس اللأضلاع. 


- علم النقطتان 0) و 7 .ثم برهن أن لاحقة النقطة مر هي 47+ 4*3 - رع . 
4.برهن أن النقطة 7 هي صورة النقطة 8 بتحاك 7 مركزه 0 ب بطلب تعبين نسبته . 


5. أحسب النسبة 2-22 ثم استنتج طبيعة المثلث 047 . 


2 





1 
التمرين الثاني : 05 نقاط) 
الفضاء منسوب الى معلم متعامد و متجانس (/ ,ثر ,7: 0) . نعتبر النقط (4)0:4:1 » (8)1:3:0 » (2-:1-:0)2 
و (1:4-:7)(! . 
1.بين أن النقط )4 » 8 و © ليست في استقامية. 
2 (4) مستقيم يشمل النقطة 2 و (1:3-:2)/: شعاع توجيه له . 
أ- برهن أن المستقيم (4) عمودي على المستوي (2480). 
ب- إستنتج معادلة ديكارتية للمستوي (82) 
ج -أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (8) . 
د- عين إحداثيات النقطة 7 »نقطة تقاطع المستقيم (4)و المستوي 486 ) 
3) ليكن المستوي (2) الذي معادلته 0 ح ج + بر+ و المستوي (0) الذي معادلته 0 - 2 + بر4 +2 . 
أ- برهن أن المستويين (2) و (0) متقاطعان . 


41-2 ح تعر 
ب- تحقق أن المستقيم ("7) » مستقيم تقاطع (م) و (0) تمثيله الوسيطي : +1 © /, 4 حبر 
---27 


ج - هل المستقيم ('2) و المستوي (480) متقاطعان أم متوازيان ؟ 


الصفحة 3 من 4 


التمرين الثالث : 04١‏ نقاط ) 
1.لتكن الدالة ثم المعرفة على المجال |+:0| ب : (*«) ما -< - (2«) /ر 


- أدرس تغيرات الدالة كر 


2. (,») متتالية معرفة على *10 ب : لني 





أحسب الحدود : » 2/١‏ © ,10 » ,نه و 2 ثم ضع تخمينا حول إتجاه تغير ها و نهايتها . 
3 د) متتالية معرفة على *77 ب : ( ,)م1 - ,ذا 

أثبت أن (6) م[ مم - مح ,ما . 

ب- باستعمال الدالة /ر ٠‏ أدرس إتجاه تغير ( ,<1) ثم أستنتج أن ( ,) متناقصة . 

ج - استنتج أنه من اجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم : © > ,1 > 0 


د- استنتج أن المتتالية ( ,,) متقاربة و عين نهايتها . 


التمرين الرابع : 06 نقاط) 

1) ء دالة معرفة على 18 ب : “16+ - («)عء 

. ادرس تغيرات الدالة > ثم شكل جدول تغيراتها‎ .)١ 

ب). استنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي عر : 0>(«)ع 
1]) / الدالة المعرفة على 18 ب : “1(9+غز- 226-) - (عدا/ر . 

و (©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس [ 7 0,7) . (وحدة الطول ,رن2 ) 
أ) . احسب («)/ر نذا . 
ب). بملاحظة أن : | ل ط-ه دوم ؛ أحسب () ير سل ثم فسر النتيجة بيانيا . 
ج) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي + : 7 (32-2- 282) - (ت)”/ ٠‏ عين إشارة () كر 
د) شكل جدول تغيرات الدالة /. 
3 ) عين معادلة المماس (7) للمنحنى (,©) عند النقطة ذات الفاصلة 0 

ب) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي + : 6< (<)ج <(22 -1) - (2 -1) - (3) كر 

ج) استنتج وضعية المنحنى ( ,0 ) بالنسبة للمماس (7) . 

ب) ارسم (,©) و (7) على المجال |مه+:1-] . 
5) 'لر الدالة معرفة على +1 ب : تو زه +عرم + تيه ) - 0)] 


عين الاعداد الحقيقية م » 8 و ع بحيث تكون الدالة ‏ دالة أصلية للدالة “مر على +1 


الصفحة 4 من 4 


( ترجع مع ورقة الإجابة ) 
الموضوع الأول التمرين الثاني 


ا ا م ا 


تصحيح امتحان البكالوريا التجريبية 


ا الإجابة النموذجية الموضوع الأول 


حل التمرين الاول : 
1) لدينا المعادلة 9-0+ع | 2 |وهه6- هم تكافئن 0 - 2+9 3./3 -2ج2 


لت 3 30/3 , 


لمحتاص يرز 0ن [حده موتحبت: "2 


2 - 9 - ل وعليه الحلين هما - 
م ا ارس 


7 71 


ا ضما 3601 كر 2 بو 38 رق( ك2 


ولذينا :3 مرق حورم ومقة 'ثثر :ىقر اتنتميات لنفين الدائرة (1) مركها 60 .وتصف قظزها 3 


0 ل اي لي اه 
ب) لدينا (مد-ج) 6ح رج - 2 ومنه 2 * 2-6 أي 2-712-+ 7 |ح ج 
2 22 


27 2 7 2 2 7 55 


: 7 
حر حم حم م -ْ- حم 
كيذ اتن وك للق )رز 1 فاك رس لوك ذا عن 295ج كه ووهز 7 مك 2 حيرو 


5 


4 7 00 ا ٠.‏ 2 ع و تر سر 1 .4 
ب) لدينا : م - 27 ع لكت ومنه ‏ 22/2 دج -| لك زورحج أي 27 + ع - [ م0 ,08 ) ومن جهه 


8 
أخرى: 3 - 08 - '/0 ومنه النقطتان ‏ و "كر متناظرتان بالنسبة إلى النقطة () 
[4'8] قطر للدائرة (17) و بما أن 4 تنتمي الى ('1) فإن المثلث "3 قائم في 4 . 
حل التمرين الثاني : 

5 


1) أ- الدالة /ر قابلة للاشتقاق على المجال [00+:0] ولدينا : 0 < 9 - (د) “كر 
+1 





ومنه الدالة كر متزايدة تماما على المجال ]60+:0] . 


ب) لدينا : 3 ح (2) آل معنأه ك0 ومنه 0 -[دعركب ع« معادلة من الدرجة الثانية مميزها 29 حر 
8 


: ؛ 9 +5 
: ح ,د (مرفوض ) إذن 5 - يل 


ج) لدينا : [:0] 2 معناه و > > 0 و بما أن الدالة /ر متزايدة تماما على المجال [0+:0] فإن 
(مع)ثر > («)ثر >(0)كر أي بمه>(ح)/ر>0>1 أي [هنماء (ز«د)ار 

وبالمثل لدينا : |مه+:يه] ح ع معناه ن < مر و بما أن الدالة /ر متزايدة تماما على المجال [0ه+:0] فإن 
(:©)ثر < («)ير أي هه < («)ير ومنه |مم+ بيه |ء («) كر 

2 أ- تمثيل الحدود : 





29 5 1 5-9 
وحليها 5 (مقبول ) 2 029 














ب) يظهر ان المتتالية ,ب متزايدة ومتقاربة 
ج) البرهان بالتراجع : نسمي (7)7 الخاصية بم > ,,,/؛ > ,/: > 0 
- من اجل 0 - 7,7 لدينا /ن >> ,)1 > ,/1 > 0 أي # > 1 > 0 > 0 وهي محققة 
- نفرض صحة (2)7 أي © > ى,,: > ,:: > 0 ونبرهن صحة (2)0+1 أي 0 ك وبرلا ك براه > 0 
لدينا : به > ,,,,ه > ,,: > 0 و بما أن الدالة كر متزايدة تماما على المجال [0ه+:0] فإن 
(نه) / ك (بنة) كر > (,ة) ثر > (0) / أي © ك وبرلا ك ربررلة ك 1 > 0 ومنه الخاصية صحيحة من أجل كل عدد 
د) لدينا : من اجل كل عدد طبيعي 77 : ,,,: > ,1 ومنه 0 < ,/ه- ,1 و هذا يعني أن : ,ب متزايدة . 
بماآن ,1 متزايدة ومحدودة من الأعلى بالعدد م فهي متقاربة نحو العدد / والذي يحقق 7 - (7)/ أي بن - 7 
إذن 0 ح ,)#2 دنا 
0 
3) المناقشة : 
- إذا كان ]:ه,0] > : فإن ( ,1) متزايدة ومتقاربة نحو يه 


- إذا كان 0 ح و11 فإن ,1 ثابتة ومتقاربة نحو /#م 


- إذا كان ]0+ :ه]ج م فإن ( ,/1) متناقصة ومتقاربة نحو يه 








حل التمرين الثالث : 
1.) بيان أن النقط 4ر » 8 و ) ليست في استقامية. 
(4:1-:3-) 8م ؛ (7-:5:2-) 40 و ومنه الشعاعان غير مرتبطين خطيا و النقط ليست في استقامية 
ب - البرهان أن الشعاع (1-:1-:7)1 ناظمي للمستوي (2800) . 
لدينا : 0 -3+4-1- - م.م و5-2+7-00--)7.460 ومنه ,7 عمودي على شعاعين غير مرتبطين خطيا 
فهو عمودي على المستوي (4280) . 
ج للمستوي (480 ) معادلة ديكارتية من الشكل : 0 - + ج-بر- و بما أن (80ماء 4 نجد: 7-1 ومنه 
معادلة المستوي (48)0 ) هي : 0 -1 + ج - بر - عر 
1 تر 

2 - كتابة تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) .18+ - +- - بر 

1[ ددع 
ب- تعيين إحداثيات النقطة '0) المسقط العمودي للنقطة 0 على المستوي (48)0) 
لذونا + (0ظدهاى رد ) - رمنر:ح)'0 


1 
نتعوئكن كلا مث ل لل و 5ت في معادلة المستوي نجد : ل د ضع 


3.نرمز ب 7 الى المسقط العمودي للنقطة 0 على المستقيم ('80) .+ عدد حقيقي حيث : 80 + - 817 
ْ 0.80 
أ- البرهان أن ٠:‏ بتتد حم 

866 














100 + 811.80 - 110.80 + [81) - 80.80 3686 ش 
52 0 501000 00000 2500 و : 2 - 
1 186 - 8686« - 80 817 - 0 + ىر يم - 66 
ب استنتاج العدد الحقيقي 1 وإحدائيات النقطة 7 .و لتكن : ةا 77 
ا ين 


1 [سم) 5 


لدينا : (8-:2:6-) 80 » (5- ,رج :6 + ,ربز :2 + عد ) 877 و بما أن : 76-60 1 - /248 نستنتج . 

















ته 
(2-) »اس - 2 + يرد 37 - يرد 
6 - 6+ بر أي 1ت بر و عليه تكون إحدائيات النقطة هي : 2 اه 
(8-)»«س - برد 5 - بره 


حل التمرين الرابع : 
نعتبر الدالة العددية م للمتغير الحقيقي م و المعرفة على *1 كما يلي: 2-1 





ما+ع - (2<) كر 





1) أ حساب («)/ر صتنا و ()/ر صننا . 


60 ح («) آل حلا م+ ع (ع) /ر 110[ 


ممدجمر 


ب حساب («) /ر 1152 و (*)/ر 1103 و تفسير هندسيا النتيجة . 
بور جور 


م - (عد) و 1110 060 ح [(عر 


26-1 


بيان أنه من أجل كل بد من "18 :-- - (6)"/ر » دراسة اتجاه تغير الدالة /ر على كل م ([ ,© )جال من مجالي 





حت م0 
تعريفها ثم تشكيل جدول تغيراتها. 
الدالة ثم قابلة للإشتقاق على كلا من المجالين و دالتها المشتقة حيث : 


ل 


28-1 ملدإسام_. 65 


[عاق > ارداق “ “إجاق 








+1- زع«)'ر 


0- («)'ر معناه : 0 26*31 أي [1- 5م26 و منه: 2م - | إماد» وإشارتها تعتمد على اشارة 





3 البرهان أن المستقيم (8) الذي معادلته +« - در مقارب مائل للمنحني [,0) عند 0- 
لدينا : 0 -1ها- ((1- *6)-ا)ما سنا - | بر-(ع)ي/ ا سنا و منه المستقيم [1) الذي معادلته : - در مقارب 
مائل للمنحني [,0) عند - 


4/ أ) بيان أنه من أجل كل 1 من | 3 


6 


-! إماجعة - 9)/ ثم استنتاج أن المنحني [,©) يقبل مستقيم 


مقارب مائل بجوار 00+ . 


كنك إطحع زد )مجع دم 
6 
لديا 


ك1 ]ا+عدة - ال-1 ]سام *106[ + مرح 
6 6 





ما+ع ع (2<) ار 


1 : 
ومن جيةاخرى ؛ 0-لهاد | -! |صطيزر - زم( (*)/ | دنا و عليه المنحني ([, )) يقبل مستقيم مقارب 
مائل معادلته 2 بر بجوار مك ى 
ب) تحديد نقط تقاطع المنحني [ ,00)) و المستقيم (8) الذي معادلته << بر . 


بر - زعد) كر معنأه : د -|1- “أ إماجع أع: 1ه - 1-0 - “+زما ومنه : 


1-1- © أي 2- © ومنه: 102-غ+ أو 1-(1-*6)- أي 0 - 65 وهي مستحيلة الحل. 
((2ه1آ: 2هل)ك! - رك )١)(ه)‏ 


ج) التحقق من أن معادلة المماس (73) للمنحني [,©) عند النقطة ذات الفاصلة (2)ما هي: (2)م21 -32 - بر 
لدينا : 2122 -32 ع 2 صا+ (2 ما - :)3 - (2م1) كر+ (2صا-ءد)(2ما)'ر بر 
5)أ) البرهان أن المعادلة 0 - ()/ر تقبل حلا وحيدا نه و الذي يحقق أن: 0,5 > بم > 0,4 


لدينا ‏ (2)0.4/ . -(0.5)/ و/ دالة مستمرة و متزايدة تماما على المجال [00+,0[ و بصفة خاصة على 
المجال |0.4:0.5[ .والعدد 0 محصور بين (0.4)/ و (0.5)/ و حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 
- («)/ر تقبل حلا وحيدا يه . 


ب)البرهان أن العدد 0 يحقق : 0 1 4م © 
لدينا : 0 ح (يم) /ر معناه : 0-(1- “ع )ما+ه أي : اما [1- “ع)مز+ “مما و بالتالي : 


1سا - (1- “م )» “مما وهكذا نجد: 0 -1--2م 26م 





6)رسم المستقيمات المقاربة و المنحني (©). 











تصحيح امتحان البكالوريا التجريبيه 







الإجابة النموذجية الموضوع الثاني 
حل التمرين الآول: 
1.لدينا: 0 -22-40/32+16 





_ 4/3 -4[7 
07 


16ح 6 اندر > [2- لب 


ا 1 
2 “مه -| 1 شك إ4- نهم 5د 0 


6م ب ,203-27-2 - رج 
ب) أنظر الشكل 
ت) لدينا : 4 - |رع| - 0 » 4 - إ|وءا - 08 
ث) ومن جهة أخرى : 
4 - 41| - /(2 - 2./3) -:2 + 20/3 - إرء - وء| - قا 
ومنه 48 - 08 - 04 و المثلث 00/8 متقايس اللأضلاع. 


3.- تعليم النقطتان '0) و 7 أنظر الشكل . 


27 


1 0 ١ 
لدينا : (2-0) 3 200-28 ومنه : - م2 4+4 (يع) مدعي ددر‎ - 
/ 4.نلاحظ أن : ,22 - ,رج و بعبارة أخرى : 208 - (207 و هذا يعني أن النقطة (7 هي صورة النقطة 8 بتحاك‎ 
. 2 مركزه () و نسبته‎ 


6 6- قل _ [نة+ 3ل4)- 203-21 _ موسر 
0 [3-2ل2:0 2 


مك -(قام )هه 


و المثلث (0/7 قائم في 4 . 





5. لدينا : 774/3 


ومنه : 





0 حت ووم أي 0 0 [طك :40 ) - [4ط وله ) 


م 


حل التمرين الثاني : 
1.بيان أن النقط 4 » 8 و ©) ليست في استقامية. 


ا اا تا 7/2 اا 6 


(1-:1-:1) قم 2 (5:3-:40)2 و 2 ومنه الشعاعان غير مرتبطين خطيا و النقط ليست في استقامية 





2 أ- البرهان أن المستقيم (/) عمودي على المستوي (4800). 
لدينا : 0 -13-(1-)221-1 - هلم.: و 0-(3-)<3 +(5-)2«22-1 -40. ومنه 1 عمودي على 
شعاعين غير مرتبطين خطيا فهو عمودي على المستوي (4800) . 
ب- للمستوي (4800) معادلة ديكارتية من الشكل : 0 - 4+ 32+ بر-2 و بما أن (800ه4)ء ل نجد: 1- 4 
ومنه معادلة المستوي (18)0 ) هي : 0 -1+ 37 + بر - 21 
10-0 
ج -كتابة تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) . 17# >1 +1-4-<تنر 
4+1 - ج 
د- تعيين إحداثيات النقطة 77 »نقطة تقاطع المستقيم (/ )و المستوي (280) 
بتعويض كلا من * + 32 و 2 في معادلة المستوي نجد , 1-0+ (/3)4+3+(1-4-)-(/2+ 207 إي , 2- - ع 
ومنه: ((2-)2:4+3 +1-:(2-)»2 +7) 2 أي : (2-:3:1) 17 
3 أ البرهان أن المستويين (2) و (0) متقاطعان . 
لدينا : (1:1:1):م)8 و (1:4:0) رم نلاحظ أنهما غير مرتبطين خطيا و بالتالي ( 2) و (0) متقاطعان . 


0 0 -ج ++ 4-2 - عر 
دج ل نر دعر 
ب- لدينا: ٠‏ 7 7 7 1 تكافئ #دبرة أي #+-دبره و (16ع2) (بوضع ‏ - بر ) 
0ع 2 لد بر4 دعر 
0 - 2 + )4 +ع ر +3 -<ج2 


ج - شعاع توجيه المستقيم ('72) هو: (4:1:3-)2 و لدينا : 0 33+ (1-) 1+ 2“<ا4- - 7.): و منه 
المستقيم ('70) و المستوي (4800) متوازيان و بالإضافة الى ذلك النقطة (2-:2:0-) 8 من ("7) من أجل 
(0 -)) لا تحقق معادلة (480) إذن هما متوازيان تماما. 

حل التمرين الثالث : 

- دراسة تغيرات الدالة /ر 


0 - () حصنا لأن 0 - دصاع حصنا ) 6+ - (عد ما - 1) جنا ع () /ر جا 


ممدجور 


١ 1 ٠ ٠ 
/ )<(-1-| 1 123آ- - | :دعا- + ندسط»‎ ٠ الدالة قابلة للإشتقاق على المجال و لدينا‎ 


ل 


2(>0) زر ونان 136-20 بت أي [ ند 





حساب الحدود : ,10 » ,]2 » +10 » ,)2 و :1 ثم وضع تخمينا حول إتجاه تغيرها و نهايتها . 


5 4 3 2 


1 حم د رن 5ح د - رلا ' 4 7 - رلا ' 0-021 إن ء 5 








لله (6) 6 (2) (6) (6 6 ا( 





يظهر أن ( ,/1) متناقصة و نهايتها تؤول الى 0 
3.- اثبات أن (0) م1[ م - م ح ,ما . 


1 


لدينا : () م1 م - + ح- (#) صا م -ع مام - ”م[- “عم1[ - م ( ,)صا د رد 


1 


5 


ب- باستعمال الدالة ثم »دراسة إتجاه تغير ,م ثم استنتاج أن 1 لتتاقصية:. 


من أجل كل *71 ح ,7 لدينا : (7)/ر ح ,1 و الدالة م متناقصة تماما على المجال [|0+:1] و بالتالي (,) متناقصة 
تماما . 


بما أن "© ح ,,: و الدالة الأسية متزايدة تماما على +1 فإن اتجاه تغير (,/17) هو اتجاه تغير (,<ا) 

أعئ.+ ( ,)») متناقصة ا 

ج - استنتاج أنه من اجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم : © > ,1 > 0 

المتتالية ( ,,:) متناقصة تماما و موجبة و منه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم : © ح ,/: > ,/ > 0 أي أن : 
(,) محدودة . 

د- استنتاج أن المتتالية (,0) متقاربة و تعيين نهايتها . 

المتتالية ( ,,ه) متناقصة تماما و محدودة من الأسفل فهي متقاربة .و لدينا : م - (م) تر حصئا - ربا ستل أ 


م- ح ,ماما حمذا و بالتالي : 0 ح ,: نذا 


ممدجر ممدجر 


حل التمرين الرابع: 
1) درسة اتجاه تغير الدالة م ثم تشكيل جدول تغيراتها. ”> 1-6 +2 - (1)ء 


ممدجور 


6 - [*1-6+م) دنا ع («)ع ما ٠‏ مه - الكسمرا» دنا ع رعد)ع دنا 
موسجبتر موسجبتر ل مد حمر 


ال 
الدالة 8 قابلة للإشتقاق على ©[ حيث : “1-6 - («)'ع و التي تنعدم من أجل () -عر 





بما أن الدالة ج تقبل قيمة حدية عظمى 0 - (0)» فإنه من أجل كل عدد حقيقي ع : 0 > ()ع . 





17]) / الدالة المعرفة على 18 ب : “ 2+1(6- 226-) - («)ر . 
مم - ()/ ذا 


٠ 1‏ ْ له 
ب). مه - جز + ط-ه ييز - ه)ر بوظا ٠‏ 0 - مر مستقيم مقارب للمنحني [,©). 


ج) بيان أنه من أجل كل عدد حقيقي © : “6 (2-:3- 222 ) - )"1 ٠‏ تعيين إشارة (<3)" كر 
الدالة قابلة للاشتقاق على 8 لذن 2[67-:3- 282 ) - (1 +ع تر2) تم *و(1-ع4ف) - 0 / 


2-0 /ر بيه . 212-3-2-0 | 4-250 2 دام 0 


2 


د) تشكيل جدول تغيرات الدالة /ر. 





3) أ) تعيين معادلة المماس ('7) للمنحنى ,© عند النقطة ذات الفاصلة 0 : 2+1 2 نر 
ب) من أجل كل عدد حقيقي 7 : 
11-*1(6+*) |(2 -1) - (28 -1)- > 6 (1+ع)(2+1-) - (م«1-2) - )ار 


لمت (2 -1)-(2) آل 
6 


- 3806)ع )1 4 22-) - (22 - 1) - (2<) آل 
ج) ندرس إشارة الفرق (2+1-) - (<) /ر 





4) أ) دراسة تقاطع المنحنى (,©) حون الفذ ال 
0 -20)/ معناه 0 -1 +2 26 أي : 1- -عر 8 ومنه [,0) يقطع محور الفواصل في نقطتين 


ب) رسم [,0) و (7) على المجال ]60+:1-] . 
5) ر الدالة معرفة على 8[ ب : “© [ء + عط + 2يبه) - ()] 
تعيين الاعداد الحقيقية © » 8 و © بحيث تكون الدالة كر دالة أصلية للدالة /ر على 18 
لدينا : 0 +8 +1( -26) + بده-) 0 زء + عرم + ده *“م- * ه(5+ 2ه 2) - (0)"] 
بالمطابقة نجد : 2 -4 » 5-5 » 4 م إذن : *4[6 + بر5 + 282 ) - (0)] 


ولو كاه 





55 


45 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
ثانوية صلاح الدين الأيوبي 


: علوم تجريبية :0 2013 
امتحان البكالوريا التجريبى 
: الرياضيات 03 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 


)  05( : التمرين‎ 





المنحني (0)) في الشكل التالي هو التمثيل البياني لدالة / معرفة على [صدب0] 2 : جر - )ا 
26 
(0:7:7) 
1) بقراءة بيانية شكل جدول تغيرات /ر ش 
2) بين أنه إذا كان | قلديا أع | 3لدياأء 0)/ 5 
3 (,) متتالية عددية معرفة ب: 1ح .)! 
عدد طبيعي # : (,) “رت إ,,): 1 
( (')) والمستقيم ذو المعادلة ,رح بر 
05 
47 46 داا 
) ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية ( ,/:) وتقاربها . 8 
5 _ِ 2 : 0 0 


3 
) برهن بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي 7 : ١/3‏ > ,1 >1 


».)2-+( 





) بين انه من أجل كل عدد طبيعي 7 : +طتك -ح ««ن- نى ,م استنتج اتجاه تغير المتتالية ( ,7) . 
7 +1 
4) نضع من اجل كل عدد طبيعي 2ز : ا 
- بين أن المتتالية ( ,1) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول : 10 18 1 
صا 

التمرين ال__: ( 04 ) 

1( © المعادلة التالية : 0 -4 +ج32/ل.2-2ج2 

2( (:/:0). 4 82 توي المركب لواحقها على الترتيب 

3-14 ديج 1+ 3ل/.- وج 0 [08] 0 
( مك مه > 
( مم ير © 


) برهن أن المثلث 0/47 متقايس الأضلاع. 


6 7 ع2 6 اسه 2 5 7 


شعاعه 20 . 
( م بير ) برهن أن : 2.0/3 - ١/5‏ - :81 - 017 
4) بين أن النقط مر '0) ,2 في إستقامية . 
التمرين :1  05(‏ ) 
الفضاء منسوب الى معلم متعامد و متجانس ( 6 , زر , :: 0) . نعتبر النقط (1 : 0 : 2-)4» (1- :2 : 8)1 و (2 :2 : 2-)0 
1) أ أحسب الجداء السلمي 48.40 ثم الأطوال 48 و 46 . 


ب - أستنتج قيمة مقربة مقدرة بالدرجات للزاوية 2460١‏ . 


2) تحقق أن المعادلة الديكارتية للمستوي (248)00) هي: 2-0 +27 +28-1 . 


3) ليكن (2) و (2) المستويين اللذين معادلتيهما 0 -327+3-«ر+: و 21+627-0- على الترتيب. 





2-ك52 نر 
- برهن أن (8) و (2) متقاطعان وفق المستقيم (10) الذي تمثيله الوسيطي : 18 + , 34 +1- - ( 
اه 
4) بين أن (72) و (480) متقاطعان ثم عين نقطة تقاطعهما. 
التمرين :07 ) 
[1- 8 كمايلي : 2+1 + “م - () و 
1( (3)ع حطنا («)جع 1111[ 
2 أدرس اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 
3) برهن أن المعادلة 0 - () م 120 7 ()ع. 
11 - نعتبر الدالة العددية / للمتغير الحقيقي « 8 كمايلي: 7 - ()/ 
+ م 
)6 1 (0:57) 
1) - («)/ متنا فسر النتيجة هندسيا ‏ (2«)/ر 1110. 
2 بين أنه من أجل كل ع 2(:12)ع<» كبح رار تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 
[1+ "م) 
3 ين :6+1 (0)رر . (0)/ ( “10 ). 
4/ [,©) المستقيم (8) الذي معادلته ,رح بر . 
05 )7( [,©) 0. 


.)©,( )7( )4( 6 


التمرين الأول : (١‏ 05 ) 
1( © المعادلة التالية :0 - [3[)22-22+4/ +1 جخ) 
22 ينسب المستوي المركب إلى معلم متعامد ومتجانس (0:1/:17) ( على المحورين 3277 ). 4 7 نقطتان لاحقتهما على 


الترتيب : 72723 +1 ح ,ج 3+7 ادم 


( 50000 
( 4م 8 
) برهن أن المثلث 0/478 قائم و متساوي الساقين. 
( 1 [ 48 ] 5 وعين لاحقتها ,ج . 
3 0 ( 3/+1)1+[3/.-1) - مج .برهن أن النقطة > هي منتصف القطعة [00] 0 . 


برهن أن الرباعي 0/6078 

التمرين الثاني : ( 04 2 ) 
(2.,2.4: ©). 

في كل حالة من الحالات التالية أجب بصحيح أو خاطئ م التعليل 
2 2-14 

1) المستقيم ال ي تمثيله الوسيطي 12 + , +2- - ( 4 يوازي المستوي الذي معادلته الديكارتية: 0 - 3 - ج + :2 +2 . 
3-1 -<ج2 

2 زم 0 ("2) ثلاث مستويات التي معادلات ديكارتية لها على الترتيب : 


-3-ج3+(2-عر 2«2+3-22-6-0 42-12-0+ر-ع4 لا تشترك في أية نقطة. 


2-1 - نر +7- 
3)المستقيمان (,4) (4,2) ن وسيطيا : 8[ ع / #+1-(ر 4,(:4): 18 عه 20 +2 - « 4,2(:4) متقاطعان 
1ل عم ةعرت ع 6-1 دج 


4) نعتبر النقط (2 : 0 : 1-)4 ١‏ (0 : 4 :8)1 و (2- : 4- : 0)3) .معادلة المستوي (248)00) هي:0 -1-ج +2 . 
5) نعتبر النقط (3 : 1 : 1-)4 » (0 :1: 8)2 و (5 :1- : 4))) .يمكن كتابة ') كمرجح لنقطتين 4م و 2 . 
التمرين الثا__ :  04(‏ ) 


1 


1 متتالية عددية معرفة على 7 كمايلي : 1ن ء 2+ 


1 
[) أحسب بن » رن و رن . 
2( أ) برهن بالتراجع أنه من أجل عدد طبيعي 4 < , » 0< ,”2 . 

ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 5< , » 2-3 < ,/ 

ج) استنتج نهاية المتتالية (,). 


2-13 نعرف المتتالية (,) كمايلي : من أجل كل عدد طبيعي , 3ل ,2 د با 
أ) برهن أن (,«) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 


ب) أحسب ,ا بدلالة , 


0 4 2 3 4 
3( من أجل كل عدد طبيعي جم نضع: إن +... ل رن + ربح 77 و / 4 ...ل ره ل به + نيز ح و8 


التمرين ال__ : 07١‏ ) 
0 كم كما يلي : (2-)هاة- (1-») هاة + 5- دج - و)/ 
(,0) تمثيلها البياني يها 


1) )0 ()/ ومن[ » ثم فسر النتيجة هندسيا. 





) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي ‏ إم+,2] المح |مزه+5-مط1- وم 
0 
( ام سنا . 
: 4 ات 1 
2 'م ثم بين أنه من اجل كل و0 لت يكز 
( («): م ثم بين انه من 1 ]+2[ رار 


تغير الدالة م » ثم شكل جدول تغيراتها. 
3 بين أن المستقيم (4) الي معادلة له :5- بدح - م« هو مستقيم مقارب مائل للمنحني [,©) 00 


5) بين أن ال 0-0)/م حلين نوب م حيث:  2.3>0>2.4‏ 93> 92>86 


4 الستقيم (ه) ١‏ () 





ان إ+,2[ كمايلي : 
السك مر رمم (2-2)ما(2-»)- (1-ع)ما(ا-») - () 8 
) بين أن م هي دالة أصلية للدال (/ ,12 . 
) أستنتج دالة أصلية 7 1 ]2,0[ . 


تصحيح امتحان البكالوريا التجريبية 


حل التمرين الآول: 
1( © : 0- (4جع2- شع)[(3/ةجاجهة) 


أعداد 
مركبة و 
تحويلات 
جم مي 


0- (4+ع2- )[3/نجاجهن) 0-[3/ن جا ججن) 0 -(22-22+4) 


0-[3/: + اججن) لت ]دن تلضحت, 


1 





: 2-22+4-0ج 


(2:/3) - 122 - 12- -ه 3 -1-* 2 3ل +1 "2 و منه :| 5/3 +1-1/3:1:- 3/-! - 5 


2( |[ )نز أده |2 اهادي 2 |منعن | ع ممه دنج ع وج 


) تعليم النقط لم / . 





) لدينا : 2 -|,ج| - 04 2-إ.وج|- 608 :04-08 ومنه المثلث 048 متساوي الساقين ومن 


2 3 6 
28 قائم و متساوي الساقين . 
قلمحلى قلمساي (ف+تلح ا قلطي مقخية ‏ , 
2 , 2 2 4 
03( [قل+ )+ زقل.- لاد 


البرهان أن 6/ [00] 


جهة أخرى 2-5-5 - )مه ز)ع- | ل إمنه- (83:58) نه المثلث 048 
4 


3 , تامسر (تلح لان لاسا يحو ومنه النقطة ع/ [00] 
ِ 5 0 ْ 


2 0 2 
-- برهان أن الرباعي 0/6008 








1 [00] [ه4ا 04028 04-08 


0 96 كيم جتاره 
معين و إضافة الى أن قيس الزاود 0 ( 04:08 )فأن المعين 0/608 هو مربع. 


حل التمرين الثا_ : 


1 صحيح 

2 

3 صحيح 

4 صحيح 

5 
2<-1++ 2 

1) المستقيم ((7) الذي تمثيله الوسيطي 12 ع , +2- - ( 4 له شعاع توجيه (2:3-:1)” زم 

>93 1 


معادلته الديكارتية: 0 - 3- ج + :2 + تر له شعاع ناظمي (1:2:1)/ 
لدينا : 0 -31 +2(2-) +11 - م. ومنه المستقيم (7) يوازي المستوي (5) . 


2( (36,1.2) 1/4 
0 -3-ج23+3 -عر 2-2+3 حعر 
الهندسة ("2) 31 2)لارزط)ء 11 :39-22-6200 د21 22-6-0-:31+(2)21-32+3 
الفضائية 1210ب جع 4هرر عوره -12-ج4+ بر -(3+ج4)2-3 
3 +2-37 -ر 
170-82-0 ومنه النقطة ذات الإحداثيات (3:0:0) تنتمي الى المستويات الثلاث. 
- ج7-8 
ا" 
3 المستقيمان (,04) (47) الممثلا ن وسيطيا : 12 ©/ +1- بر 4(:4)ء 
7 +3-- ج 
+7 -ر 
خا 22+27 در : (يك) يكونا متقاطعين إذا و فقط إذا وجد عددان حقيقيان 4 و 7 بحيث 
-6--<-ج 
24 +2-3-7 
2+2 -غ+[1 حل هذه الجملة عطي : 2 ومنه تقيمان (,/4) (0,2) ) 
امك هب 


ذات الإحدائيات (5-:5:0) ( 
4) إحداثيات الشعاع 48 هما: (2-:2:4) و الشعاع '40 هما : (4-:4-:4) »الشعاعان غير مرتبطين خطيا و 
عليه فإن النقط 4 ٠»‏ 8 و 0) تعين مستوي وحيد .بالإضافة لدينا : 


1+2-1-0-ه 
0 -1-()+-1»© إذن النقط 4 » 8 و ') تنتمي الى المستوي الذي معادلته نانج احج مل ين . .. 
0 -3-2-1ه 


5) إحداثيات الشعاع 48 هما:(3-:3:0) و الشعاع 40 هما :(2:2-:5) »هذان الشعاعان غير مرتبطين خطيا 


وعليه فإن النقطة © لا تنتمي الى المستقيم (48) أو أيضا النقطة © ليست مرجح للنقط 4 و 8 . 


حل التمرين الثا . 
1( 0 ا ار 
3 هو 020202227* 
2 ) البرهان بالتراجع أنه من أجل عدد طبيعي +4 < م 0< ,”2 . 


1 
: (72)070 4 - , 0ك - 3-2 را د را : (4)م 
- )2 صحيحة أي :0< ,, ونبرهن على صحتها من أجل 1+م ‏ :20 إن . 
4 < / لدينا : 0 < ,«- 0< 2-ع/ 64-2<0+ ,2# : 0< بلا 
و منه: من أجل عدد طبيعي  ,/<4‏ 0< ,ما . 
) استنتاج أنه من أجل كل عدد طبيعي 5 < مر 7-3< ,/ 
5 <م لدينا : 4 < م 2-(0-1) + جرلا د را 0< , ” و منة: 0 
:-7- ,اا 
المنتاليات 7-3< م مصمدب- 3 ,مر نز[ : مم ح م 110آ ( النهايات و المقارنة) 
العددية و مملدجتر مملدجمر 


«4 


بالتراجع | ) البرهان أن (,«) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 


21 101 3 فوحى‎ ٠ ٠. 
البرهان 2) نعرف المتتالية (,,) كمايلي : من اجل كل عدد طبيعي 2- 3+ ,21 حون‎ 





ا ا ا 0 
2 3 2 
| كووب بيه |- مدي - 
3 2 3 2 3 
' مل 5 وي لك 1 25 21 
وملة 06 متتالية هددسيه أساسها 5 وحدها الول 30+ ,2 - 1 
( ًّ 2 »ا نز ح نل 
0 4 3 3 4 
لدينا : در 0 0 ِ 0 
53 4 2 3] 4 +4 2 2 
3) من أجل كل عدد طبيعي , 1 الل رطا لعل روات 1 لا ...+ |1 + 11 + نز ح إلى 
4 1 3 7. 
11+1 1 
1+ حي 7+1 
6 715 6 2 1-7 
--001ح تجتن ابيا ددح وا 1 حلي ل بوط ولا ح 1 
3 4 | 2 1-7 


-- )يا دس ار د حت ىننا 
١ 59 4‏ 
21 3 1 

جل ]يا لط دل عت ونا 
4 2 

1 3 21 

حب لاسب رباك إن 11 
4 2 

1 3 21 

د ريا سل موس حت إل[ 


0 00 4 


لاعس كك -(»ب...+0+1+2) تم اخ + ولاج اج ولا) 2 - 5 


3 1 
: لان ا ساي 
حل التمرين الرابع: 
لدينا : (2-) هلة- (1-ه) ملة+ 5س - وتم 


قلحي “)ةرربم 2 للخت اي 
8 2 


1 ( (د)/ ومن » ثم تفسير النتيجة هندسيا. 
1 [ . . 
6+ - (ند) /ر ونا ١‏ 4 - (1- + ) ماة + 5 - د يسنا م - (2 - ) صلحسنا 


( ,0 )يقبل مستقيم مقارب معادلته :2 - عر 




















5 ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي + إعد,2[ لحك |ملقدك- »م +- صم 
اللوغاريتم _ 
00 الدينا: لحك |مم كع - مم (-م)م)قجك- 1 صم 
حساب : 
١‏ ( () /ر مطنا . 
الدوال ممدجير 
الأصلية الديناء بت لحي منه : 0-| لحك )وا يونا نا : معد ح (ع) مر نا 
2 مم ممعدجور 000 ممدجير ( ممدجير ممدجير 
0 ()”م, ثم بيان أنه من اجل كل , 
الم يوي كر 
,2 : لل للح (0)” 
و 20-0 / 
4 -رة تر 32-1 -(32-2+(1)2-2- 2 _ اد 00 
(2-)(1-)2 (2-)(1-)2 وت ]بل م2 


ج اتجاه تغير الدالة م/ يل جدول تغيراتها. 











212110111111110 
جدول التغيرات : 
اص 0 4ه 2إعءم | 

معد مملد (3) كر 
ا 

تن فاك لك إماق+5- 4ط - (4) ,7 


6 بيان أن المستقيم (4) معادلة له :5-+: - (« ١‏ 


مستقيم مقارب مائل للمنحني (,©) + 








0- كك 6 نا - | [5مظ)- كك ملكي نا -[ - ()م] ممنا ومنه المستقيم 


ع 056 مملدجمر 


(ى) الذي معادلته 2-5 دن ١‏ 0 ) م+. 


5) بد 0-0)م تقبل حلين هوه 8 حيث : 2.4 >  2.3>0‏ 9.22>8>9.3 


الدالة مر مستمرة و متناقصة تماما على المجال [1]2.3:2.4 و20.55 (2.3)/ ٠‏ 2-0.04 (2.4) / 
و العدد 0 محصور بين (2.3)/ و (2.4)/ و حسب مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0-()/ 
تقبل حلا وحيدا ٠»‏ على المجال |2.3:2.4]. 

الدالة “مر مستمرة و متزايدة تماما على المجال [9.2:9.3] و0.01-» (9.2) /رء 0.04 (9.3) / 
و العدد 0 محصور بين (0)9.2/ و (7/0)9.3 و حسب مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0-(2) / 
تقبل حلا وحيدا 8 على المجال [9.2:9.3]. 


1 م 


صن 


ا يي لاا د 
0 سسب 





7) )بد 77 هي دالة أصلية للدالة م7 إممد,2[ . 


ال 








لع(2-م)-(2-م)مل»1- 


” 1 


لتك إسا (2سهع) صا (ا-ه) ماد 1- (2-م) ملك + (ادع) ماك 


ظ ظ (2-1«) + (1-:<)ص1ا »1 - («)” 8 
00+ ,2] : 





1 + ,2] : (: )م - («)” #رو منه 77 هي دالة أصلية للدالة (/ إصعد,2] 


( ج دالة أصلية بر 1 إأعد,2] . 





من أجل كل عدد حقيقي , مدب[ | لحك |ورو+د-»ط - )مر و منه الدالة م 


:0+ (2-2«)ص[ة - (1- )م31 +5 - و - ()م هي دالة أصلية للدالة م [ع+ ,2 . 


حل التمرين الآأول: 


1) بقراءة بيانية شكل جدول تغيرات 22١‏ /ر 


2 بون أنه إذا كان | ديا أع م | ديا اء م 
لحا ديك يوك ١‏ /. متزايدة تماما على المجال  [0:+0]‏ :[3/.) /ر > (د)/ > (1) / 
١ | > > > /)( 3‏ | قدا أء )7 
3 (,») متتالية عددية معرفة ب: 1 - م// عدد طبيعي م : (,#) كرح ,ا 
( (')6) والمستقيم ذو المعادلة رود يي 11 را 


* 15 لسوت و2 ب ا ا ا وو ا ده 
لل ال م 





) ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,/1) وتقاربها . 
طهر ان المتتالية ( ,)1) متزايدة و متقاربة 


) برهن بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي , : ١/3‏ > ,1 > 1 


دم لدينا : 1د ونس : 3/د> ”>1 


3/ > ,>1 صحيحة و نبرهن أن : 3/ > بى, > 1 
لدينا : ١/3‏ > ,»> 1 م متزايدة تمامافإن : (0/3)ثر > (,1)/ر > (6)1/ر 2 : 0 


ومنه : 3/ > ,,.: >1 و بالتالي من أجل كل عدد طبيعي م : ١/3‏ > ,/: > 1 


ْ | حال ةا 
) بون انه من أجل كل عدد طبيعي ,, : 1'- لآ - ,««- ,هو 202 ج اتجاه تغير المتتالية (,»4) . 
1 +1 


[تسعال.-2), | ال-2 2 21 


ل ل 1ت الطمطغم | 7ن -1- ل ]يح ةا - ع 


+1 + 1ل + 1ل 007 1ل ْ 


: 3 > ,: ومنه 2 > 2,,+ 1/. :0< 2+ 1لن.-2 و بالتالي المتتالية (,/) متزايدة تماما. 
2 


2 
7 
4) نضع من اجل كل عدد طبيعي م  :‏ تتح نر 


00 20 7# 2-5 
3-7 3 - 17 


- بون أن المتتالية ( ,:1) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 





1) 


7+1 


5 


11 








ا 








2 
ْ 21 ْ 
2 2 + [للء 2 
لدينا : .»4 - جو ل 41 _ 5 وبرلا 








5 0 ح وما 
3-7 7+ - [ 7 + 3)1 1 2 له-3 5 
ا 
الهندسة +1 
الفضائية 3 ,1 1 
ور وي رك ا سور د ع كد كر 
: 08 ا 1 
لكيناء- 27-1ه __ 71 1 | 
ينا : 2 - 45 ح تنك ونا ح رما 
2 
2 3 
18 0 ْ 7 - (3-2) »ارا . 7 ح 117 »ا مد 3 ومنه : عات دس 
بر ]1 


1 ذا 5 
كر *# 6 3 
20 حجت اسك ححما 0 
٠/1 22-1‏ بد +1 : 


: بلا مطئا : 3ل - 


ممدجدىر 


مطنا - 2 اا 


11 
ممدجير ممدج ىر 





ومنه مووي . ان المتتالية 1 
تمرين . 
1( © المعادلة التالية :0 -4 +ج3/ل.22-2 








2 
1+ 2/3 
3 - - 
/ 3 
( وك انوك نه 
522 
ا 1 0 5 ا 
0 (1-)+ [3/ ا 1 وا ك0 9 26ر2 
100 


الدوال 
اللوغاريتم 





) البرهن أن ال 78 متقايس الأضلاع. 


لدينا : 2 - |رع| -04 2 - إوع] - 08 28-2 - إذ+ قل.- + قلو|- إرة - وع|- قه 
3 م2 0ت نه 04 _ 


مم2 0 هه 5 











و منه المثلث 528 متقايس الأضلاع. 
3 ) تعليم النقطتان (1 ل ( 1 


)البرهان أن : 20/3 - 5/. - 8 - :01 


1. 
الصيغة المركبة ل هي : 2 2-86 1 هي : 27 +ج - ج وامنه : 


م2 د ورج رمج +22 - .ج وعليه نحصل :28-12 - رج 


1 قله _بى_[.1 لد _نى_ كر . ظ ءام ثلد_ )ا 
:يد | 1 مش انف مه نهد يج ا 2 


كل - ولق مممكل - [عمكك- أ+ [) -لمتادهه 
ددا +[ق-ي) - 


50-6 








اقل نإ شكدة | 
2 2 





كايو ديع 8185 
4) بيان أن النقط 4 ١)"‏ 7/2 في إستقامية . 
١‏ 3 + 1 3 2 


31ل . 1[ ) . 3ل 1 
| دده نمز قل )نوق لله |عجد يوي 
اوقل )سد أقى اع 61 


١ 0 3‏ ا 5-7 ل ا ال د 
5 4 4 95 2 20 2 

و هذا يعني أن النقط 4ر ١)‏ 7/2 في إستقامية . 

نعتبر النقط (1 : 0 : 2-)4 » (1- : 2 :8)1 و (2 :2:2-)0 


1- حساب الجداء السلمي 48.406 ثم الأطوال 48م و 46 . 
(2-:3:2) هلم » (0:2:1) 460 » 2(*1-2-) +222 +30 - 48.40 


من.جهة أخرى: 17ح ” 2 + 22+ :3 - أقه| - قد -- 17+ 22+ 02ل - |46 | - 46 


ب - إستنتج قيمة مقربة مقدرة بالدرجات للزاوية 8600 . 


نعلم أن + 2 2 4.0 - [ 846 )ومع و باستعمال الحاسبة نجد: و76 ج7706 - 846 


ج -إستنتاج أن النقط 4, ٠‏ 8 و © ليست في استقامية . 
بما أن : "0 246 و 1805 246 فإن النقط 4ر » 8 و © ليست في استقامية . 
2)التحقق أن المعادلة الديكارتية للمستوي ('480/) هي: 0 -2 +22 +:ر-28 . 
لدينا : 0+2»1+2-0-(2-)«2 ومنه: (ط)ء 4 
00 -2+(1-)»221-2+2 ومنه: (5)ع 8 
2+2»2+2-0-(2-)22 ومنه: (5)ء 0) 
النقط 4, ٠‏ 8 و © تنتمي الى نفس المستوي (8) وهي ليست في استقامية فهي تعين مستوي وحيد ومنه نستنتج أن 
المستوي (4800 ) هو المستوي (2). 


)ليكن (8) و (©) المستويين اللذين معادلتيهما 0 -2+1-327+3 و 0-ج2-2+62 على الترتيب. 


ل كير 
- البرهان أن )6 و (2) متقاطعان وفق المستقيم زم الذي تمثيله الوسيطي : 12ح + , 37 +1- ح بر 
دج 
1 1 
لدينا : 1 » |2-إيم ٠»‏ شعاعان ناظميان ل (5) ٠» )8,( ٠‏ على الترتيب 
3- 4 
و ,7# غير مرتبطين خطيا » إذن (8) و (,2) ليسا متوازيين فهما يتقاطعان على المستقيم ((1) 
لكر 
0 -37-32+3+ 
لدينا : بعد الحساب نجد : كآء +: 31 +1- د نر 
0 23+67 -« - 
ال 


4)بيان أن (70) و ( 480 ) متقاطعان ثم تعيين نقطة تقاطعهما. 
: (1+34:1-:2-) 1/4 زم 
(0ههاء 31 معناه :0 -2 + (2)4 +(1+31-)-(2-)282 أي : 1- 2م 
1- -+نحصل على النقطة ذات الإحداثيات (2-4-1-) وعليه فإن زم و (480) يتقاطعان في النقطة 
ذات الإحداثيات (1-:4-:2-). 


حل التمرين : 
[1- 8 2] كمايلي : 2+1 + “م - (2«) ع 
1( (3) 8 مسلا (3) ع 110ا 


- (1 جب “+) سنا - (م)ع سنا ممد- (1 ++ “) صا - (م)ع ممنا 
7 اتجاه تغير الدالة بم 2 يل جدول تغيراتها. 


1 1 لدينا :0 <1+ “م - (2«) ع ومنه الدالة © متزايدة تماما على 2 


3) بره 0 - دياع د 0 54 : 1.27- > 0 > 1.28- 
(36) 8 . 
الدالة بم مستمرة و رتيبة تماما على 18 و العدد ) محصور بين (8)82 دملا و (+)م مآ و حسب 
مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0-(0)ج تقبل خلا وحيدا ٠‏ على 18 . 
لدينا :  -1.962699547107‏ (1.28-)م ٠.‏ 1.27(21.083162178<105-)جم و منه 
:0>-(1.27-)ج * (1.28-)9 








ؤ + 0 5 58 ؤ 

1 - نعتبر الدالة العددية 'م/ للمتغير الحقيقي ر 9] كمايلي: 1 0 - (2) ل 
+ *م 

1) - () 2 نا[ تفسير النتيجة هندسيا ء ثم () 6ر 110] . 


ل 


كك 0 سنا - مير يمنا : 0-(*6د) دصفا 0- © مذ[ ومنه المنحني [ ,0 ) يقبل مستقيم مقارب 


ل *م مجر مجر ممجر 





معادلته - م« 7 


ممد- كل ووز - امم حك ا 
+1 ممدجعمر 3 و ممدجمر 1 !ل ةم ممدجمر 
6 6 





2( بين أنه من أجل كل 76 1 :0ع » كسد زور ج اتجاه تغير الدالة 01 د 


+ *ج) 
( “مد زا )زم + )) “مد كه - زاح مه )ز “مد + م) ام 
تت ا يبي ا ا ا ا ا 77 س7 اتات 1 ا 
)1 4 6 1 4 6 
57 تم سقس مر ر تممصو مس6 ل 


|1 ٍ 6 1 ٍ 9 0 4 9 
إن إشارة (*) ثر من إشارة ()م أي سالبة على المجال [ 0:0-[ و موجبة على المجال |60+:,0] و منه الدالة / 
متناقصة تماما على المجال [:0:0-| متزايدة تماما على المجال |6+::0] . 

















00ل 00 1 
ااا ااا للسسسسسصسصس بان سنب | 
ااا 00 
ممد معد |(*)ل 
ره 
8 ب (00) /ر 
3 يان :1+ 0 (00)/ . (0)ي/ر ( 7 ). 
لديدا : 0 (0)/ر :1+دوبكه- زهما)عم :1- مدت ل لتر ار 
1+ كم 0-1+1)م 
:4-7 ينه 1.28 :27.->(0)/ >-28.- 
4( (,©) المستقيم (4) الذي معادلته :: - نر . 
لمن 38ح 36ح 6ه _ 36ل نه اكنارة الفدق مخ اكنا 23 
00 0 1 0 -(8)ث/م ومنه إشارة الفرق من إشار (2-) 
(,©)يقع فوق (4) ]0:0[ وفوقه في المجال ]0:0[ ويتقاطعان في مبدأ الإحداثيات. 
5( 7( (,©) 0. 


2 - (0)ث + (0- )00 تر حر :(2) 


6 (ه)(7) (). 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية تبسة 
امنحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي دورة:ماي 2015 
الشعبة : علوم تجريبية انوية الإخوة عمران- نقرين 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة : 3 سا و30د 
على المترشح أن يختارأحد الموضوعين التاليين: 

الموضوع الاول 
التمرين الأول: (05 نقاط) 
شيب النظاء الى معام مكافك كه انين :0 3 3 0017) أ فطقير النقط 1 بوم ارج 
(1:3-:8)1 » (2:1-:2)) و (1)2:2:2. 
1- أ. برهن أنّ النقط 4 8٠2‏ و0) تعين مستويا. 


ب . تحقق أن 0 ح 5 - ج + 22 معادلة ديكارتية ل(248)00). 
]4 + 2- -ح نر 


2- ليكن(1) مستقيم معرف بتمثيله الوسيطي  :‏ © 2: ان 
غ2 - 7 


- بين أنّ النقطة 1 تنتمي إلى المستقيم (4) و أنَ المستقيم (1) عمودي على( 480). 
3-لتكن 77 المسقط العمودي للنقطة 7 على المستوي (248)0). 
أ. عين إحدائيات النقطة [] . 
ب. استنتج المسافة بين النقطة 4 و المستقيم (4). 
4-ماهي المجموعة (؟) للنقط !/ من الفضاء بحيث : +3 - 71/2 + 21/2 ؟ 
التمرين الثاني:(05 نقاط) 
1. حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة : 0 - 4 + ج 21/3 2ج . 
2. نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 17 : 14 : 0) » النقطتان 
4 و8 لواحقها على الترتيب : 2 -3/اه <- ورج اء 82+ 073 ح وج . 
* أكتب كلا من بر و م 2 على الشكلين المثلثي و الأسى . 
* أحسب العدد 1436 (-5 ). 
3. ا تحويل نقطي عبارته المركبة: 3 + 217 ح 2 . 
- عين طبيعة التحويل ,1 و أذكر عناصره المميزة. 
- أوجد لاحقة النقطة (7 صورة النقطة 2 بالتحويل .1 . 
4. عين مجموعة النقط 4// ذات اللاحقة 7 بحيث: |1 1/3 - 1 + :| ح | + 1/3- ج|. 
صفحة :1 من 4 


التمرين الثالث: (10 نقاط) 
1. نعتبر الدالة بع ذات المتغير الحقيقي 2 المعرفة على المجال ]60+ :0[ كما يلي: 
+ 1 - 2ع ح (جر)ع 
1. أدرس اتجاه تغيرات الدالة ع . 
2. احسب (8)1 ٠»‏ استنتج إشارة ()8 على المجال ]60+ :0[. 
11. لتكن / الدالة العددية ذات المتغير الحقيقي 2 المعرفة على المجال ]60+ :0[ كما يلي: 
شل - بر ح () مرو(م©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس. 
1. أ- أحسب(2) / +ى,_,:1171 » فسر هذه النتيجة بيانيا. 
مت أحسفه (/01) وو سور 171 
2 أ- بين أنه من أجل كل من المجال ]00+ :10 لدينا: 2 _- () / . 
ب- استنتج اتجاه تغير الدالة / و أنشئ جدول تغيراتها. 
3. أ- ليكن(1) مستقيم معادلته د ح /[ .أحسب [< - (2) ]م .1172 ثم فسر النتيجة بيانيا. 
ب- أدرس وضعية (م6)) بالنسبة للمستقيم (2). 
4. بين أن (م6) يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين إحدائياتها. 
5. أرسم(8) و (م6) . 
6. أحسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (م6) و ومحور الفواصل والمستقيمان اللذين 
معادلتاهما 7-1 وم - 2. 
7 ناقش بيانياء وحسب قيم الوسيط الحقيقي 72 » عدد و إشارة حلول المعادلة: 
0 ع 2م[ جد عور - كير 
1. نعتبر الدالة / ذات المتغير الحقيقي 7 المعرفة على 1 كما يلي: (*6)/ - ()11/ . 
1. بين أنه من أجل كل 7 من18 لدينا: 6 ح ()/ 


6 





قم مقع عدرل كقوراك الال :و 
17. لتكن برعم( ,رلة) المتتالية العددية المعرفة ب: © > ولا و (ررلة) ر > )بيرلا . 

1. بإستعمال رسم((1) وز(م6) مثل الحدودملة ».لة »142 ودولة على محور الفواصل دون حسابها. 

2. باستعمال البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي2: © >> ,ربلة > 1 

3. بين أن المتتالية (,,لة) متناقصة تماما. 

4. هل المتتالية ( ,رل/ة) متقاربة؟ برر. 

5 


"0 ا حسل وبلا‎ ٠. 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1. حل في مجموعة الأعداد المركبة :) المعادلة :0 - 10 + 627 - 
2. في المستوي المركب نعتبر التقطتين 4 و 8 اللتين لاحقتاهما + - 3 ح رج و2+ 3 ح و2. 
وليكن ”7 الدوران الذي مركزه 4 و > زاوية له .أوجد العبارة المركبة للدوران 7 . 
3- أوجد لاحقة النقطة 60 صورة يد 2 بالدواران 7. 
ب-استنتج طبيعة المثلث ) /4. 
4. لتكن النقطة (2)1:1 .و ليكن العدد المركب تكد ح رن[ . 


217--27( 


أ- أكتب ,1 على الشكل الجبري ثم المثلثي و الأسي. 


1 5 ,م 
جنا الحسب زع). 


ج-عين قيم العدد الطبيعي 7 بحيث يكون: () حقيقبا 
التمرين الثاني: (04.5 نقاط) 
في معلم متعامد ومتجانس(7:7 :0) وحدة الطول 80771 
مثلنا المنحني (ع6) بيان الدالة (< - 2)2 - (2) / 
على المجال [0:1] و المنصف الأول ( ح 7(). 
ولتكن ,«ع,,(,,/1) متتالية عددية معرفة ب - - ملآ 
وو (يبلة - 24)ررلة > )بيرلا . 1 
1. بإستعمال الرسم المقابل مثل الحدود وللة 1/16 1/2٠‏ و 1/3 على محور الفواصل دون حسابها. 
2 أ)باستعمال البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي72: 1 > ,بلة > 0 
ب)استنتج اتجاه تغيير المتتالية (,,/ة). هل المتتالية (,,/ة) متقاربة؟ برر. 
3. لتكن المتتالية (,,ة) المعرفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي 1 : (برلة - 171)1 - 
) بين أن المتتالية (,1) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 





ب) أكتب ,رنة بدلالة 7 و استنتج ,رلة بدلالة 18 ثم أحسب: ,رلا مه +جمر1171] . 
ج) أوجد بدلالة 7 المجموع : برت + ..١‏ + ,17 + 171 + 170 ح 5. 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 
في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس )1 ا م0( ٠‏ نعتبر النقط:(4 :2-:4)1 »2 
(6:5-:2-)8ء (3- :0 ز4-) 6 و (2 :2-3 -) 1 . 
1. أ- بين أن النقط / »٠‏ 8 و ) ليست في اسنقامية. 
صفحة :3 من 4 


ب- بين أن الشعاع (1-:1-:7)1 ناظمي للمستوي(48)0) . 
ج- اوجد معادلة ديكارتية للمستوي (2478)0). 
2 أ- عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (1) المار بالنقطة 7 و العمودي على المستوي (48)0). 
ب- استنتج إحداثيات النقطة © المسقط العمودي للنقطة 7 على المستوي(48)0). 
ج- تحقق أن النقطة 6 هي مرجح الجملة المثقلة ((6.1) :(1 :8) :(2 4)]. 
د-عين مجموعة النقط 1/4 من الفضاء بحيث: ((4860) :4)0 -ح ||//1© + //81 + 241/1||. 
التمرين الرابع: (07.5 نقاط) 
) - و دالة عددية معرفة على [١‏ ب: 2 * ©1(6 - 2) - () و0 
1. أحسب نهايات الدالة , عند حدود مجموعة تعريفها. 
2. أدرس اتجاه تغير الدالة 6 وشكل جدول تغيراتها. 
3. بين أن المعادلة 0 - ()9 تقبل حلا وحيدا © في المجال ]0.37- :0.38-[. 
4. استنتج اشارة (0)7 على ل[ . 
)|١‏ - كر دالة عددية معرفة على اب: “ 26 - 1 +22 ح (2) / 
و ليكن (م0) تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس(1:7 :0) وحدة الطول 2011. 
1. -أ- أحسب نهايات الدالة ثم عند حدود مجموعة تعريفها. 
ب- بين أن : ()9 - (2)/ استنتج اتجاه تغير الدالة ثم و شكل جدول تغيراتها. 
2 تنيت أ المستقيم (0) ذي المعادلة 1 + 2 - 7( مقارب مائل للمنحني (م)) عند 00-+-. 
ب- أدرس وضعية (م6) بالنسبة للمستقيم (0). 
3 بين أن 21 - (رمه) / 
4. أرسم(0) و (م6) نأخذ 0.37- ح م . 
5. أحسب بالسنتيمتر المربع مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (م0)) والمستقيمات ذات 
المعادلات 1 + 2 ع 7 2 0 2و2 - 2. 
||) - (4) مسنقيم معادلته 772 +2 ح 7[ حيث 71 عدد حقيقي . 
1. عين 72 حتى يكون (,,,4) مماسا للمنحني (م))عند نقطة يطلب تعيين احدائياتها. 
2. أكتب معادلة للمماس (,,,1) في هذه الحالة. 
3. ناقش بيانياء وحسب قيم الوسيط الحقيقي 72 ٠»‏ عدد و إشارة حلول المعادلة: 


0 - م ة- 1 
6 


صفحة :4 من 4 بالتوفيق والنجاح 


الإجابة الدموذجية لموضوع مادة :الرياضيات الشعبة:علوم تجريبية امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي 2022015 ثانوية نقرين 


(الموضوع الأول)2 عناصر الإجابة 


(الموضوع الأول)» عناصر الإجابة 


عي12 - عر لكن 17 + عد ومنه 
م __ 10 غير مرنطين خطيا : 
وهذا يعني أن النقط 4 » 8 و © تعين 
لي > 0 ع 3 -1 +480(:4/) ع 4 
0 ع 5 - 3 +2480(:2) ع 2م 
0 - 5 - 1 + 4 :(480) ع ) 


هوهي © 
محهقفه 9 


2 2 تنتمي إلى (4) من أجل [1 ح ]] . 


4 
- ولدينا [0)#شء توجيه (4) 
2 
2 
يوازني | 0 |72 لأن 271 ح 11 . 


1 
3. أ-2 هي نقطة تقاطع (/) مع (248)0). 
0 - 5 -غع2 + (ع4 + 2-2 
9 
10 
ِ . 9و ى 8 
بالتعويض نجد: (ج :2ك رح) 11 . 


0 


ب- المسافة بين النقطة 4 و المستقيم (1/) 
48 - ((2) :ن0)4 


2.5 |] 5 


لتكن النقطة :602:2 اتمف القطلعة 


|| تق 5 [(24] . 
لدينا 5 - 71/2 + 41/2 يعني 
103 
0 66+57 + 9 16 
ومنه: 1/1 26 + 61/14 + 4162 
03 هبه ا ب 
7 - أ[ ) )!21 + ا ع 1101 3 
7 2 + 4062 + 206112 


د لسسع 
0 - (176 + 20611)46+ 


ترح 5 يط كر مركن المسمي 6 
ونصف قطره 21/5 . 


المدة: 3 سا لهند أستاذ المادة: بزينى بشير صفحة:1من6 


شط | الموض الأرل عاضر لاجلة 


20/3-2400- 
2 


27 + 210/3 
م + 73 0000200000 


2. اخلبرنزو: + كل وم ) 2 - رج 
6 6 4 


50 
6 6 7 حت 


لم 


د ره 


1 ف.. * 1 
( :1ك ] + خ وو )2 ح- م 7 


. 71 
6 


7 286]- 
ك2 
6 © 2 تر 
2 0 


1 56ظ1 
7 - 1436 
6 م 5 


5 . 

ِ 6 عت 4 - 6 ينه 4 -ج24101 6 يه 
17-. 

- 22- 1 2 1 

5111] - 0052 3 6 حت 


11 ل 11 0 
)2 101107 )2 77 - 


0 7 5 | 1 1/3 
- 6052 51112 - 2 5 


3. طبيعة ,1 حبيث 3 + 27 ح 2 . 
1 تشابه مباشر نسبته [2] - |21| ح ع/ 
]1 . 

و ناويته 2 - (318)21 ع 6 ومركزه 


0 6. 3 
ذات اللاحقة 8 و3 ع 





الإجابة الدموذجية لموضوع مادة :الرياضيات الشعبة:علوم تجريبية امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي 2015 
(الموضوع الأول) عناصر الإجابة 
0 ح (:3) ] م +جيرا111]. 


الست دمر 


(الموضوع الأول)22 عناصر الإجابة 

-لاحقة النقطة 7 صورة النقطة 8 ب ,[ل: 
3 + م 217 ح م2 
3 +(: + 21/3 عمج 
نه 
4. مجموعة النقط 74 ذات اللاحقة 2 بحيث: 
| 3/د-1 + مز]| - |ة + 1/3 ج|. 
:تج مز انا - إن - 3م - ما 





| 3/ا-:-هجز - إن - 3/م - جز 
|(1/3+ة -ج | - إضّ - 3/م -جا 


ام -#|- مج - | 
يعني 4 - /[4 ]| ومنه مجموعة 
النقط هي فيكو لقم .. | تق 5 [48]. 
التمرين الثالث: (10 نقاط اه 





0 لط 1 - 2ع ح (جر)ع 


1 < 2+ 22| - ومة 


ومنه ع متزايدة تماما على ]0+ :0[. 


إشارة ()ع على المجال] +٠0‏ :0[. 
م لد 1 0 1 

+ 0 - 1 )8 
1 مر - )م 


2 


ثانوية نقرين المدة: 3 سا و30د أستاذ المادة: بزينى بشير صفحة:2من6 
لون الول عاصر لاع 


3 
المشتفقة الثانية(2) "/ر تنعدم عند 2م ح من 
مغيرة اشارتها ومنه نقطة الانعطاف 
3 3 3 6هدا 3 53 
 ]2-1+‏ 61د ((1)62:/)62 أي (2 26- 62 :62) ] 


0.5 |) -1- 


3 
ف لاحظ 4.81 - 6/دم ح 62 
5. الرسم: 


3. 1-((7) # مزح رو . 
0 - كن )ذا - [عد - (ت) ]رةه 
مو +دجهير 
(0) مقارب مائل للمنحني(م)) عند 00+ . 
ب- أدرس وضعية (م0) بالنسبة ل (2). 


111 3 


ندرس إشارة الفرق : كلك  -‏ عد - (6:)/ 





١ 326-2211 6 3-2111‏ 
40 2 24 
ف 
2 ح- 2 | يعني 0) - 2 2111 - 3 








الإجابة الدموذجية لموضوع مادة :الرياضيات الشعبة:علوم تجريبية امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي 2015 
(الموضوع الأول)2 عناصر الإجابة 


17ع1. برعم( ررلة) متتالية عددية معرفة ب: 


(الموضوع الأول) 2 عناصر الإجابة 
7. المناقشة البيانية: 
0 - 2 ح عرو - عر 
ح 122 - معن 


لمأ1 > 77 لا توجد حلول . 
لم11 ح- :7 يوجد حل مضاعف موجب تماما. 
لم11 < 7 يوجد حلين موجبين تماما. 
1. (6*3)/ ع (2)/. 
1 لدينا (6)م ح ممم 


2. جدول تغيرات الدالة /١‏ 
لدينا (*6) /*ه ح رمن 1 


© > و1 و (ررلة)ر > )بيرلا . 
1. تمثيل الحدود ملا 1/1 »112 و ولة على 
محور الفواصل دون حسابها. 


ملا يلا ولا ولآ ١‏ 





2 البرهان بالتراجع 
أولا: نتأكد من صحة (7)0 
ثانيا:نفرض أن (7)71 ونتأكد من صحة 
(1 + )7 . 
الفرض © >> ببلة >> 1 :(77)72 
الطلب © > بريه >> 1 :(1 +727)0:4 
الدالة م متزايدة تماما على المجال [1:6] 


فإن (2/)06> (سسها/ر > (1)/ 


: 1 
وملة 6 >> 2- © ع يبيبلا > 1 وه م. 


ثانوية نقرين 


المة:3 سا و30د أستاذ المادة: بزينى بشير صفحة: دمن 6 


العو الأول عاصر الاج 


3. حتى نبين أن المتتالية (,رلة) 
لهسم د سان 


الففرق: ‏ ,رلا سيرلا 
رملا 11] 
4 0 د يرلا - رطا 1 سورلا 
1 
رملا 11] 


1 


ربلا 
بما أن 6 > ,ره > 1 فإن 0 > 


ومنه (,,)متناقصة تماما. 
4. (ررنه) متقاربة لأنها متناقصة تماما 
ومحدودة من الاسفل ّ 


برلا 11] 


7 


1 ح برلا 1111] 
مه دج ىر 
5 بجلا 11] 
لان 0 يرلا -- 1 بورلا 
1 











الإجابة النموذجية لموضوع مادة :الرياضيات الشعبة:علوم تجريبية امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي 202015 ثنوية نقرين المدة:3 سا و30د- أستاذالمادة: بزبني بشير صفحة:4من6 


(الموضوع الثاني)» 2 عناصر الإجابة | العقيط | (الموضوع الثاني)» 2 عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) 2 عناصر الإجابة 


1 م 5 3. أ-لدينا (رريه - 171)1 ح ررنا 
1. حل المعادلة:0 - 10 + 67 - 72 (و) حت ي يعي - 4 بت ومنه - (1يرله -711)1] - جوت 


أ 2 الل 
ومتة المعادلة تقبل حلين مر كيين هما: اي |[ ... :8:12 :10:4 »ع 71 : ليله + رلا - 17:01 - دجوا 
در رج ..التمرين الثاني: (04.5 نقاط ب- ومنه 2 © (ررلة - 1201 > 1بيرتا 


و الكذية المرركية للذور ان جر : 7 ]|1:. 


0 ومنه (ببنة - 2172)1 - ]1 .برتا 


براك >7 1+يرتا وم 
3 أ دلفحقة النقعلة 6 + )7 ( 0 
41 تار و 8 27] 0 ع2 


وحدها الأول: 0 00 
1 


د . - - *6(2"ى 1 بح لها 





ب- المثلث 480 قائم في 4ر ومتساوي 


0 5-6 ح رلة 1111] 
1 > مله > 0 محققه. ج11 حا يه 
ثانيا:نفرض أن (7)71 ونتاكد من أن 0 > ج1] 
صحة (1 + 7001 . 
الفرض 1 > ببلة > 0 :(72)72 


الطلب 1 > 1ببلة > 0 :(1 27072 
الدالة م متزايدة تماما على المجال [0:1] 
ومنه إذا كان 1 > بريه > 0 
فإن (7/)1>(ستار > (0)/ 
ب- نحسب الفرق : ,رلة- 1 يرلا 

لا - (ربلة - 2) ربلا - يرلا 1 ورلا 

َ 0 ا - وع7- - يرج لكن ب 
لان 1 > برلا . 
ومنه (,.1)متزايدة تماما. ومنه الشعاعان ” 48 و 1 غير 5 


(,ره) متقاربة لأنها متزايدة ومحدودة من ا وهذا يعني أن النقط لمى » 8 و ) 
الاعلى . ليست في استقامية. وهام. 





الإجابة الدموذجية لموضوع مادة :الرياضيات الشعبة:علوم تجريبية امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي 2015 


(الموضوع الثاني)» 2 عناصر الإجابة 


3- مجموعة النقط؛ لذيناً 


(الموضوع الثاني) 2 عناصر الإجابة 
ب- الشعاع (1-:1-:7)1 هو شعاع 
ناظمي للمستوي(48)0) يعني أن 

7.48 - 0|] 3 + 4-1- 0 


ج- تعيين معادلة للمستوي (248)0). 
هي |0 - 1 +74 -37- من 
6 أنه بد أل" 5 7 بطي 1 تق (2): 


لأن 72 // (01) 


ند تعيين احدانيات النقطة م ٠‏ 


) هي نقطة تقاطع (1) و المستوي (480). 


0 


3 


احدائيات النقطة 5 0 ٠‏ 
2 2 


ج- ) مرجح يعني 


2-4 لم2 


56227171 
-4-6+0 


24+14+1 0 
-8+5-3 5 
267227171 2 


- يال 


1/3 0-0-0+11)| 
ات 0 - ((486) :4)0 


ومنه د || /1 + أبرع + لقم 2 | 


073 0 . 1/3 
َك - |4574| و منه 


مجموعة النقط سطح كرة مركزه المرجح 0 


2 + س7 - +«) ع (2«) 0 
0 ()0 000000 


- () 9 ل 


ب أن الدالة © مستمرة و رتيبة تماما 
على المج ال[ 0.37- :0.38-] 
و0 >(0.38(90-0.37-)90 فإنه 
حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 


0 - (002 تقبل حلا وحيدا © في المجال 
]0371-:1-0.38 


ثانوية نقرين 


المدة: 3 سا و30د أستاذ المادة: بزينى بشير صفحة: 5من6 


اموس الاي .عاص الاج 


4 استنتاج 0 )062 : 


)|١‏ - 0 عددية معرفة على */ ب: 
> مجر - 1 +22 ح رت /ر 
3 ح (23) ] م +مير1111] 
- (8) ]رمه-مير1111] 
ب- ‏ * من + 5 2-86 ح (2) / 
0 
جدول ا 


0 - 11 0 (2) رام +سمر1111] 
لفيتاً عير ح رز - (مت) ر 
0 > [*> 6< ]م +جير1111] 
وف م 
ب- دراسة الو ضعية : ندرش إشارة الفرق 


- > [نز - () /] 





الإجابة الدموذجية لموضوع مادة :الرياضيات الشعبة:علوم تجريبية امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي 2015 
(الموضوع الثاني) 2 عناصر الإجابة 


(الموضوع الثاني) 2 عناصر الإجابة 
3. لدينا ©-مج - ]1 + م2 -ح (مه) /ر 
و لدينا 0 - (0) 9 ومنه 
0 - 2 + © 1(6 - م) 
2 


اي 1 كام بالتعويض نجد 


2- 
حدم - 1 + نوه ح (نم) / 


0-1 
1 -م - (ه) / 











5.المساحة: 


5 ١ |) 222 + 1( - / )2([ “د‎ 


بالتعويض بالحدود نجد: 
10 10 +2)-] -ح هم 
ومنه 110 +36-45-] ح و 
3 
10 - 1] - 5 
تذكر: وحدة المساحة 
71 -ح 2011 »>7 201171 - 0لا 
1 3 
ومنكه تمن 4 أي - 1 حالى 


1 


ثانوية نقرين 


المدة: 3 سا و30د أستاذ المادة: بزينى بشير صفحة:6من6 


اموس الاي عاصر لاج 


|اا) - رور4): 22+72 ح بر 
1 ) مماس للمنحني ())يعني 

2 ح (2) زر 
ومنه 2 - 2 + * 1(6 -2) 
أي أن 0 - *1(67 -6) 
55 

00 + (1 - )0 1)/ در 
ا 
2 المناققية البائدة 
1 
0) ع :11 0 1 


يعن - * مجر - 1 


يعني 272-411 ع > مع - 1 +271 
أي 

لما ةٌّ -1 > 1م حاون . 

لما 1-5 دم يوجد حل مضاعف 
موجب تماما هو]آ 

لم11 > 7 > 1-5 يوجد حلين موجبين 
تماما 

لما 1 - 7 يوجد حلو وحيد معدوم. 
لما 51 272 ووجة. حل وحيد. منالب قماما: 











المهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية ثانوية بلحاج قاسم نورالدين 
بكالوريا تجريبي ذف 2015 


: علوم تجريبية 
: الرياضدي :3 30 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 


التمرين الأول :(05 2 ) 






65301011011 متوازي مستطيلات حيث- 248-27 ,. [2-4م 48-36 


01( 3+ 4+ 406-27 
) عين إحداثيي الشعاعين 8 270 
) أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (18500]) 

2 ليكن العدد الحقيقي ٠»‏ يختلف عن 1 71 نقطة إحداثياتها (.20,40,30) 
( 11 تنتمي إلى المستقيم ( 0 ) 0 


) بين أن 12/1 رماظطط) 
3 ليكن 17 1/1 
( 37 0 
1م 


) من أجل أية قيمة للعدد الحقيقي نح ١7‏ يساوي حجم متوازي المستطيلات 48010151011 
التمرين الثاني :(05 2 ) 


1( © المعادلة ذات المجهول 7 حيث: 0- (21 + 22-3()22-62) 
2 0,1) 
( ى ,8 ,0 ,12 ذات اللواحق على الترتيب :3/. - ,2 , :3/- - ,2 , :20/3 +3- ,7 , 2-27 
) بين أن النقط , ,8 ,0 ,(1 (©)التي مركزها © 3 - ,7 يطلب تعيين نصف 
قطرها 
03 15 نظيرة (]آ 0. 


1 
ارد 


ا و 0 44 لاله 
) بين ان : 3 م- 2ك ثم عين طبيعة المثلث 181800 


) عين 1/1 7 حيث ٠:‏ 8 ع | آع20/36 + 3 - 7 
4) ليكن 6 34 3--0,/ ونسبته 2. 


) عين العبارة المركبة للتحاكي ]آ. 


0 0 ( 


التمرين الثالث سجا 0 ( 





رلا + 

( إلا دلا 

) برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي /, : 3 > ,/: > 0 
2) نعتبر المتتالية (,١ا)‏ 1 : كد 02 

برا 
( بين ان ( 0( متتالية هندسية اساسها 1 
2 4 
( 1 7ع رلا 
) احسب نهاية المتتالية 0 
برا 
اا لك ل د ونلا ل ناز + ونا( ح في 
) بين ان من اجل كل عدد طبيعي 7,7 : 1-١‏ - ,ناا 
7+1 

) بين انه من اجل كل عدد طبيعي 77 : ش 1-1 عومدو 

( احسب نهاية ” 0 مد 
التمرين الرايع:(706 ( 

5 إمعد 0[ : :د ه41 +4 -32 + *: - («) ع 
1) أحسب نهايتي الدالة 5 0 مد , 
ع ع 2 
2 بين أنه من أجل كل ,ر ١‏ ]ممد,و1 ٠‏ 5553514 -(م)»م ثم شكل جدول تغيراتها. 
ل 
3( (1)ع («د)اع إممد 0[ / 
1 إمعد 0[ لابو وبوييت نر 
26 
17) التمثيل البياني للدالة / حك رد دا 


1) أحسب نهايتي الدالة مر 0 مد 
فانين العون اكلاكنه و ٠.‏ لعو 10 تدر ام تشقن جد شعيراقها 
ل 
3( (:1) بالنسبة للمستقيم حر :(7) (ه) (1). 
4 
4( ( (21) م[ 


) أحسب بالسنتيمتر مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني ((1) والمستقدٍ ( «1 ) و المستقيمين اللذين 
معادلتاهما 2 -غ1 2 





التمرين الأول : (05 2 ) 


(6.ز ,2 ,0) 
النقطتين (1,2-,1), (8)2:2:0 (2)5 معادلته 1-0-ج-برو +ع 
1) المسافة بين النقطة 0 و المستقيم (4.2) هي : 
6 4 0 202 3 021 
7 17 7 
2( 15 (1) هي : 
1) (1-,01,1م 2 (1,1-,1)م 08 (401,1,1م 
03 مركزها 0 () هي : 
1) 2-1ج32-32-+ر3 0 29 ويه وعد يد 273 ودر 
6 (©) الذي يحوي المستقيم (13 4) ويشم (2,3-,0)1) له تمثيلا وسيطيا هو : 
2-1+1 2-1+1 2-1+1 
1) لرع2,رت 0 00-1-ئة د نر 02 رع ,رح 0 00-1 د بر 3) “رع ,ع 0: 20-1 + د نر 
2 2+0 <ج 2 +0-غ2- <ج2 4-0-2 دج 
03 49 اليا - 414 لها المعادلة 
1) 2-1-0 -3:1-تئنر 02 22-1-0-:2+33 3 22-1-0-:331 نديوت 
التمرين الثاني : (04 2 ) 
1( © المعادلة ذات المجهول 7 حيث: 4-0 +ع 2-2.7/3ج . 
2 
 )0,»,«( 3‏ ل 8 التي لواحقها على 
الترتيب ‏ 3+7/. رع ,جدوج 3-3/.- دج 
او ب حتى يكون الرباعي (1آ48)0/ 
( م“ يس 26 
) عين قيم العدد الطبيعي <, حتى يكون العدد |عد) عدا اعد 7 5 
4) ليكن التحويل النقطي 5 ا 7 آنا '2 حيث :3+ 3/.-ج(1-1/3)-<ج 
( تعرف على طبيعة التحويل 59 و أعط عناصره المميزة 
)بين أن المجموعة (]) ا 2.2 -(,ج2-ج)0,ج-2) هي دائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها 


) عين المجموعة 7:]) (]) بالتحويل 5 و أعط عناصره المميزة . 


التمرين الثالث : (05 ١‏ ) 
لتكن المعادلة التفاضلية : (1) 0 3ن[ 
1) 4 التفاضلية (1) عيّن الحل / الذي يأخذ القيمة 1 كدير 
2) نعتبر المتتالية (,/1) المعرفة بحدها العام ٠:‏ 32م ح ,اا 
) أدرس اتجاه تغير المتتالية (,/1) . 
3) نعرف المتتالية (,<) بمايلي : (,)1) ماح ,نا 
) بِيّن أن (,ا) معرفة من أجل كل عدد طبيعي 7. 


( ين ا ا ,11 »ا »ع وآ كا رالا كا ولاح ,1 


التمرين الرابع : (06 ١‏ ) 
11ة) 

([,©) التمثيل البياني للدالة ع 15 :-م+46-(2)م حيث 4 6 عددان حقيقيان 
بقراءة بيانية أ 
1) عين نهايتي الدالة م مم 65+ ثمعين (0)م (0):ع ظ 
2) عين إتجاه تغير الدالة ع ثم شكل جدول تغيراتها و إستنتج إشارة (م)ع ظ 
3/ («)”ع 2 6 حيث "ع هي الدالة المشتقة للدالة ع . 
4) بإستعمال المعطيات السابقة بين أن +ر-2+ 6م - (2) م ظ 


م 





1 5 : *“16-«)+«- )مر [(,2©) تمثيلها البياني في المعلم السابق 
01( )ير صننا تعر صنتا 


2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي عر لدينا ()ع »<67- (30) / 
3) بين أن المعادلة 0- (:)”ر تقبل حلا وحيدا .»و حيث > >0 و إستنتج إتجاه تغير الدالة /رثم شكل جدول تغيراتها . 
4) أثبت أن المستقيم (8) 3ك (,©) + ثم أدرس الأوضاع النسبية لهما . 
5) بين أن المنحني [.0) يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين إحداثياتها . 
66 7( (,0) الذي يوازي المستقيم (5). 
07 م 7) (©) 
8) ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 71 ات ->(5) 
209 ,رك مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني ( ,0 ) والمستقيمات التي معادلاتها 

-بر 1-ع 2-2 حيث 7 عدد حقيقي أكبر تماما من 1 . 

, جه “16س ]| به 2 بك مدنا 


معدج( 


4+ 4 


تصحيح البكالوريا التجريبي الدورة 


: 2015 :علوم تجريبد 





لدينا : 31 + 4 + [2- 00 + 80 + 8م - 406 ١‏ 05 
2 - هلد ,4 - طم - 80 ]3 - قلم - 00 








با 02:05 87 7000407 5 + 0.25 





لدينا : 8 0 شعاعي توجيه للمستوي (580). 


(36:1:2) 1/4 ( 2880 ) يعني يوجد عددان حقيقيان .8,7 بحيث يكون : 
0 +/2 - 
60 + لط - ار 06 بر 
37--3-ج 


6 3)23,+28(+2)-33:+3( 05200 





4 - م 
6 + 22-613 +314 
ومنه . 0 6 +6 - ج22 +ينرة ومنه 5/) 
4 - بر 4 
3 
لا 0 مسميمبرميم 00 (ومض) 
طريقة2 
عين (©,8,6)/ (280) 
م 0دعة-ند 5 ك6 
0)- آم . 7 | . ْ : 1 
لدننا .4 أي 47-0-+20 اي 2--47 اي حم 
0)ح-رعير] .7 2 
0-1 5822 
2 
حدم 
3 


7 1 
لاسي ل صر هي معادلة ديكارتية 1 7 8 (280) 
بالتعويض عن إحداثيات النقطة ]1 02-2 








0-1 
1 - 20 0 م 
بإحدائيات 1/1 : +4 ح يمك 4 ومنه )0 -, 
30-1 0 - ] 


تمثيل وسيطي للمستقيم ( 16 ) : (12 4/:)4 - :ر 


05 





2- 120- 12- (4)30 + (:3)40 - (:6)20 [ عد 0 


نعوض بإحداثيات النقطة ([/20,:40::30 ) 1// (880) 2 : 





3 


)280( 


لدينا : »0 »88 2 - 


ون 2 4__ 0ط.قك 
كملء 20/65 20 »هر 


8 الام ا 00 
ولدينا : 1 - )220 “205 + 2120 7 زو ومنه 1 - -- + 81:0 511 


!5 )رد وعم نوف 
665 65 
1 1 
258 010000 


1-ه120 20-12 - 


2011106 5 


405 











((880), 11 0 - را 


61/. 0 6 د90 +-36/ء 0 


1200-1 1 
:42-11 - 2ه 61ل - مآ 
8س 61/. 0 





لدينا : 3,5 - 223 »د - 2ك »48 »دب - بير 5 





ومعومعىر لا - ذا يعدي 4 -|1- .4/0 
ومنه6 -|1- )0 
:0-1-6 ومنه 0-7 


لدينا ٠‏ مصلها - 4 »23 - وورووى 11 
:0-1-6 ومنه 5-- )0 











0 -(22+3()22-62+21) يكافئ 2+3-0ج2 2-62+21-0ج 
000000 3-0+جم: 

2+3-0ج يكافئ [3/) -3-- ##يكافئ 3خ - ج 3 05 
00000 21-0+ج6دتج: 
حساب المميز : 48- - 84 - 36 - (4)1()21- '(6-) -1/ 

م [ 5 
المعادلة تقبل حلين هما : 3-2(/5- 3/د4ك- 5ب ب 0/3 + 3 - بج - رج 





لدينا 0/3 - رج ,3ف - وج ,21/3 +3- يج 21/3 -3- رج 








3 - 12/. -|3- 3.ف-| - إوج - رج| - 8 
3 - 12ل - |23 - |3- 3أ.نة +3 - |وه -ىج| - 600 
3 - 12ل - |3منف - 3- قلفة - 3 - إمه - رج| - 70© 





( ٍ 
لدينا : 2/3 - 12/ -|3- 3ن - إيج - رج| - 204 


05 





م 5700 7 


3+3 اول اه قله - )ل ةلمن +1) 3 + ]1 جيه 





4 (ت-ا-)زتاضجد) تج 0 


ش4_وهوحمة 


3 +3 0 3427/33 ال 


05 





لدينا : 2.7/35 + 3 - ج يعني 2/368 -3- ج 
ومنه 20/3 - |3 - ج| 23 - 011 05 





ومنه مجموعة النقط هي الدائرة (')) (3-يج2)© 15 م ١‏ 


(3-2)2+3+ج 


لدينا : ' 14 - ( 5)834 يعني (ىج -2)2 د وج اج 05 














ل 7 8 »4 اه _ 5 + 0.25 
+[ ' 3 1+2 سيدا 





)م هذه الخاصية . 
1- 0 -7 لدينا : 

1-دونه#ه 0>1>3 ومنه (7)م 0 -1. 
ده | مم مسعة 297799 0 طبس” 


نيرهن صحة (0)0+1 .043 من أجل كل عدد طبيع , 


ومنه 12> 41,7 >0 منه 1>1+17>4 ومتهوع لع 1 227 
1+1 4 
4 


> 4 4-1> 3 
+1 ل 


1 1 


ومنه : (2)02+1 صحيحة . 


د حسب ما الالال بنتراج فهه 019119917199199 






>-1: 








4 4 > 4 
1 











3- 6 مطنا ع ,م اا 0 - 6 11 25) 
1 1 ممدجىر ممدج ىر 





)25 7 1 0 1 








م - [ع م[4 + 4 ع3 + *: ) بسنا - (:) ع جمنا 60- ح ع 1[ 1110آ 
'0جير أ0جر ّ 





مم+ - (4 -3 + 7 ) مسنا 
مم+ - (ع م41 +4 -مة + *) سنا - (د) ع سنا 0 
ار م مع+ ح 1 م[ 111ا 
25+3+4 4 9 
لدينا : لت 2 ب و يرد - (بر)اع 
0 -(2): ع يعني 3+4-60 +264 أم+:0| ع 
حساب المميز : 0 > 23- - (4)2()4- (3) - 4 
المعادلة ليس لها حل 1 . 5 + 0.25 
٠0 +6‏ ع 
ا دخ )ا هام ل 
لصم 1 ل #0 ل 
اخ ا ام 
ل )8 
0 م 


(:3)؟8 








مد (دهلة -ه ماعقم 2ن يوز | 18 -دماة + | يونا - (ه) "ونا د 
7 '0جمر ل *0جمر *0جمر 
- :3 طاع 1لا 
ْ '0جر 
ْ مهد - (دمآ[4-) 1110 
*0جر 


00 جر 


- | تملك رمم | سنا - () مر صننا 4 
سس 





ممدجمر 





معد ح عر م31 مطنا 025 








١ 0 
9 0 0 





ند - (عد)م 1 -('م 


لديذا : '[ند-ندهاءء] < يل 25) 


عم يسك وم 


4 4 
3 1 ماع | حملن | 3 1 ماعد ا ح يرل دما 
27 2 


4 
ومنه 2 - 3104 - (2 -212) -4 -4 ما4 - تدك دما | 
2 





لحيز المستوي المحدد بالمنحني (1) والمستقيم ( (1 ) 
والمستقيمين اللذين معادلتاهما 2 -غع1 4 ح عر 


لت -دواة أل 1 ور - 4 


تكله رممزة)| - #(- )م )ا ح- لم 


2 2 








01 


ومنه (2م2)1 + '(4 ما)2 -6- كملح | “(دما)2 |-(2 -4ماة)3 -4م 0 
2 


:“من 9كا| 4-6 ملو *(2هل)2 + *(4ه2)1- |- 0 “ره 4-323 





تصحيح البكالوريا التجريبي2 دورة ماي 2015 الشعبة علوم تجريبية 





ولدينا : 0 - 00748 ومنه 0 -(2 +/2-) 2 - (34-1) 3 + (4+1) 1 
0 - 14-6 


شعاع توجيه المستقيم (4) هو (2-:48)1:3 
2-1+1 
: (18عغ2) : 1-غ3دمر 
2 +21-- <ج 
لدينا : (2 +26-:1:34-1++0:)8 
ومنه (2 +/2-:00:)1+1:34-1 





() هي 22 (4) (م) يعني حل الجملة 
1ك ور لك 2-1 
1 دل در 2+1 د بر 1-م 
لدينا : (*19 > منه (2[ ] 
1ج حرو عدم 2-1-7-1 د حك 2 حدم 


دنه [1111إجابة الصحيحة ج ‏ 





./3 ./3 


د بحسات الميافة ين 6 (م): لور 





(3:7:2) 14 من الفضاء يوجد عددان حقيقيان /,0 بحيث يكون : 


21ت 
46 + ظه 1 - لقم 2 تظلء(0) : 1-ه-ئةدر 


هو المستوي الذي يشمل النقطة ([1:2-:1)/ (2-:48)1:3 (1:1-:0) 46 شعاعي توجيه له , 
2 +00 +21-- ج 


075 





(2-:48)1:3 ناظمي له . 


2 2 
3 


مد ديرد طبرو 3 
2 2 






المميز : (:2) -4- - 44-12-16 - ([2/3-) -ى 


)25 


2 


المعادلة تقبل حلين هما : بقل ل ا#خقلة ‏ و د 23-2 
1+ 0/3 1- 3/.! - 5 


تعبين عمدة للعدد [+3/ - ج: 


0 85 
(2)عة - ,0 لدينا 4 ومنه (:2ع 4): 2 1ح - ر6 


5110 - 


)25 








منتوازي أضلاع )© يعني بره - ويج 
+3 :+ قل ++ 3ل -1- 3ل كت راد موحي ىه 


ونه 00ح -- إرنه ‏ ريه ومنه 05 





0/111 0/11 11 11 1 11 1 
!6 أرب 6 أرب 6 أ ورب 6آن - ]601 8 24 
6 جح 86 6م 6 - | لخ نيح | لخحغ ابم | خم 
9 6 89 0 
26 4 : 1711 . 





لدينا ١‏ : 8 + ج0 -:” جح حيث 2 -] دن , 37+ 3ل حم 


ا د الوه وص 







-ح 0086© 
5 2 
وراوييه 


ل - 511160 
2 


0 ا ل 2 025 


- 22334.39 :تمت حت لم 
اا ار ا 0 كد 











ِ لدينا 7 1 » دج 5 002 3 دج 5 002 - ل - 





)2+5 
)0.25+ 





...ل ا ما 


00-6 ...»ع كم ع 5م ح زرلا »ا... »و رلا »ا ولا ح 1 05 





ممعجه 


+ - («) ع 0 :صل - (د)ع 11 








0 ْ كد ْ م 025 
يعلي وملة 











كدف امو( ١‏ 


1 


)25 


حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 0 - () / تقبل حلا وحيبدا /0) حيث 0 





مستا للك ولج در 


(0- 2 متلا ع * ع1 111[ 


م معملدج در 0-0 


ْ 7 >2 6 ]| - 2-1(6) ]| - |[ *1(6-) + | مهنا --_ |*-(ع«)/ | 1 





00000011 رت ) يتبل نقلة انمطاف ‏ 


لدينا :1ح * 6( -2)+1 


| معد 3 0-3 3 | 025 











3 


لم 0ح * 2-1(6) 


+2 ح > 1(6-) +ع 


++ - () م2 حلول المعادلة بيانيا هي فواصل نقط لبع) 
المستقيم ذي المعادلة ,+2 ح بر )4 (7). 
|1-به-زاء مم 57 
1--7, 
0 >> 1- 


> 7 > 0 المعادلة تقبل حلين موجبين . 








الجمهورية الجزا رية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية الشلفح ثانوية بلحاج قاسم نورالدين 


امتحان البكالوريا التجريبي 2014 
: رياصيات 
4 


+ اختبار في مادة الرياضيات 


© على كل مترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين . 
259 


> التمرين الأول: ( 2١04‏ ) 
7 عدد طبيعي غير معدوم يكتب م022 
8 
1) بين أنَ 7 يحقق : 2267 -3090+156. 
2) بين أن العدد 3 6. 
3 فيمايلي نفرض 2 : 7-3. 
) بين أنء 60-156 - (309)4-2. 





8 
5 ويكتب 2 51 


( 5 (2-ه) ذخ كت 
( ا 10. 
و التمرين الثانى / 04 ( 
[ ,0 ) 4 [7 


0 772+7+1 , 
ج.حيت رداعة 2 لللملتتد لح 





2 +2 
حيث 1/ 2 ”ك// 0 
1 ) ! تقار 
2 +24 
) بين أنه إذا كانت النقطة 7/4 [قما 1/7 (©) يطلب 
تعيين عناصرها . 
) عين طبيعة ([//) (2234)2 المستوي بحيث يكون ”2 تخيلا 
0 د 01 
2 +2 
( : 2/< للك ٠»‏ 11/1 [ع2] > -< [لقفه)+ 1ك ). 
) بين أنه إذا كانت النقطة 7/41 (1) ار 1 أ 
إلى مجموعة يطلب تعيينها . 
3- 1 اندي 
2 37 
) بين أن النقطة / (:1) ثم بين أن [ع2]ء د رعفىك) . 
( 0 590 7 


© التمرين الثالث ( 05 ( 








00 5 َ 1 211 
نعتبر المتتالية العددية 056 : -- ونا ومن أجل كل عدد طبيعي 17 2 خ نا 
5 2 
0 ! 1 
1- تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 7 7 0 
كا ا 


2- ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 <> ,لا >0 
( ,20 -1) نا 




















) تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 ممحتخلكه - بن - ,راثم بين أن المتتالية ,, ( ,نا ) متزايدة 
1+ ,211 ند 
) هل .. (.ن) متقاربة ؟ عين نهايتها . 
3- نضع من أجل كل عدد طبيعي 1 : ا ع 
)2 
) أثبت أن المتتالية ,. (.7) هندسية أساسها 0-6 . 
( 17 1 الل تك لا نا . 
"35327 مجم 
التمرين١ا‏ :(2>07- ) 
1 :تن الذالة العلقية بن 2 (1+ )ما سح د ر») 
وليكن [ ,© )تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس | [ ,0,1 ). 
1( (*)ع دما وفسر النتيجة هندسيا داع سننا . 
2 
2( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « , ”5 ع وشكل جدول تغيراتها 
1 +ع 
3) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « ع[ *”ع+1)م[- - - (عد)ع. 
*ع+] 
4) ) | (1+-)-(<*)ع | صننا ثم فسر النتيجة هندسيا . 
6 (ى) [(ي©). 
6( («)ع عندما يتغير « 5 
1]. © الدالة العددية المعرفة على المجموعة 2[ زاج “ء)ملىء - زع)] 
1) برهن أن 1- () 1 صنذا (:<) ؟ صننا . 
2( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « (د)اع»* *ء -(ع) 1 ثم استنتج اتجاه تغير الدالة 6 وشكل جدول تغيراتها 
3 تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي 8 0 ب 1 
* ع+1 [د+أجع 1+ ع قسا- 


َ ])( 01 (4 


-3 


التمرين الأول ( 04 ) 


عدد حقيقي موجب تماما و 0 عدد حقيقي حيث | 7 (0]ع 6 
: (6 ستوا+ 56مع-)1 - 2,7 ا 1 - ,72 (3)1+1/.- ر2. 
1( 0 


2 ) عين العددين الحقيقيين 7 0 بحيث يكون : ,2 ح ,2. 


11 
) عي3::؛:ن عندئذ قيم العدد الطبيعي م0 بحيث يكون العدد 86 حفيقيا . 
7 


3 1ع 0-5. 
3 
(.نا,©) 8,4 
لواحقها : ,22.,2 ,2 على الترتيب . 
) عين ى7 0 الاحك),(2(,)8:2نه)١.‏ 
) عيّن طبيعة (1) من المستوي حيث ٠‏ 3 - |5106 - 23113 + 2318| 
© التمرين الثاني :( 04 ____ ) 
هه 71 3-بر2(:5-6) 
( 5 7 )5 
2-16 
| كا | 
[4]5- 2ع 
2- © 7 عددان طبيعيان حيث 
0 - 01 3 0500 - م 5 
ه عين )0ح 8 حتى تكون الثنائية (6:8) () . 
ره التمرين الثالث ١‏ 04 ( 
(ليل.1.©) (2:2-:3)لى,(8)6:1:5 
6-1 )0 2-3-0 + نو + عر:زط) 
1) برهن أن المثلث '4160 2 . 
2 برهن أن المستوي (2) عمودي على المستقيم (48 )ويمر من النقطة لك . 
3 ارو كي 0 0 (6م) ىر 
5) ) مود بين أن المستقيم (10.) (©886). 
( 8300م . 


) بين أنَ قيس الزاوية '281(0 هو 1 
( 6 ثم استنتج المسافة بين النقطة هر 810) 
التمرين الرابع :( 08 ) 


1. نعتبر الدالة العددية ] +1 : “تو (1 + *)-ع - زع)] 
(©) 1 [[0.1). 
1- ) () 2 سنا وبين أنَ : مم+ - (ع) ؟ سنا 


) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « خنع (1- ع) +1- (ع«):] 

. مقع اقتعاة معي الذاللة: :بو شكل خدول تير انها‎ ١ 

2- بين أن المستقيم 4 ) 1ك (,©) مد 
(,©6) (5). 

06 0 -(<)1 تقبل حلا وحيدا »0 حيث » 1.9 > > 1.8. 

5- بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « ** ع(2-1()2-3)- - (ع)”] (©6) يقبل نقطتي 
انعطاف يطلب تعيينهما . 

2-6 (4)3(.2)0 (ك) (1) (0). 

/7- ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 111 عدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحفيقي عر التالية : 
مطح : - (ع) 8(:1) 


ءِ 1 
11. نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 1 6" _- 1 


1- ) بين أنَ الدالة © 5 :"” »ع(1 +2 )- - () 0 هي دالة أصلية للدالة ** مير جاعر. 
( آ. 
2- ) باستعمال المكاملة بالتجزئة بين أنَ : ,8+1(1) +1- - ,,,1 لكل عدد طبيعي غير معدوم 1. 
( يآ. 
3- دون الحيز المستوي المحدد بالمنحني (©6) و المستقيم (4 ) والمستقيمين الذين معادلتيهما ٠‏ 
0<« 2-1. 








الموضوع الأول 


لدينا : "مم05 - 7( و طهوطم - 7 
1) تبيان أنَ 7 يحقق : 2267 - 156+ 309 
ه لدينا: » + ع5 +ع25 + 1258 6250 - "5 يان + 5 يان + 57 يإم + 53 عاق + 54 يان ح 37 أي 


ه ولدينا: مد 82+ 648 +5128 - "8 عيرم +8 يان + 85 عيرم + 8 عام - 77 
أي و8 + 77-5775 

ه إذن: 5778+82-ع6261+1258+30 

اي 4528 -26186+306 ومنه 


2) تبيان أن العدد 3 قاسم للعدد 7: 
٠‏ لدينا: 2268 - (ع5 + 301034 
- لدينا : 2267 / 3 و 6226-1 3 ومنه 37/7 حسب مبرهنة غوص . 
3) نفرض 6-3. 
أ) تبيان أن : 60-156 -(2 -309)4 
« لدينا: 2267 - (ع5 + 301034 ومنه 156-678 + 3094 
«٠‏ ولدينا: 60-15 - 3092-618 
ومنه 60-156 - (309)4-2 
ب) استنتاج أن العدد 5 يقسم العدد 2 -0: 
« لدينا: (5)12-36-<(309)4-2 
(5/309)8-2 و 5309-1 ومنه (4-2)/ 5حسب مبرهنة غوص . 
استنتاج قيمة 4 : 
بما أن (4-2)/ 5 فان : (11ع/)/0-2-5 
ولدينا : 5 > 4م أي أن : 2 -ه4. 
استنتاج قيمة العدد ع : 
لدينا : 678 -309«2+156 2 ومنه 678-618-ع15 
اي 4 دع 
ج) كتابة العدد/7 في نظام التعداد 10: 
7- (8)2+(77-577)3 


من أجل 2-عدج 


٠. 1 1‏ 
- + بج [ | 0( 
17 غم 1[+17+7 
لتلإ ببب-بإب-إا بيلس تت | ور 
2 دج 2 دج 





لدينا : 714 تنتمي إلى محور القطعة | 478 | معناه /81 - 1/1 
#-1+ |»«ة| |(1-2+ع)” 
2+ 2ا 2د 
إذن 0114-1 ومنه "14 تنتمي إلى دائرة ( ©) مركزها (0)0:0 ونصف قطرها 7-1 


ولدينا : 


ل" 


2 تخيلي صرف معناه ©) + 7 > (20) 


ل 0 (1-7+ع): 
2 2 +2 
24+17 


معناأه : عع 
5 


+ ومنه د 3 
2 2 


حك 2 
أي 


«+ 


(.ه] - (ظه) - (ض) 


: كحك إومه - )جره 
أي (2 +2)ج”ل -(: -1)ج«ل - (:-'2 )ج17 ومنه 
[2]--- (2+ع) وما + (-'2)ج”ا 


اي [2]-- - |[ 401 .) 4 (1117,) 


« لدينا : 714 تنتمي إلى الدائرة (:1) ذات المركز 4 ونصف القطر 1 معناه 1- /1/1/ 
« ولدينا : 2/.- )الك »11/1 
أي 2/.- 7711 ومنه '14 تنتمي إلى دائرة مركزها 7 ونصف قطرها 2/. -/ 


0102027 د ا ل 
كا 2 1م 








1 3 


0 2 (ع2 )72 - [ لك ,1 ) أي 


2 








_ 95 الشضكة لتنسهة 8 ناك حت را 
[ + ,211 1+ 270 2 200,71 


نسمي ( )م2 هذه الخاصية . 
0 1 11م | 

1- من أجل () -7 لديذا :ح - ون و - > ->0 أي - > ىن > 0 
ادن (7)م2 صحيحة من أجل 7-0 


2- نفرض صحة (2)7 أي نفرض أن : <> ,>0 ونبرهن صحة (7+1) أي نبرهن 


. 0> 


7+1 


فل 1 
أن - > 
0 


1 ش 
لدينا : > ,>0 ومنه 1 > ,20 > 0 أي 2 >1+ ,2:10 > 1 


وبلقلى 21 لط إن ! 
1+ 27 2 
٠‏ 1 
0000 ! -0>1 أي -> 
2 1-+200 2 


3- حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فان (7)م2 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7. 


> 0 ومنه (1+)2 صحيحة . 


7+1 


_- 2 2 
ّ دين ١‏ 2 لمك نسيل ول 2 وال د ير سح يو وو 
[ + ,211 [ + ,210 [ + ,211 [ + ,210 


ندرس اشارة الفرق : ,4 - ن,,/ 
- 1( 0 


7+1 711 


- لدينا : 
[ + ,211 


١ 1‏ 
ولدينا : > ,>0 ومنه 0 > 27->1- أي 1> 200 -0>1 


ا 1 
وبالتالي : > (,:2 -1) ,>0 
1 
- 
1+ 27 2 
أي 0 م ا اجر وبالتالي اديه 50 


ولدينا  :‏ 1> ومنه 





أ 3 


ح ما 
1 - ,211 


1+1 
٠‏ لدينا : د 0 
2 21 ٌ 
,9 '65*3 ص2 _برمويرو 
+ 2 _ 1+ 21 0 3 


ا ل ل 
1+ ,2 [ + ,211 


5 0 0 ا ومنه 


»ا "3 1 1 2 35 
60 - لل- مي ح 1 
1- ,21 [ - ,2114 


كم 
0[ 


1 
٠ !‏ 
وحدها الأول 3-5 »ا ”3 


ح ولا 
- 21-1 2110-1 


5 


3 ْ 
لدينا : -" ح- رد ومنه 374 ح ناح ,22 أي ,لاح رلا 37 - ,2141 
1 - ,211 
0 
ومنة و1 رلا 0 لاك وبالتالي : / انا 
ْ | 210-35 
1 
67ح 


6 
ماه 


22 





)/5 


05 


)/5 





0 ف 1م 
5 1+ م مجم 
2 6 . . 7 ,5" . 
إل ماسج | نالل - (عات ا لان 0 - “© 11711/ 


ممسج تمر 


11 5 1| - 0 


: 0 حبر مستقيم مقارب أفقي للمنحني [0) بجوار 0- 


1 -- (ررز] 6 1111| 


0 م معملدجسمر 1 ل - مملدجسمر 
م - لك _- 7 - ذْ 1 - («)ع 0 لأن 


ممد ح كح [[11] 
ل *م ممدجمر 0-1-0 


ممدجستر 


معد - |1 + “> )م 1111| 


مملدجستر 


2 2 2 
ل ا ل ا 


6 +1 


© لدينا ٠‏ كمه كبر )8 ومنه : 
9 لاك 
ع6 


(*+1)ما-( ه)م1- - - (د)اع أي <-[*+1)» + 
6 


ل 





س1 -[(1+>)- »)ع | 
]كت - 1 
* مد[ صبجع 
0<( +1)م_ 11/1 


00 نر 


00 لذينا: جع (68 )»ا‎ ٠ 
1+8 


ومنه 0- | (1++-)- («)ج | 7177 لان 


0-1-1-0 


المستقيم ذي المعادلة 1 + - - نر مقارب مائل للمنحني (©) عند م ., 


11. لدينا : [ 6 +1)سا »© - («) / 


8 ا وبالتالي عندما م-- ج 2 فان : 0 ج/ 
1+ 76 
الاين لنخ عام 1 - ( +1)م "3ج 1 - (عد) كر 1م1]/ 


ادن 1- 
1 1 0(ج, - ممجىعر مومجىعر ممجمعر 


أي 1- (عد) / 111 


مجر 


2[ “ع +1)ن- © 17111/ كر )ار 1م11 


ممدجتر 0--<-20 





اشارة ()/ث/ر من إشارة ()ع 


ه من أجل كل عدد حقيقي رلدينا : 
ب ل 


1 0 
© حساب :ل ]: 
[ + م03 


0 
0 2- /)+6*(] - -1,2+1)1+ 677 ( 


أي 2 - 172-2712 - - 14 + 172 - ح عون ٍ ! 
1+ :م36 


ده |1 + "> 6[ - )”| 

نضع : ”5 م - (<) "1 ومنه 67 - () 0 

و [1+ “)ا - (د)م ومنه دك 0 ()"م 

إذن : 

0 5 2 : 6[ 7 )ا . 19 5 - ده |1 . "© )ا 6[ ار | 
أي 7 ]+ ا »)مرا “"ان + 2 مر[ - - بيك ( )م !| 


113 0 3 





.| 4 0 
1 ا !]له + دم ديه ()/ | إذن مل نه( وى 


« لدينا : (15160+ © ومع-)” ح ,2 » (0 دوم» 1+ 5160ى)72 - ,د و (3)1+7/.- 2 
حيث *12ا 7 و|ج,0]ء 6 


ه لدينا :((2-0)«ةىة+ (2-0)ومع)م - 2 


|0 3-3 0ض . 0 3 مه د 2 2 
7 2 


سكيم |6 - سمج كعم |زل »قل - و2 


4 4 


ه. لدينا : ((مع عحا)سةوة+ (مج+ع-)همه)" د ,2 
2 0-6 معنأه 


((0 جع )جبةىة + (0 +ع-) ومع )», - |0 0 + 0 ]مه د 


ار ار 
منه * اي 
1 (20ء )مله +0 جم - 2-06 ]| 7 


-م تمر 
(:2 )+2 + --- - 20- 


1--م 07 عدم 


ادم 
بالتالي ٠‏ ادن 
بل 0 0 را 


دن ابل ريم 0 ( مقبول لأن [ج:0] 6) 


من أجل 1-/ نجد ج.- حك - 0( مرفوض) 





4 


إذن ل |حقيقي معنه اد اي ا 


وبالتالي : (11 ع /)/2 -, 


3) لدينا: 1- ,و 0 


إذن : 


دين : 1 1 د كك - كار-ة + كارح لاط _ 
نا : 1ب 1 1 


0 ]| 
سدكت 
2 2 


0 
- -005-+1511-- 
َ 3 


07 


1 ذل يس 


يكم 


2 2 


لدينا : 3- 1/6 - 21/8 2114| معناه 3 - | 37/06 | 
ومنه 3- ©3114 أي 1- 1/0 
وبالتالي 0( هي دائرة مركزها النقطة © ونصف قطرها 1-/ 


: . 
- . 
2 00 


- 
. 
. 


و 
5 1[ + -517 ح ,2 
3 


0 


0 2+2-1 





)025 


)025 


)/5 


لدينا : 3ح بر6 -5«2 : (22) 
« لدينا: 3 -بر6 2ر5 تكافئ بر6 + 3 - 51 
أي (بر2 +3)1-:5 
:3/5 و 35-1 فإن «/3 حسب مبرهنة غوص أي 2 مضاعف للعدد 3 


در أي الثنائية (3:2)حل للمعادلة 5 


لدينا : 53-612 ح بر6 2ر5 يكافئ 2 61- بر6 - 5216-53 
أي (2-سم)6 -(3- )5 :(»*) 
لدينا : (3-)6/5 و5-1م 6 فإن (6/)2-3 حسب مبرهنة غوص . 
أي (2ع )6# -3-م وبالتالي [:3)12+/6 - :د 


من أجل 3+ 6# - نعوض في المعادلة (*)نجد : (2 - بر)6 -(3-3+/5)6 


دنه (22 2-5404 مر أى 71550913068 


مجموعة حلول المعادلة : |2 © /,(2 + /6+3:5)! - 5 


ْ 


أي 4 - ,5 -1- ,6 ومنه 3 ح ,6 - ,رد 
ومنه : 3+ 66 - 7 وبالتالي (2ع4-308+11)8-(5)68+3 ع 


2- لدينا 100:00 د مو 0700 م 


- لدينا : م90 + 243 ح ين9 + 81 + 243 - *3 »او +34 »ام +137 - و 
ولدينا : 25/6 + يم126-ح ين + 25/8 + يهم125- "5 »اين + 57 »6 + *5 2< ين - م 
مع 2 > ين و 4 > / 


ومنه 3 - (258 + ه6)126-(9008 + 243 )5 
اي 7560-150/2-3-:4500 + 1215 ومنه 1212--30602-150/7- 
بعد تفسيم الطرفين على العدد 3- نجد : 


4 - 508+ 1020 وبالتالي (2:4) - (6/:يه)حل للمعادلة 





)025 


)/5 


)75 


)75 


لدينا : (2,2-,8)61:5(,4)3 و (2-1-:0)6 والمستوي 2-3-0 + بر+:١.‏ (ط) 


- لدينا: (48)3:3,3 » (3:0-3) 40 و (6-,3-:80)0 

ولدينا : 30/8 - 3(2)+3(2)+3(2)/, - هلل و 30/2 - 3(2-)+0(7)+3(2)/, - 
و كل.3- 6(7-) + 3(7-) +0(2)/, - 80 

إذن : 407 + 482 - 802 ومنه المثلث 480 قائم في النقطة 4 . 


لدينا : (3-:0)3:0 شعاع ناظمي للمستوي (') وبالتالي معادلة للمستوي (/7) من 
الشكل : 0 - 4 + 36-32 
تعيين قيمة 4 نعوض بإحداثيات النقطة 4 نجد : 
4-0+(3)2-(3)3 ومنه 3--4 
وبالتالي معادلة للمستوي (/2): 0 -3-32-3 أي 


سيا 00 


بالتالي 
1-0- جر 2 


1+ -ع 


ا 00 0 


ل . 
21د ع.ر لك زر 
1[+1-ع 
نضع : +  -‏ وبالتالي : (18 +), 2 +28 - برة: (كى) 


00-7 


« لدينا: (1-:72)0:4 وبالتالي (3-:3:6-)(1/7 إذن : 
- 18+18-0--(3)3-(6)3+(3)3--41(.48 ومنه 8ل 1 (41 
9+9-0-- (3-)3-(6)0+(3)3--412.40 ومنه 40 ل (241 





ع 
9 


1 
للك »امور ذ- - وعورطا 


3 
وى 6ل.9 _ 2لد3»اة3لءة _ 46> ل 


7 56 و 


2 2 2 
36 - 4كل - 3(7-) +6(7)+3(7-)/, - طا 


1 6 1 
اي 7 - 6ل.3 » - 0 ل 2704 حت ررمم ظا 


لدينا : (6-3:6) 128و (6-6:0) 100 
وبالتالي : 54 - 18+ 36 -6<0 + (6-)3 -6 6 - 1018.100 
ولدينا : 6ط قطاممه »6م »اهما 108.100 
[ 68,2)دم» » 810/72/. - 28.00 أي 
0/2 | ا 6 ! 
2د - سح - حسم - [ 28,0 نمه 
:3 


2 0 1 
ِ 27 - شل 3/يم »رو 1 - 06ل رز »0م مدوم ! - رك 


- استنتاج المسافة بين النقطة 4 والمستوي (8/7(0): 
لدينا ٠»‏ 27 - ((4.)800) 274 - ((8010),ل ) 0 » روك > - عوورطا 


ومنه 3- لت - ((8200 ).ا )4 





27 
3 


05 
05 
05 
)025 
)25 


1. لديناء "“* 22+1(6)-< - («) / 
الع 
ممدب 37م 17 
د[ “مز جص)-ج] وير (ه) ل وو ناد مسد اهز جته)- وا 
را 


-] 17 - ]| + مد)- مد | 0 - (د) / 1117 م 


لدينا : 
0 - اي + )ا - 3 -5* 2+1(6)- 00 - [«د-( (-) 1 | 1 
عه (4) مستقيم مقارب مائل للمنحني (,©) عم ود 


لدينا : > 22+1(6) دع 0 0 - ع - (عد) كر 
إذن 0 > - (ءد) كر ومنه ات لمستقيم ( 8 )من أجل كل عدد حقيقي « 


٠ه‏ لدينا “/ر مستمرة ورتيبة تماما على المجال [1.8,1.9] 

ولدينا 0.11-- 5 ج(1+ 1.8(2))-1.8- (7/)1.8 

3 - 17 (1+ 1.9(2))-1.9-(1.9)/ وبالتالي 0 > (1.9)/ر > (1.8)/ 
حسب مبرهنة ال قيم المتوسطة المعادلة 0 - (2)/ تقبل حلا وحيدا سن حيث 1.9 > بم > 1.8. 





أي “9 (3-)(2-1)- - (ءد) ”نل 


- جدول إشارة (د)”ر: 
مد 3 
0ل 


وى المشتقة الثانية )ل تنعدم من أجل القيمتين 2-1 و 2-3 مغيرة إشارتها إذن 
النقطتين ([(8)3:/2)3([,.4)1/)1 نقطتي انعطاف للمنحني [,"0) 


ع 





هي فواصل نقط تقاطع المنحني [ .0)) مع المستقيم ذي المعادلة #, + :ر - بر الموازي لكل من 
(2)د (4) . 

إدا كان أه-:مزاء وم المعادلة تفيل حلا وحيدا ساليا . 

إدا كان 6 ح غ171 المعادلة تقبل حلا وحبدا معدوما . 

إذا كان |0-اء مم المعادلة تقبل حلا وحيدا موجبا . 

إذا كان أعد:0]ء مم المعادلة ليس لها حلا . 


من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 نضع اعم اخددى ُ ]1,2 


لدينا : 
)) 5 امير - | لي 58 امير _- ا 


ومنه © دالة أصلية للدالة م على +1[. 


« لدينا: 2-م6-م م2 - (1لع)- ]د هامر | - 1 


0 لدينا : 1 ا 
نضع : حكر 0" ومنه 5 - (د) "1 
© -( )"0 ومنه !2 6 - [(عد)م 
00 
ومنه : ,7+1(7)+1-- ”د | 1+ )+1 - ,1 
ب) حساب ,[ : 
26-5 -(26-2 +1-- 1+1(7)+1-- ,1 


دك ** ©(1+ ]| دك ©(1+ )يعر ] - 4[ )/-م]]- 5 
أي [اه] + ث1 درجم / ع تمر ا 5-3 
7 60ل - 7 (32-6) - 5( +1- 5 -26)- 3 





ثانوية بلحاج قاسم نورالدين - الشلف السنة الدراسية : 2012 -2013 
المدة :3 ساعات و 30 د 


المستوى : 3 ع ت 
اختبار الفصل الثالث فى مادة الرياضيات 
اختر موضوعا واحدا من بين الموضوعين التاليين 
الموضوع الاول 
التمرين الأول : (05 نقاط) 


1[ - نعتبر المتتالية ( 0) المعرفة على 2 ب : 
0 -,0 و 2-3 و من أجل كل عدد طبيعي ,ر : ,لاج - ربولا - وبرلا [ْ 


أ أحسب ول » بلا » يلا . 
جا دادر هن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 3 رن ً 


اللذين معادلتيهما :. ردير »ء 3 - در : 
مثل على محور الفواصل الحدود ,نا» ,0» رونا » ولا » ولا .(دون حسابهاء.موضحا خطواط التمثيل). 
ما هو تخمينلك حول اتجاه تغير و تقارب المتتالية )0( 5 
2 نعتبر المتتالية (,72) المعرفة على 73 ب : 6 -,17- 17 . 
أ بين أن المتتالية (:) » متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 
جاب كنت عبارة 7[ بدلالة |, » ثم استنتج عبارة / بدلالة م . 
ج - بين أن المتتالية (,:ع) متقاربة » ثم احسب نهايتها. 
التمرين الثاني : ( 04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس 0:7,7,4) . نعتبر النقط : 
(4)2:1:3 » (1:7-:3-)8 »© (0)3:2:4) . 
1 - بين أن النقط , » 8 » © ليست في استقامية . 
2- (4) المستقيم المعرف بتمثيل الوسيطي التالي: 
7 كدير 
اع 3د مر 
غم +4 عدج 
أ بين أنََ المستقيم )0( عمودي على المستوي 2480 ) »ثم أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0هم ) 
3 -نسمي 7 النقطة المشتركة بين المستقيم (4) و المستوي (0ههلم) . 


أ - بين أن النقطة بر هي مرجح الجملة 1)4:-2(,)8:-1,)0:2(!١‏ . 
ب - ما طبيعة (7) مجموعة النقط )1 من الفضاء حيث : 0 - (1/2- 211/0(.)1/8 + ثارا - 211-) ؟ 


ج ‏ ما طبيعة (,7) مجموعة النقط )1 من الفضاء حيث : 29/.-|2104-1/8+21/6-| ؟ 


1/4 


التمرين الثالث : (04 نقاط) 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:7,7) . 
نعتبر كثير الحدود (7)م للمتغير المركب 7 حيث : 
6+-73-27 - -(2)7 
1 -أ) عين الأعداد الحقيقية م » م حيث : (م7+2()22+27+8)-(5)22 . 
ب) حل في المجموعة © المعادلة : 0-(2)72 . 
2 نعتبر النقطتين ار »© م ذات اللاحقتين على الترتيب 627 ,2 حيث : 
٠ :222-[‏ [ سوك 2 
أ) أكتب كل من ,7 » ,7 على الشكل المثلثي ثم على الشكل الأسي . 
ب أحسب الأطوال م0 » 08 » رام .استنتج طبيعة المثلث 8 . 
3 نسمي (2) التحويل النقطي من المستوي في نفسه الذي يرفق بكل نقطة /1 ذات اللاحقة بج » النقطة 
“)نز ذات اللاحقة '7 حيث ٠:‏ 
7 ا 
أ) ما طبيعة التحويل (7) ؟ عين العناصر المميزة له. 
ب) عين الشكل المثلثي ثم الشكل الجبري للاحقة النقطة » صورة النقطة 4 بالتحويل (7) . 
ج) | ستنتج القيمة المضبوطة لكل من 005 مز 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
[- نعتبر الدالة م المعرفة على 1 كمايلي : 
2-- 265 - («داع 
1 أدرس تغيرات الدالة م . 
2 - بين أن المعادلة 0- م)ج تقبل حلين أحدهما معدوم و الآخر نرمز إليه ب م حيث 1,5- > م > 1,6-. 
3 - حدد إشارة (م«)جم حسب قيم العدد الحفيفي 0 
11 نعتبر الدالة م, المعرفة على 2 كما يلي : 
"1 +»)- *- مر و (,2م) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد 
و المتجانس (0:7,7) حيث : 2-|7|-|7| ( وحدة الطول هي السنتيمتر). 
[ - احسب نهاية الدالة 1 عند هه .ماهو التفسير الحيادى للنتيجة؟ و لحساب نهاية الدالة م عند ممد 
يمكن اعتبار *2م كعامل مشترك. 
2 - احسب الدالة المشتقة » ثم بين أن إشارة (,)”ر من إشارة (م)ج . استنتج اتجاه تغير الدالة م . 


20 


3 - بين أن 6ت 2 - ريم . استنتج حصرا ل (0)/ . 
4 - شكل جدول تغيرات الدالة م . 
5 - مثل المنحني (,0) في المستوي السابق. 
6 «استعمال التكايل بالتمدثة احبب ماايان : | | 
0 
ب) احسب بالسنتيمتر المربع مساحة الحيز المحدد بالمنحني 0) ومحور الفواصل و المستقيمان 


اللذين معادلتيهما: 0-, » 2< . 
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الموضوع الثاني 
التمرين الأول : ( 05 نقاط) 
نعتبر الدالة م, المعرفة على المجال ]مم+:0] كمايلي : 
(4 + )ساد ور 
الجزء ), : 
1[ - أدرس تغيرات الدالة مر على المجال ]م+:0] . 
2 - نعتبر الدالة م المعرفة على المجال ]م+:0] كما يلي : 
0 د-()/ - )ع 
أ أدرس اتجاه تغير الدالة م على المجال ]م+:0] . 
ب - بين أن المعادلة 0 ح (عد)اع تقبل حلا وحيدا سن من المجال |[2:3] : أحصر العدد ين بالتفريب إلى 7 10. 
ج ‏ برر وجود عدد حقيقي وحيد > ( نفسه في السؤال ب ) » حل للمعادلة ‏ - ()/ر . 
الجرع رد 
نعتبر المتتالية (,:) المعرفة ب : 2-1 و من أجل كل عدد طبيعي م : (,0))/ - ,ل . 
1 في الورقة المرفقة (2) ( ترجع مع ورقة الامتحان) ‏ مثلنا الدالة مر بالمنحني (©) و المستقيم (4) 
ذو المعادلة مر بر . 
مثل على محور الفواصل » الحدود ,» ,27» ,2»,ة. (دون حسابهاء موضحا خطوط التمثيل). 
2 - علم النقطة , ذات الفاصلة » ( نأخذ بالتقريب 2-2,2 ) . 
3 - أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي , : © > ,>1 . 
ب) بين أن (,0) متقاربة » ثم عين نهاية المتتالية (,0)) . 


التمرين الثاني : (04 نقاط) 


المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (0:2,7) . 
1- حل في © المعادلة ذات المجهول المركب 7 التالية : 
0 -(22+2-:2-2:()2) 
تعطى الحلول على الشكل الجبري ثم الشكل الأسي . 
2 نعتبر النقطتين ‏ » 8 ذات اللاحقتين على الترتيب : 1+7 رت ٠‏ 27-,2 . 


من أجل كل عدد مركب يختلف عن 7 لدينا ٠‏ كرام 
1-7-م 


أ نعتبر (م) مجموعة النقط (ر:»)/1 ذات اللاحقة 2 بحيث '2 تخيلي صرف . 
ه بين أن 8 نقطة من (7) . عين مجموعة النقط (7) . 
ب - نعتبر (7) مجموعة النقط (رع)/1 ذات اللاحقة 7 بحيث 1- 
ه عين مجموعة النقط (7) . 


و 
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التمرين الثالث : (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0,7,2,2). نعتبر النقط (2:2:), » (8)3:2:1 » (001:3:3. 
1 - بين أن النقط م » 8 » © تعين مستويا. عين معادلة المستو (80) . 
2 نعتبر المستويين (2) ٠‏ (2) اللذين معادلتيهما على الترتيب : 

120 ع ع تور جور وق كد بدن تدر ودين . 
بين أن المستويين (5) ٠‏ (2) متقاطعان . نرمز ب (4) إلى مستقيم تقاطعهما . 
ب - بين أن النقطة 0ح تنتمي إلى المستقيم (4) . 
ج - بين أن الشعاع (1-:7)2:0 هو شعاع توجيه المستقيم (4) . 


2+1 -<ع 
3 -لحساب المسافة بين النقطة م و المستقيم (4) ذو تمثيل وسيطي : . ( 12ع4) 2 3دمر 
م 


نعتبر النقطة ,1 ذات الوسيط + من المستقيم (2) . 
أ عين قيمة العدد الحقيقي م بحيث يكون الشعاعان 417 » 72 متعامدين . 
ب -استنتج المسافة بين النقطة م و المستقيم (4) . 
التمرين الرابع : (07 نقاط) 
نعتبر الدالة م المعرفة على ج] كما يلي : 
+4م[آ+:< - («) /ر و (0)) تمثيلها البيانئي في معلم متعامد ومتجانس . 





1- احسب نهايات الدالة م عند مد وعند مم . 
2 - أحسب من أجل كل عدد حقيقي .رء (-)/ +م)/ . ماذا تستنتج بالنسبة إلى النقطة (4م0:1+1) ؟ 
3 - أدرس تغيرات الدالة م » ثم شكل جدول تغيراتها. 
4 أ بين أن المعادلة 0-3)م تقبل حلا وحيدا م محصور بين 1,1 و1,2 . 
ب - من أجل أي قيمة للعدد يكون العدد الحقيقي (م-) حلا للمعادلة «,- م)/, ؟ 


5 أ بين أنه من أجل كل عدد حقيقى +  »‏ ©2 
7 1+كم 
ب - بين أن المستقيم (4) ذو المعادلة 14 + ع حبر و المستقيم ('ى) ذو المعادلة 14 - 2 +ع د بر 
هما مستقيمان مقاربان مائلان للمنحني (0) . ثم أدرس الوضعية النسبية للمنحني (0) و المستقيم (4). 
6 نعتبر العدد الحقيقي الموجب تماما 2 . 
ع 4 
ماذا يمثل التكامل التالي : <بم[4 م1-:د-©)/] | -(7)2 ؟ 
0 


-04[ + 2 + - (2«) كر . 








ع ا 57 0 س ع 
ب - بين أن : 0 0 )م21 -(7)2 . ( يمكن استعمال نتيجة السؤال 5 -1 ). 
+ م6 


ج ‏ عين قيمة العدد الحقيقي ‏ بحيث يكون 1-(7)7.!( تعطى القيمة المقربة للعدد ‏ بالتقريب إلى 107 ). . 


أنة" 
بالتوفيق إن شاء الله 
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التصحيح 


1 ْ 1 ٠ 
التمرين الاول:نعتبر المتتالية (م[]) 11 :1710-0 3-]/71] و من أجل كل عدد طبيعي 1 ,لا-- إلى - ارم‎ 
45 2 1 
ل ه«لآا__ولآا__ولاآ ؟ بكرن التكرن ا تكن‎ - 
. 4 2 
لبرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعى 1 * 3 - ,رلا : (0)م هذه الخاصية‎ _ 
1 1 ا‎ 
(0)م لدينا الطرف الآول 3ح ,لاح ,لا لل ا ساويان‎ (3 
1 0 ا‎ 1 1 7 
()م صحيحة أي 3+ ,7 - ٍ,,0] من أجل كل عدد طبيعي(فرضية التراجع) و نبرهن صحة (0+1)م 3+ ,لاج - يبنا‎ 0 
3 1 0 3 1 . 
0 3 لدينا ا و لاد يب لامن المعطيات اي 1 و 5 (3- ب لا) - م‎ 
2 2 2 2 
1 1 1 م‎ 0 
( 4 -[ ,,-3 وهذا بالتعويض عن قيمة 20 فرضية التراجع 3 + ولام - 00 حيث‎ ( 
1 نتيجة : من *) و **) ينتج أن 3 - ,رلا من أجل كل عدد طبيعي‎ 
ج) تمثيل الحدود 1160 إلا «لا1 ولا ولا‎ 
5 : التخمين‎ 
من التمثيل نلاحظ أن المتتالية 3 عد عو 2 ن 1 إحرين]‎ 
متزايدة تماما و متقاربة نحو العدد 6 0ه 2-6 ,نأ"‎ 
اح الس‎ 
نعتبر المتلية (1) 00 ا ا اي‎ 0 
5 00 ولا ح وكا‎ - 6 : 
(م87) متتالية هندسية مع آنا ظ‎ 2-2) 
: 0 تعيين أساسها و حدها الأول‎ 
' ١ : لدينا 6 - بولا >1 جوك/ا‎ 
' ١ : : ىورا ٍِ - ند ا‎ +3-6 
ْ ابنالا‎ . 
7 / شْ‎ ١ ١ 1 
ْ ١ : : --ت ربولا‎ 0-3 
١ ١ ١ : 2 
. ١ ' 0] 1 1 
١ ١ ١ ١ (6-ولا) تح إبوي/ا كك ح - وكا‎ 
نت ونا ولا * 2 ' ا | | سير‎ 
متتالية هندسية أساسها : ويحدها الاوك 2-6 ين لحرا‎ )17,( 
1 1١ 
مك م لدينا جحت “61ح ا نجه 6-61 -ح ,لا‎ ( 
7 2 
م 6]4-» يولا- رناب 0 - ام" أي المتتالية (م17) 6 كما هو موضح في الشكل‎ ( 
)0,2:7:2( التمرين الثاني:‎ 
)0)3:2:4( 5)-3 :.-1:7/( 2:1)ثىمل‎ :3( 
حا‎ 246)1,1,1(  48)-5 , -2 , 4( هم 1.829 )ليست فى إستقامية لدينا‎ 6 


27 46 غير مرتبطين خطيا و منه النقطا 4 1 © ليست في إستقامية 
1 +7 دعر 
2 (1) المستقيم المعرف بالتمثيل الوسيطي التالي 1# + +3 -« 4 حيث (3,1-,77,)2 شعاع توجه له 
+1 +4 -<ج 


إثبات أن المستقيم (0) 4100 


لدينا 0 - 4 +10+6- - 8لى., /] 0 -2-3+1- 77.46 و منه المستقيم (3) 86م) 
كتابة معادلة ديكارتية للمستوي (4728)00) و هي من الشكل 0 - 0 + ج+ :3- :2 
(3: 2:1)م 4- - 01 0 ع 4 -ج + برة -22 : 0)قم) 
3 1 النقطة المشتركة بين المستقيم (0) 1850م ) 
1 -+ 7 -ح ير 21 +7 دعر 27 +7-- 
: 1 - 1 - 1 - 
لتعيين إحدائياته 1 7 7 
كم 4+1 -<ج ودع 
-4-ج + 2-3 0 - 4 -( + 4) +(3-)3-(2 + 7 )2 1-, 


وبالتعويض عن قيمة ] (35-,5-)1] 
( 8 هى رجح الجملة |(0:2) , (1-:8) , (2-:4)) 


3 +(3-)2-1ع2- 2 -+(1-)21-1- 4 23-127 
لل ل دم لسر ول تان 
لآ هي مرجح الجملة ((2:©) , (1-:8) , (2-:4)) 
) طبيعة (1) 1 من الفضاء حيث 0 - |[ 1/6 - 118 ). | 21/1 + 1/8 -2114-) 
0 - [ 118-116 ). [ 211+ 318 - هلةة- ) 0 - 08 . 2-1318 7187.08-0 وهي مجموعة نقط المستوي العمودي 
(600) 1] حيث 0 - 54+ 37- 39 + 62 معادلة ديكارتية له . 
) طبيعة (,]) 1 من الفضاء حيث_ 29/. - || 21/0 + 1/8 -21/4-| 
- | 21/6 + ظلة- فروما 9 - | لكا 9 - 27711 وهي مجموعة نقط سطح الكرة ذات المركز 1] 
9 حيث 29 - '(2-5)+ (3+«)+ (5+«) 102+30-0-بر6 +210 + 2ر +2 معادلة لها 
حساب المسافة بين الركز (5 , 3- , 5- ) 1آ 0 - 54+ ج3- برة + :6 0 
|30-9-15+54| |54 +325-(3-)3«2+(5-)«*6)| - 
'(3-)+62+32 '(3-)+62+32 
أي تقاطع المجموعتين (1'0) ('1) هودائرة مركزها 11 ونصف قطرها 29/, 
القرين الك [..0) 
نعتبر كثير الحدود (72)م للمتغير المركب 7 حيث 16 + “22- 23 - (2)م ظ 2- ظ | 











1. ) تعيين الأعداد الحقيقية جح _ (7 حيث (7 + 92 + 2()22 + 2) - (2 | 16 0 2 ظ 
بإستعمال مثلا طريقة هورنر نجد 4- ١2-<‏ 6-8 1 

(8 + 42- “)20 + ع) - (2)م ا ا 00331 
( 6 0 - (2)م 0ل 8 ا كما 1 )ا 
0-(2)2 يكافئ 2 ب7-29 0 -8 +22-42 
7 16--8-16-32 ومنه إما 27 2 - 7 [2 +2 -<ج2 

2 نعتبر النقطتين حمر ]آ اللا حقتين 27 -2 م2 27 +2 ح م7 

( 4 _728 الدنا *” 2/26 ع .2/3 || كد شل |2 نه -_ 

مل - | 25.5 || دبك زول 401 2ك 

. دهم 482 -082-8+8-16 + مهم 10م 0 قين‎ 4:08-2:/2:04- 2/2  )» 

3. (1) التحويل النقطي من المستوي في نفسه الذي يرفق بكل نقطة /7 7 1/1 7 حيث 


7 7 
١‏ 0 
( التحويل (1) هو دوران مركزه © و زاوته 7 


( 4 بالتحويل (1) لدينا من جهة 


| 1ك 1 مه 2ل - (2/2) - يم 7 “2/2 # ١‏ ره 


12 


ومن جهة أخرى (3/ل.+1-)1 + (3ل. +1) - ( -3()1/. +1) -(2-2)»| مكدب | - رع اكد | 2 


2 


( إستنتاج القيمة المضبوطة لكل من --606 لأ 














بالمطابقة بين الشكل المثلثي و الجبري نجد ما يل تلمح 2ه 1و ٠‏ 23خ > 


0 2-5 0 2 
التفووخع 21 + 8 15 :2-- 266 -(2«)ع 
1. دراسة تغيرات الدالة_م : 
ع+- | 2- كه ديوز - هه مم ييز - صن بي : راي ار 
١‏ 8 5 و لدينا 26-1 - (6)” 8 


 -‏ 0-(2)”ع يكافئ 1 -265 يكافئ 0 يكافئّ (77)2/ - - ع 


 -‏ 0 <()”ج يكافئ (71)2/ - < عر 
 -‏ 0 >(ع«)”ج يكافئ (71)2 - > ع 





7 0 - (1)ء لدينا 0 -2*1-2 - 0-2 ع2 - (0)ع 
0 - )ع وحيد )0 : 1,.5->00 > 1,6- 
ُُ [(12)2- , مز و تأخذ قيمها في المجال |+ , 1-] 
0 - (2)؟ تقبل حل وحيد 0 و لدينا “ 5.3710-- (1.5-)م8 : *3.79210- (1.6-)2 5- > 0 > 1,6- 
3. (9)1 


: أه+ , 0إن[»ه , مداع« : 0 < مع 


ِ |0 , 0ع : 0 > («م)ع 








[[1- 01 12 :تع([1ججر) تتم ح ويرار 
1. 0<( “مد تم) مانا -| *1(6+ه)- م | سنا - )مر سنا هه |[ لكشب م سنا - )مر سنا 

ممسجتر ممجتر مم-جيور 6 ممدجعىر ممدجتور 
2 1 1 و لدينا (2 ع - 202 - (1-1 سي تع 2ت ح تع تو( 1 عو لتقم2 - (ن) ‏ 

ل م50 
05+20 
0 -- (0) ل 
4 
0 0 . 02+20 
لدينا 0-()0) > 1+2 > و بالتعويض في عبارة (0) /ر -ح (04) كر 


() ىر : 5- > 0 > 1,6- 4 > (0) /ر > 0.11 


4. جدول التغيرات 





م00 ) 
35 
3 
25 
2 
15 
1 
0/5 
ل 
2 15 1 5 060 05- 1- 15 2- 25 3 15 4- 
ال ب 
6. ) 2670 أ 
5-2 0 


- (2) 1 هه 0-1 1" 
“20-6 م “6-(0)م 
2 2 2 2 
2+1م- "0-1(0)-02-1(62)- | *1(6-م) دعرو" )- 1 “6د مرك "مد 1 
ب( حساب بالسنتيمتر المربع مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (07)) و المستقيمات التي معادلاتها 0 ح بر 0 ع« 2 


"4 


| ع +266 ص 2 | ِ 1 *2+1(6)- | 1 -02 (2) ر 1 2م 
م و 24م 1 67ت 2 -_ 1 (2+1م) 26 8 


2 12,02 27,3-0,5-27,39- 217 6 22 زم - 6 


و بالسنتيمتر المربع نجد “71 48,08 -12,024- كل 


فى 


لصحيح 











التمرين الاول : 
1 إع+ 0 : (2+4د) مآ ِ )د 01 
0 
1) دراسة تغيرات الدالة كر إمعد,0] لدينا 2142 - 4ما- (0) ر 
/ [0+,0[ ولدينا 21 
اص فلتا 
أع+,0] جد 0< 2غ مر 4يرمتزايدة تماما على هذا المجال ظ 5 ظ 0 ظ 
جدول التغيرات الللجج2332252 002272772722971 
0000 معد 
ل 
2( 8 إمعد 0 6 69 سل 2 
( دراسة تغيرات الدالة 9 2102 
2 
0211 تن سرون ل عرب تتتتت وين دري ونا 
1 ممدجير ممدجير 
0 
2-4 + 2ر_ 
8 ]إم+د,0[ و 0 حب - 1- (3) / - ونا و 
()”ع (22+2-4-) وهو سالب لان 12- -/ ْ [ش [ْ 
( 0-(6)ع تقبل حل وحيد ,0 [2:3] امد م 0|_تا 
8 ]+ ,0] ظ 9 ظ اد ظ 
قيمها [2ه21 , مز 20 
800-0)ع تقبل حل وحيد )0 ولدينا 0.08 - (2)م , 2 0.44 (3)؟ لي [(:5)13 
0-(0)ع تقبل حل وحيد من المجال [3 , 2] | 7 لللسسلطلطل ‏ _صساللطسصفي] 
باستعمال قاعدة التنصيف 3 2.5 2 


للبم 
لدينا 0,17- - 2,5-(12))2.5(2+4-(2,5)ع 8‏ 2,5(>0)عم«(2)ي منه2.5 > ين >2.0 


ج) تبرير وجود عدد حفيقي 0 وحيد حل للمعادلة دح )ار 


هار 0عد- ضكر 0-0م ‏ 0-(0)م حيث 2.0>0>2.5 


)ا 
نعتبر المتتالية (,57) : 1-ص7]ومن اجل كل عدد طبيعي م : (,17) / - ,لا 
1) التمثيل على محور الفواصل الحدود ,نا , ,لا , ونا , ونا 
(4 + )م رومع 410 
ْ ا 


1 ' / ب 
ظ ظ 1 






0 8 


05 


اق 


82 


“0 ث0 03121 131217 107 12107 1 لي 1]ة12” | [ 101 اث 1211| 7 1121| 157 7 ]ة2ة1! ل 121 | 11 اثتثة1ة1 120 |[ لككا| 1 
كاك ةا احاح اح حت ع2 حت ع ع حت ع ع عت عت ع حم حت حم حك كت عد 


تك الت ةا ةا ةا ل 7 7 7 23 ص 8 


و 
86 

كط 
5 


0 15 
7 نآ 


2 تعليم النقطة 1 2 - 0 
3 ) البرهان بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيع_ 123 : 0 > ,7 > 1 














(م)2 هذه الخاصية 
6 (200 لدينا : 7-1  1>1>606‏ (2)0 صحيحة . 
#د) (2)0 صحيحة أي )> ,77 >1 فرضية التراجع برهن صحة (1+م)2 2 06> ,7 >1 
لدينا 0 > ,00 >1 ومنه («)ثر > (,0ا) /ر > (1)/ر ومنه 0 > ٍ,,/ا > 05[ ومنه 0 > ,"ا > 1 

0 - (0» ع 0 ع 0- ( 0) / 0 - (0) كر 5ظط1اح ,نا 1< 125 ومنه 1- ,لا 

0 > ,17 >1 (2)0+1 صحيحة . 
نتيجة ٠:‏ ا *«* 0 > ,7 > 1من اجل أي عدد طبيعي 1 . 
( 0 
اتجاه تغير المتتالية (,/]) ,لآ- رلا لدينا (,00) ع - رلآ- (,0ا) / - نآ- رلا 

0< (,0ا)ع 0 > ,17 >1 من جدول تغيرات الدالة 

(,7]) متتالية متزايدة تماما ومحدود من الاعلى فهي متقاربة 
تعين نهاية المتتالية ( ,17)لدينا 1ح ,,,'ا اذا - ,لاطتئا (,00)/ ح ,نا ومنه (7)/ - [ 
ومنه 0 -1-(1)/ ومنه0 - (1)م ومنه )1-0 6ح لآمسطئا 
التمرين الثانى 

[ 1 »ب 0) 

1) _(©) - 4ذات المجهول المركب 0 -(2 +2-2:()22-22:)-+-بل ه (*) 
(*) يكافئن 27 - 7 2-0 ج2--74-2 2 - 4-- م 
ير 2-1-7 

ا ْ 1ت 
2 نعتبر النقطتين (1+12- ,4)2 ,. (21 -<و8)2 روع ونيا جتستيموان 

(#+1)-ج 

( 2( (10ن1/1)3 ج بحيث ”ج تخيلي صرف 
+ (ظاء 8 


لدينا م ةر دو وهو تخيلى هه 
(م#+0-غ22 (1+23)-وج ْ 


5 


7 





' احبر رد دروت سكير 
1# - نز) + “1 -2<) 2-1(5)+*(2-1) 


5 





تخيلي صرف معناه 7224+72-2-35+2-0 








( 1( 2 حيث 1-1ج| 
تعين المجموعء (”"1) 
لدينا 1-1ج! 5 2ج 0-0008 
(1+7)-ج > ع 2 
(14+1-ج2 


)ْ +1)- 2 - |21 -ج] ‏ 1(2-«+1(2 سح( جمد (1,1)ع (نرد) 
2-0+:2-:21 1-0+:-ر وهي معادلة لمستقيم 


التمرين الثالث : 1.6 فره) (4)1,2,2 8,2,1 (1,3,3)© 


6 هم 8 © تعين مستويا لدينا (1-,248)2,0/ (0,1,1) 246 
لدينا - م ومنه 38 : © غير مرتبطين خطيا ومنه  ,4.‏ 18 © تشكل مستوي حيث (4,0,0) 7 له 


0- 48 . »7 0 - 20-6 © - 20 
لدينا ‏ ال . 
0 - 40 . م دع + م ع2- حم 
22 [1حه 6-2 ومنه (2,2-,7)1 ومنه 0-0+ج22+2- 
(480)ءع 4م (عمبكب1|4 1-ل 1-0 -ج2 + ب2 -ير هي معادلة ديكارتية ل (4860) 


2) نعتبر المستويين 2+22-1-0- : (رط) 2-0+ج27+:3- : (وط) 





( (:5) (0©) متقاطعين وفق مستقيم (4) 


لدينا (2 ,2-,1) ,د (3,2-,1) ,م شعاعين ناظمين ل (57) (02) على الترتيب 
< 7 ومنه 1 : ,م7 غير مرتبطين خطيا (:5) (دط) يتقاطعان وفق مستقيم (41) 
( © تنتمى الى المستقيم (4) 
لدينا 1-23+2»3-1-1-6+6-1-06 2 (ط)ء© 
ولدينا 0 - 2-9-9 +23 +1-33 0 -ه 
(صاء © (ها)ء© (©) 5 ر(طا)ء0 2018 
)ا لس لكك 0 
لدينا 0 -1«2-(3-)»:221-01 ح يم . 0 لا 0 


1»2-0- و2 »0- 1ه - ,- ١.27‏ 7« متعامدين ومنه [01591[]أشعاع توجيه ل (8) 





2+1 -عر 
3 (4) المستقيم ذو التمثيل الوسيطي +1[ © / 066 
ودعت دع 
) تعيين قيمة العدد الحقيقى ء! بحيث يكون 41/1 _ 1 متعامدين (2-ج , 2-2 ,1-ع) 41/4 (1-,2,0) 0 
7 7] متعامدين معناه 0 - 17 . //4/ 0 -1)2-20-(20-1 0 -3-2-+2-)-(1-1+ع200 
0 -1-+غ4 ع 
نتاج المسافة بين النةق هروا (4) وهي المسافة بين النقطة (4)1,2,2 و النقطة ذات إحداثيات 3 ٍ 








ِ +14+ + ح (2) كر 
1+ثم 











2 من اجل كل عدد حقيقي مر لدينا لا 001 0 +04[ +ع _- 


من شتت ن نشلة 1509958 0 


3 01 *] ولدينا 


2 +104 +2 ع (د-) /ر +  )2(‏ 
6 1+*م 





وهو عدد موجب من اجل أي عدد حقيقي ‏ مدالة متزايدة تماما على +[ 


جدول التغيرات 


4 )2 3<(#ا/ تقبلحل وحيد ,وحيث زمه ه» |[ 2خ ]| 




















12 > 0 > 1,1 : 
لل سدم ظ 55 ظ (36) كر ظ 
/ مستمرة ومتزايدة تماما على +1[ 0-3 اط سسأ 
حل وحيد »0 ولدينا 2,99-(41,1/ - 3,05-(7/1,2 60+ 
ال 0 12> 0 > 1,1 سسسلللر 0 
) تعيين قيمة العدد 2و حتى يكون (0-) رمام 
لدينا 4 م21 +2 ع (0-)/ + (0)/ ومنه 4 م21 +2 - م7 + 3 
ومنه 
5) ) اثبات انه من اجل أي عدد حقيقى +:: . سر رار 
6 
تت ب و د ون رس 
1+ثم 1+ثم 
) اثبات ان المستقيو [4) _____ 2+104 -< 1ل . 
لدينا 0-0 ع سن - |4 ساج+ع) - (0) ير | سنا (4) (©) من جهة معد 
ل 6 مملدج در مملدجتر 
لدينا ل ب | سنا -|[4 ماع 2 +ع) - ©) / ]| سنا (ى) (©) من جهة م- 
ل 6 مومسجتر موسج تر 
دراسة وضعية (0))______ (4) [(4صا+) - 0م ] 
١ 2‏ 00 
1 : | وهو موجب دوما إذن (0) يقع فوق [2/) 
1م 
2 
6) ) ته [4 سا-ع - )7 ] | - 1000 
0 
بالكبير (32<0) 


يمثل مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى (0©) و المستقيم المقارب (8) و المستقيمات التي معادلتها 0-مر 


2 ما2] - | (1+ )ما 20-2 ح 0+ “6م21 -2 | 2 ا 2 - دل |4 المسكنونى ح (.()1 


( 
/ 
0 0 - - ماع *6 م1[ |2 - م1+ 2 |2 - 21 +202 -(1+ *6)م2-21م21 +21 - 
1+ م 1+ ثم 1د م 














1+ م 
) تعيين قيمة. 7 بحيث يكون 1 - (.3) 1 


ث2 
1-<(71)8 210 
( ا 
اط 1 
2 + 2م ير ثم - أم26 


عل.- زول.-2) م ار | كلد إمددة 




















و بالتوضيق في السكالوريا إن شاه إل 


هت جحاحده حبسرو- د جاتن حشد 


الجمهورية الجزا رية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية الشلف ثانوية بلحاج قاسم نورالدين 
امتحان البكالوريا التجريبي التاريخ : 12 2014 السنة الدراسية : 2013- 2014 


: علوم تجريبيه 
ُُ : الرياضيات :3 
© على كل مترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين . 
©- التمرين الأول: ١‏ 04 
1. © المعادلة ذات المجهول المر 7 التالية : 0 -[22+4+ 2-2)27) 
1 [2)0,/.1 0,8,4 لواحقها على 
الترتيب 10/3 +1- - رج , 1423 -1- دوج 22-2. 
لك اكت أن نت ل 
6 ارعه 
) عين طبيعة المثلث )48 . 
) عين مركز ونصف قطر الدائرة (00) المحيطة بالمثلث ")4 . (0). 
2- ) عين طبيعة والعناصر الهندسية للمجموعة ('1) // 5 
22-0 +[ج +ج)2. 
) تحقق أن النقطتين 4 27 تنتميا ((1). 


3- ليكن ع( ك4 وزاويته 0 
) عين صورة النقطة / . 
) عين رج 9 0( 6 ثم استنتج طبيعة الرباعي (48)01 . 
) عين صورة المجموعة (:1) 1 
التمرين الثاني :( 05 ) 
(ليل.1.©) (5-:1:4)ى ,(4-:3:2) 8, (3-ب5:4) © 
(2:8:4-)0آ (1-:11)1:5. 
1) بين أنَ 22-11-06 -ع (880). 
© أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم ('1) 10 10 
3 ليكن (2) 2-7-72-7. 
غ2 +11- 2 
) بين المستويين (418600/) () يتقاطعان وفق المستقيم (4/) المعرف بالتمثيل الوسيطي : (*1 © 6): +4+1- ا 
-2 
( (1) (4) ليسا من نفس المستوي . 
4( (4-:18)3:0 (3:3:5-)1. 7 ى) 5 (1). 
6 )5 (21)::2 من الفضاء حيث . 0 7218.218 حيث 12[ ح0. 
( 0 معادلة ديكارتية للمجموعة (5) (5) مستو يطلب تعيين شعاع ناظمي له . 
) عين قيمة ,0 حتى يكون ([5) [18]. 


-4 1 5 


التمرين الثالث ( 04 ) 
ْ 1 2 
00 1 :2 - ,ا ومن أجل كل عدد طبيعي 1 11 تبي كرييا 
1- كلاوونا وولاء 
2- ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 172 1+3 > ,[ا. 
) برهن انه من اجل كل عدد طبيعي 1 [,نا - 3+ ط)- - ,نا - ,ل ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية ( ,نا). 


3- نضع من أجل كل عدد طبيعي 12: 12- ,1ح ,7. 
) برهن أن المتتالية ( ,1) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 


ا 2 ش 
) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 11 1+ 22-,: لا 10لا . 
محا 
4- لا يك .د 2 1 
1-0 11 
ب 1 - 1 لكلا . 


11-16 


© التمرين  07(‏ ) 
1. نعتبر الدالة العددية ع 18 : ** و( -1)+1-(«ا)ع. 


1) أدرس تغيرات الدالة ع . 
© استنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي عر 0 < (:)ع . 


1. نعتبر الدالة العددية 1 1 :”عن +1 -ع - (ع)1]. 
(,0) لمنحني الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [[0.1). 
1- («) سنا (ع«) ل سنا . 
2- بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « داع -<(ع:] هتغير الدالة 1 وشكل جدول تغيراتها . 
3 زبا-ع)- (») 1 | سر ثم فسر النتيجة هندسيا . 
4 أدرس الوضعية النسبية للمنحني (.0)) بالنسبة الى المستقيم 4 ) 2-1 -ل. 
5- ) بين أن (1)2:3 (©). 


) بين ان المنحني ( ,0)) يقطع محور الفواصل في نقطة فاصلتها ,ا حيث 0.2 > ,<< > 0. 
) بين المنحني ( ,') )يقبل مماسا ('1) يوازي المستقيم 4 ) يطلب تعيين معادلة ديكارتية له . 
ض» ‏ ) (ه) (ع). 
6- ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 70 عدد و إشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحقيقي 2 التالية : 
0 -س -]1- ** عع : ر8). 
ف تتعتين الال العددية 8 12 : 3( + 1)- ع تي - )8 


بين أن الدالة 17 دالة أصلية للدالة 1 1 والتي تنعدم من أجل القيمة 2 للمتغير . 


> التمرين 05 


ليل.1.©) (2:2-:3)خ,(8)6:1:5 (1-:2-:0)6© 
0 -3 -ج + بو + عر:زط) 
1) برهن أن المثلث '4160 2 . 
2 برهن أن المسد (2) عمودي على المستقيم (413 )ويمر من النقطة ل . 
3 أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (” 0 (60م) 57 
4) أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (8) مستقيم تقاطع كلا من المستويين (72) (”2). 
5) ) (1-:12)0:4. بين أن المستقيم ((1.) (©886). 
( محقم . 


لان 0 1 
) بين أن قيس الزاوية )8102 هو 0 


( 60 ثم استنتج المسافة بين النقطة هر (8102). 
> التمرين الثاني :( 04 ) 
نعتبر العددين المركبين .2 ,2 حيث . 3+10/3- 2 73+31 - 
00 أكتب العددين 2 


2 


02 ([.نا,©) 8,4 5 التي لواحقها 
+2١, 20 2‏ ,2ح ,تج على الترتيب . 
) برهن أن المثلث 0613 قائم ومتساوي الساقين . 
( 0418 


3 )بين أن : 2/6 - 01 0 


.)0:68(- 


) عين القيمتين المضبوطتين لكل من 0 ل 1 
12 12 
( 2 


) عين قيم العدد الطبيعي 7 بحيث يكون العدد د | حققها. 
١‏ 21/6 


2- التمرين الثالث :( 04 ( 


5 ِ 1 21 
ية العددية 0 : - - ,ونا ومن أجل كل عدد طبيعي 1 0 
«ر( منا) 5 1+ ,211 زد 





1 
-1ت إبونا. 
ااه 


: 1 
2- ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 0 





1- تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 


) تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠‏ 1 للع ين ,نا - ر,,ناثم بين أن المتتالية ,, ( ,1ا) متزايدة . 
ولا 


) هل 000 متقاربة ؟ عين نهايتها . 





3- نضع من أجل كل عدد طبيعي 7 : لا 3 كا 7ع 
2111 
) أثبت أن المتتالية ,. (,7) هندسية أساسها 6 -) . 
2 
( 7غ 1 0م 7 0ه كيلا 


( ا 0لا . 


> التمرين الرابع :( 07 ) 

: . 

نعتبر الدالة العددية ع |دم+ :0| بما يلي : م21 - "ع - («)ع. 
1- أدرس تغيرا 8 

5و (*«)ع عندما يتغير « أصدنم| . 


تعقزى الؤاقة لعفي ]0+ :0| بما يلي : دسا اك -ع-1- زوم 
م 
6 1 نا 
1-) («)؟ صن (»)4 صا 


0 ِ 3 مو لدج ير 





) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما « لتله ‏ رم . 
اماد اتداة لفون لد “6و نكل حدو ل عغو انين 
2- ) بين أن المستقيم (4) -1-(  )00(‏ مصمد. 
( ( 0 )بالنسبة الى المستقيم [4) . 
) بد 0 -(*)7 تقبل حلا وحيدا »0 حيث » 0.42 > 0 >0.41. 
) بين أن المنحني ( ,0)) يقبل مماسا ('1')يوازي المستقيم (4/) يطلب تعيين معادلة ديكارتية له . 
 )‏ (4) (1) (). 
ذك افاقةنيقاننا وحسسف قبح الوسيط الكنقن ,زو عدددى اثنازةكلول النساذلة ذالف المحيول: ليقن عوالقالنة : 
<< - مم - (ع) 2: (8). 


الموضوع الاول 
التصحيح العلاامه 









0 -(2-2()22+22+4) يكافئ 2-2-0 أو 4-0 +22+22 
ه (0)-2 :ج معناه 2 7 
ه حل المعادلة (*)...22+22+4-0 
- حساب المميز : 12--4-16- 22-414 -/ 

نع [2/3) - 22 -ه 
ِ المعادلة (*) تقبل حلين مركبين متمايزين هما : 

وي الفقسف ل ويب الضقحه 1 
« مجموعة حلول المعادلة (//) هي |3 -1-,3/ +1- ,5-2 


1.لدينا : 713 +1- - رعج,3ل: -1- - وج و 2-22 
[(83 3 ار 3-3 2ب لساب ووبء 
ْ -)[ضجق) ‏ ا ا ا 
: [' 6023-3-06 +9 مج حرج 
تر ب تت يت بد 
1 2 
أي 3 [+-- عله لان : 
لايك ب ببطاداءة-موة 
2 00 أم 
- (2ع )ج24 +2 - ثلاى 1 179 
20008 
سيعت - 


له 


ف نينا 201 هه 0 
7س 


ومنه 1 - -- أي 04) - و0 
ادر 


2 


0 ام 


© ولدينا : ( )مد > | عتسد يم أي (:2 )21 + - (68 )] ومنه 


0 


0 مثلث متقايس الأضلاع 





٠‏ لدينا: بيم- 2 - 4ل - (3/) + (1-)ل ارت 


2-8- 4ل - (ق/)+ *1-) -|,ة| د 2-06 - 4ل - '(2)! - امءا 
« وبالتالي : 2 -000) - 08 - 04 أي النقط 8,,4 و ') تنتمي إلى دائرة (©) مركزها (0)00 
ونصف قطرها (2 م 
0 -22+[2)2+2 
22-0+[2)2+2 معناه 0 - 2رر + 2مر + ( رز - عن + ررق + مد ) 2 
ومنه 0 - ر4 + 2بر+ 22 وبالتالي : 4 - 2بر+ ‏ (2+م) 
أي أن ('1) هي دائرة مركزها النقطة 220)-2.٠0(‏ ونصف قطرها 2 -/. 


- لدينا : م - 2 - 2/3 + ]| - |2 + 23+ 1-| - |وج - رء| - 0/4 
- ولدينا : / 2 - |3/خ - 1 -|2+ 3لمة -1-| - |ي2 - | - ١8‏ 
وبالتالي 4 و 7 تنتميان إلى ('1). 

3- لدينا 5 دوران مركزه النقطة 4 وزاويته 0 


« لدينا : '8 ح (7)8/ معناه 8+ ,2ه - ,2 

3 
« ولدينا : دروو + ومن -و اي ثلار در 
3 3 2 2 


|] ٠ 
لدبنا كذلك اك‎ 
ولدد (لمدد) غلاب‎ © 
3 أي 3ل 0 3م‎ 
2 2 


7+ -7+--ح-م 
2 2 
٠‏ 3 3 ا 1 
اذ ٠‏ حت يجحت ددج 
© إدن : 3 +1+-+ 1 - 7 3ل +1 + | 3ض 1 ١‏ 5 
كدر تاد 


: 3 
أي مع -2 - قل +1 + حدن 
007 0 2 


3 + 2 انجاوز لدبي 9 





)025 


05 


)025 


- كر 
, 25) 
الرباعي (48)01 معين لأن : 


ه (48007 متوازي أضلاع لأن : 3 - 3ل +1+ 10/3 +1- - مج و 
3 - 2- 21/3 +2 - ره 
أي 2ك م 
٠‏ ولدينا: 7 -80 لأن © -(2)8 و 7 - (2)0/ 
ج( 
هي (©) لأنَ 0 -(85)42 و 0)-(8)/ 


و 


37 








)025 






(1,4-5)ك, (4-:3,2) 8, (3- م54 )© ,(2:8:4-)2 و (1-:1:5)” 








0 -11-11-11-(5-)1-2 
نعوض بإحداثيات النقط 0,8,4 في المعادلة السابقة نجد : 0 -11-11-11- (4-)3-2 
0 -11-11-11-(3-)5-2 
ومنه 0 -22-11- معادلة للمستوي ( 280 ) 


.)7'( أي (1-:1:5)/ شعاع توجيه للمستقيم‎ «٠ 
1-1-2 
)7( (12ع1) 8+نة5 د بر‎ 


4 + )1 ح بر 


ه نعوض جملة التمثيل الوسيطي للمستقيم (4) في معادلة (4800 ) نجد : 0 -11-+21-+2 +11 
ومنه 0 -01. 

ه نعوض جملة التمثيل الوسيطي للمستقيم 4 ) في معادلة (52) نجد: 0 -7-+1-+-2-4 +11 
أي 01-0 
وبالتالي (4) محتوى في كل المستويين (480/)و (2) فهما إذن متقاطعان وفق المستقيم (4). 


لدينا : (1:5-1)/: شعاع توجيه للمستقيم ('7) 
ولدينا (1-:1-:1)' شعاع توجيه للمستقيم (4). 
لدينا: ل مت ع" وبالتالي « و '7 غير مرتبطين خطيا أي أن (7)و(4)غير 
متوازيين . فهما إما متقاطعان أو ليسا من نفس المستوي . 
(4-2...)1-غ2 +11 
نحل الجملة (8...)2+'54 -4+1 


(1+4...3ل حم 


4 +'+- ح ع 2+4 ,م 1 


> 4-58 بم-4 0 ح 41 0 -'م 
- بالتعويض في المعادلة (1) نجد : 0-2 - (2)4 +11 ( مستحيلة ) ومنه (”7) و (4) ليسا من 
4) لدينا : (8)3,0-4 و (3:3:5-)7. 


7 +3-11 
نعوض بإحدائيات النقطة 'ر في جملة التمثيل الوسيطي ل (4) نجد : حه ++0-4 
44 -,/ 

ومنه زذا)ء 8 


-5-27-2 


نعوض بإحداثيات النقطة ” في جملة التمثيل الوسيطي ل ('7) نجد : جه> 5+8 -3 
4 + - د 





5) لدينا : (18ء هاه - نال تلا 5٠ ١‏ ) 

لدينا : (2-ه-:رر- مد - 3) ثزاما و (9-,6-3) 11 

ه - 11.118 معناه بن - (ج -4-)9-(بر-)3-(-6)3 

أي مح ج9 +36 +در3 +62 - 18 ومنه 0 - ين-54 +92+:ز3 +61 
طبيعة المجموعة (5) : هي مستو شعاع ناظمي له (6:3:9-)/ 


ينا (5) المستوي المحوري للقطعة [2/] معناه (5) يمر من منتصف [720/] وليكن 7 
0 ةك م« 


03_35 عمناونز _ 


7 7 
1 9ك ما م 
ذال 2 ره 
7 2 2 
- بالتعويض في المعادلة السابقة نجد : 0- 54-4 »9+ 60+32 


ال 


أي 2-0 - 29+54 وبالتالي 
. 5 1 2 
لدينا : 2 ح ,ه ومن أجل كل عدد طبيعي 27 رد 


ل ري م 
3 3 3 


2 1 2 7 [1 1]4+ 3+9 0 

7ح د للح ] + - بس سيا - 1 +21 - + 7 - ح رلا 

3 3 3 9 9 

2 1 26 2 52+18 27 007 

--2ت7تسسح ]ب - سس جديا - 1+ 2غ ل رح ح رلا 
27 27 3 3 3 


نسمي (7)م هذه الخاصية . 
1) من أجل 0( - م, لدينا : 
2 - «ه وبالتالي 3 > ,1 ومنه (2)7 صحيحة من أجل 0 -7. 
2) نفرض صحة (7)7 أي نفرض أن 3+ > ,ه ونبرهن على صحة (7)7+1 أي نبرهن 


أن : 


لدينا : 7+3 > ,» ومنه د إذن ار ير 
3 3 3 3 3 3 


1 2 
وبالتالي : الل مار > أي 7+3 > . ن ومنه 4 + مر > 7+3 > , .1 


7,1 7,1 > 7,1 


إذن 2+4 > برل ومنه (6+1)م صحيحة . 


3) حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإنَ (2)7 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7 





ه من أجل كل عدد طبيعي ,7,7 لدينا : 025 


أ ق جو در نرق دور د 1 2-000 
5 3 3 3 


5 لدينا : 3+ > «» ومنه 0 < ,- 3 + , أي 03-0 25) 


وبالتالي 0 < ,)- ,,,: ومنه (,») متزايدة . 
3- لدينا : - اح مد من أجل كل عدد طبيعي 7. 
2 1 7 
. لدينا : (- ,»)خ -1- ص -]1 + و حلط ريح - (1+ 2) - برك ل بر 05 
3 3 3 
1 00 2 ' 
1 ومنه د هندسية أساسها - - ني وحدها الاول 2 -0 - ننه ح ورا 


ه« لدينا: + ]2د مدن 025 


ه حساب | 1171 : ومد - 1 + 86 071 ح ,رلا 11111 لأن 0 - 6 41 


00 ممدج ىر ممدجر 3 |مدجم 0.5 





7حع] 
7 لل 1 حل ...لج 2 ل ررق ل 1 سد ره حل 0 لوللا حت برط لل .ا لد ريط للد و4 ح جل 3١9‏ ح رق أي 
0حع/ 
1 7+1 1 
(2)1+7+ - ا ون - (21 ل ... + 2 ل 1) ل بقاع ... لد لواح ولواح لل 
0 - 


025 
5 5 
وبالتالي لت 
ا م 3١3‏ 


> أه-6- 5 


1 


025 1 0 








1. لدينا: “> م( -1)+1-(«)ع 


- لدينا : مم4 - 62( 1( 3 1) 71 - («د)ع 11 لأن ممد - 72م رز[ 


ممجمر 


- لدينا : 1 -[*2:6م- “م »ات + ]) 111 -["* هزع -1) + 1) ,زا - (عد) ع 17/ 


ولج تر مملدج دمر 


1 لدينا : من + ] ع - (عد) كر 


. مه - 52م +]-و) 1 - (عد) كر 7 لأن 


ممجمىر 


9 معد - ([ 52 مر +]-و) 111 - (عد) كر 7 لأن 


معد - (1-) 1011| 


100 ع “مير روخ[ 
م 100<-مد مملدج مر 
٠‏ لدينا : (د)ع - كاف 1( 3221م 3212م 7 1- (<) كر 
وهنه (بد)ج - (:)"/ 





05 


)025 


|1111 | /)«(-)«-1( ]- |1111 عن رز[ -[1جعر- 2 مر +1-م)‎ 2-0 «١ 


ممدجمر ممدجعر ممدجمىر 


ه ندرس إشارة الفرق بر - (د) /ر: 


- لدينا : 5272م - مرح زعد) كر 


لدينا: 2(6-») - )80 - (6"):0/ 
ه جدول إشارة (د)”/ر: 


أجل 2 -: مغيرة إشارتها أي النقطة (7)2:3 نقطة انعطاف للمنحني [,©). 


« الدالة ثم مستمرة ورتيبة تماما على المجال | 0:0.2] ولدينا ٠‏ 
- 1->-(0)كر و08+1.21-0.41--0.2-1+0.2«»6522-(0.2)/ 





ومنه 0 > (0.2)/ »*«(0) / 
- أي (,0 )يقطع ('«) في النقطة (0,,) حيث 0.2 > ,د > 0 


(7) يوازي (4) معناه معامل توجيه المماس ('7) يساوي 1 
أي 1-(<)'ثر ومنه 1-(2)ع وبالتالي : 2-1*>ه(-1)+] 


إذن : 5-0“ بزع -]) ومنه 0 --1 أي 2-1 
+1 -< ع + (1- << )»1 - (1)ثر + (1-ع)(1) "دنر أي 


09-- 2-3 - تم - ] - 1- - (1-)/ 


دس -1-** مر معناه 7252-1-7 مر 

72م +1-ر أي 0 + عد - (عد) كر 

إذن حلول المعادلة هي فواصل نقط تقاطع المنحني ( ,0 ) مع المستقيم ذي المعادلة ,+ مرح بر 
الموازي لكل من (4) و (7) 

إذا كان |0-1-| ج +7 فان المعادلة تقبل حلا وحيدا سالبا . 

اذائكان سدور المدادلة تقل كاد معنويها. 

إذا كان |1.6-1-] ع7 المعادلة تقبل حلين موجبين . 

إذا كان ٠-1‏ - 77 المعادلة تقبل حلا وحيدا هو 1. 

إذا كان أمه+ :1 - ء]| ج77 فان المعادلة ليس لها حل . 





«. لدينا: 3+ >( +1)-عر- “شد (م)جم 


ومس 
7 و يوبن ابت بت 6 1 1)-1-ع - | (2>م-)رم ٍ 0 ٍ 0 1 ()"1 


أي («)/ -()"/ 
ولدينا : 3+3-0--3-2-2-340+3+ 622 (1+2)-2- 22ح - (3) 7 
وبالتالي / دالة أصلية للدالة مر على 12 والتي تنعدم من أجل القيمة 2 للمتغير 





الموضوع الثاني 


لدينا : (2,2-.8)61:5(,4)3 و (2-1-:0)6 والمستوي 2-3-0 + بر+ + . زط) 


- لدينا: (3:3,3) هلم » (3-:40)3:0 و (6-:3-:80)0 

ولدينا : 3,3 - 3(7)+3(2)+3(2)/, - هه و 3.2/2 3(7-)+0(7)+3(2)/, - 40 
و كل.3- 6(2-) +3(2-) + 0(2)/, -80 

إذن : 402 + 482 - 7002 ومنه المثلث 48600 قائم في النقطة 4 . 


ومنه 37 - م أي 7 || 48 وبالتالي (ط) ل (48) 
نعوض بإحداثيات النقطة 4 في معادلة (2)نجد : 0 -3-2+2-3 أي (ضاء 4 


لدينا : (3-:400)3:0 شعاع ناظمي للمستوي (/2) وبالتالي معادلة للمستوي ('2 )من الشكل : 
0 - 24 +32-:3 
تعيين قيمة 4 نعوض بإحداثيات النقطة 1 نجد : 
-4+(3)2-(303 ومنه 3--4 
وبالتالي معادلة للمستوي (/8): 38-32-3-0 أي 


2-1-0 ير 1+ -ر 
ْ 2+1 -ر 
ا 

2-++1 


نضع : + - ج7 وبالتالي : (18ع1): 2 +21-ح مر : (ى) 


2-7 


سسا 7 ةسه 


أ وبتالي 


لدينا : (7)04-1 وبالتالي (3-,3:6-)(41 إذن : 
0 -18+18--(3)3-(6)3+(3)3--41(.48 ومنه 48م ١‏ (41 
9+9-0-- (3-)3-(6)0+(3)3--412.410 ومنه 40 ١‏ (41 





1 
410 عور 7 > روما 


ا دك 4 »2 
كر وق 


4710 - ,/)- 6(2+)- 0 23.6 
1 5 


أي 11 27 - 3./6 #6 20 كتوروود م 1 - > ورمو وما 


لدينا : (6-3:6) 128و (100)6-6:0 
وبالتالي : 54 - 18+ 36 - 60 + (6-)3- 66 - 1080.120 
ولدينا : ([68,2)دمه كما «أقما 108.100 


54 |] 00 


( 28,26 )دم » ١/81 > » ١/72‏ - 7128.700 ا 0 - [5)08,20مه 
» 


0 


0 1 
ِ 5 - 2 »ا 6/2 »9 »2 -1,181(0ى »120 * 1089 - 5 


1 


لدينا ٠:‏ 27 - ((©8),ك ) 2724 « - ((4,)80 )> ا عورويطا 


ومنه 3- 1 - ((802 )را ) 4 
/ 0 


لدينا : 043+ 3ح ج و38 + 3/- ح رج 


2 


وبالتالي.: 0 - 





دينا: 2/3 - 12ل - 9+ قل - “(3) + “5ل )ل - إيدا 
1 


- - ح ,6 وم 


203 


نضع : (,2)ع47 - © إذن : ومنه 


2000 


51116, -ح‎  - 


0000 


(2 )2 + حك - جو + 5م - 6 


ج27 
وبالتالي : 3 36 


015 
ظ حا رك 
د 2 1 30 
2 
ب | - ا 0 2 
١‏ كت 0م20 )هك 05 
07 . - 
١‏ كسك أي 04 - 08 و (2ء )س2 + 2 - [04,08) 
0 040000 2 
اي أن ١‏ لمثلث 2م02 قائم ومتساوي الساقين 





ه لدينا : 


أي أن 08 - ل ! 

ومنه الرباعي 0/78 متوازي أضلاع . لله 

ه ولدينا: 078 مثلث قائم ومتساوي الساقين 
وبالتالي 018/8 مربع . 


ه لدينا : 12+12-4- [(2/3)+ (2/3)- ته + تيه - ره 
ومنه 2.0/6 - 24/. - 017 
٠‏ تين ان 25 -(0:32): 025 025 
لدينا : [:04,08)+[04,/) - [08,/) 
ومنه 532 0 ل 7 - [:11,05) 
012 6420200120 


لدينا : | 13 +1)3+ [ 3/-3) :3+ 3/.- 2/3 + 3- يع + ,ع - رج 00 








ه ولدينا | نوم شوم |2 - ره 
بالمطابقة نجد : 
2ل _ 2/مة-كلرة _ 03 3-7 اذى 5 + 025 
4 12 26 2 
6 61012 0 0 
ول لح با ل مد 5117 
4 12 2.6 


(#م4ق سنك + 8407م  )‏ (2/6) - 2 57 0 0, م (26)- 















حقيقيا معناه موه حقيقيا 
7 12 12 
ومنه 0 - 1071 وبالتالي كمد أي جرع 12 - جررر5 





إذن 157-127 ومنه 124-» وبالتالي 










1 21 
٠ه‏ لدينا : - ح ,»ع ومن اجل كل عدد طبيعي ٠7‏ تتح رن 
5 [ + ,211 


1- التحقق أنه من أجل كل عد طبيعي م سلس -ا- رب 02 
1 













يه 1 -_آ -1+ ,20 _ ,207 00 














0001 +1 21, + [ 


نسمي (27)7 هذه الخاصية . 
0 10 12/1 2 1 

1- من أجل () -7 لدينا : - ح ى/ و - > ->0 أي - > ى/ > 0 
5 2 5 7 

ن ()2 صحيحة من أجل 0 00 075 

2- نفرض صحة [)7/ أي نفرض أن  :‏ > ,/: > 0 ونبرهن صحة (7)7+1 أي نبرهن أن 





م >0 . 


7+1 


1 
> 
2 





1 ش 
- لدينا : 0 ومنه 1 > ,2,0 > 0 أي 2 >1+ ,2:20 >1 


1 
[ + ,211 
3- حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فان (2)7 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7. 


' 5 1 
بالدالي 9 < 
وذ 0 
1-2 2 ب ردي 
. ين . (1-20)ءة _ و2 ا اا لاك اا ا 7 ل ةا شاد 1 | 025 
[ + ,211 [ + ,20 [ + ,211 
ندرس اشارة الفرق : ,)2 - ,ا" 
1 لدينا : تلت ير 
[ + ,211 
1 
ولدينا : ىر > ,/ة > 0 ومنه 0 > ,/:2- >1- أي 1 > 2 -0>1 05 
1 
وبالتالي : ج > ( ,20 -1) ,/2 > 0 
1 1 
- ولدينا: 1> > : ثب حك > 
2+1 2 7 
- أي 0 < ,- ,,,ه وبالتالي المتتالية ,,. ( ,/) متزايدة. 


0 متزايدة ومحدودة من الأعلى بالعدد + فهى متقاربة وتتقارب من العدد 3 5 + 025 
77 7 11 2 ب 

1 

2 


3- لدينا من أجل كل عدد طبيعي 7: للد 10 
1 1 - ,211 
7+1 
0 لفينا :ا حر بن 
1 - ,21 ا 
»ا ”63 ,21 "3 07 015 
1+ ,2 200771 0 5 
- 2 0 ف 0 اده كآكم 3 
1 - ,21 - اا4 1- 211 2# 
[ + ,210 [ + ,211 
11 ”35 ا كبلك 2 ”3 سس 
و لكل يرم لكك رونل »دم - ,ربا ومنه ي..(,بو) هندسية أساسها 7-6 
1- ,20 1- ,24 1ر2 2 


1 
-0>1 أي > ببرلة > 0 ومنه (2)7+1 صحيحة . 








25) 
ينا : - مد ومنه ”3ح ,نا- ,م 210 أي ,ماح ,11 "3 - ,21,1 
ااه 
0 
- ومنه بدح «([”3- «2) وبالتالي : شغ -ح ,م" 
1 1 1 ([ 3 21-37 1 
: 05 


67م 2 
3 


كه اك 20 للك ال 7 ومنة 
067-337 “| “6 »2 7 
2 
37 "2 0 6 00 
ادعرنيه 227 ليور دودس نوكه 00 


٠‏ لدينا : :م2 - © - (د)ع 
ِ مم+ - (م21 - 2:) 1 - (د)ع 1 لأن م- ح عر مر[ 1171[ 
*0جنم '0جعم '0جعر 
معد - ار _- 0 7171 - ( 217 _ 1 0 - («داع 0 لأن 0 - حك 1ج 
0 ممدجىعر ممدجعر ممدجمعر م1 ممدجعر 


(1-«)زا+ع)2 22-2 1 


- عا 2 22 -ح [2)" 
1 1 52 1 (2)"؟ 





7 
6ل ح- 1711 ك] اعد م تم 
) | 1 


ه-| كع 2و 
ل ل 


ل 111 


ل مملدج تر 


لأآنت: ‏ 0- 6 11 
6 ا لسمتيية 


م ح زع - ]) 1171 


مملدج تر 


م 1 


0 


2 2 
ل ل 


لتام__ عماف عد 


2 2 
6 ل 


مم - )1711 1 )1 


0 0[ ح (عد) /ر 11 لأن 0 
“0ج ' ( 0ج - | (دما+ )2 ] 1/1 


1 أ 0جم 


ز 1 -| م2 مدل 1 - (عد) كر 1 
ممدجعر 0 


ممدجر 0 جور 


- ]و -1-- الم«1 روط مد (د)' ل 


62 ل 


/)0(2- 


+00 





05 


0.25 - 5 


)025 


لدينا : 


| ماج 0 022200002 بز - | (< -])- (عد)/ |« 


0 ممدجور ممدجعر ممدجعر 


إذن 0- سر 2 مب - ]| (< -1)- زعد)/ | ذا 


5 ل 00 مر 00 حمر 


ومنه المستقيم (4) مقارب مائل للمنحني ([,0) عند 6+. 


ندرس إشارة الفرق بر- (د) /ر. 


(مدوط +1) - دعر +1 - (بدمة + 1) 2-ع - 1د بر- (م)/ 
1 1 


0 - مر - (زءد) كر معنأه 0 - مدير +1) 2- 
1 


ومنه 0 -م/ +1 أي  -1‏ ع م7 


لدينا ثم مستمرة ورتيبة تماما على المجال | 0.410.42] 


ولدينا : 0.06 - (1710.41 +---1-041- (0.41)/ 


2 
421١--5‏ 70 +1 كك - 0421-1-04 
. ار 0 ار 


أي أنَ 0> (0.42)ثر :(0.41)/ 
حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة المعادلة 0 - (ع«د) كر تقبل حلا وحيدا 0 حبيث 
2 > ب > 0.41 





)025 


(7) يوازي (4) معناه معامل توجيه (7) يساوي 1- أي 1- - (تد)'/ 


. 1م 3 ,2 
ومنه 1- - +_للتج-- أي 2ح غ211 - .عن 
1 
وبالتالي 0 - م7 2-2 إذن 0 -1,/ ومنه 2-1 


)) عند النقطة ذات الفاصلة 1 - 


1-+--1-2+--(2-) م - (1)ير + (1-«)(1) "دمر 
أي 1-<-- بر (7) 


حلول المعادلة هي فواصل نقط تقاطع المنحني [,©) مع المستقيم ذي المعادلة ر- مم, - بر الموازي 
لكل من ('7)و(42) 

إذا كان |1-:م--] ع 7 المعادلة ليس لها حل . 

إذا كان 1- - 77 المعادلة تقبل حلا هو 1 - 1 . 

إذا كان  |-1:1|‏ 7 المعادلة تقبل حلين موجبين . 

إذا كان أصع+1اء م المعادلة تقبل حلا موجبا . 





انتهى تصحيح الموضوع الثاني مع تمنياتنا لكم بالتوفيق و النجاح 0 ْ 
© أساتدة المادة امي , اا لا 0 





عطلة سعيدة 


)025 


)/5 


)/75 


ثانوية بلحاج قاسم نورالدين الشلف2 التاريخ : 04/15/ 2015 السنة الدراسية : 2014 / 2015 
:3 : رياضيات 


+ اختبار في مادة الرياضيات 
© التمرين الأول 66( 05 ) 
1( © المعادلة ذات المجهول المركب ‏ التالية : 0 - 17 +7-82ج. 
02 [ ,© ) 1,4 ,10 
لواحقها على الترتيب 4-7 - 4,:خ + 4  5<-‏ 7-- 04. 


ه ‏ - 2 
( بين أنَ العبارة المركبة للدوران “/ 1 جل م 7ك 
( 0 ق] هي 27 +1-<0. 


مجع 


) بين أن : 4 - ىر ثم أستنتج طبيعة المثلث (207 . 





) بين أنَ النقط .,4)00,8»< 77 تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها نصف قطرها . 
) عين مجموعة النقط // ج بحيث يكون » 16- ]ج -4-1|- إج -ف|. 


+ التمرين الثاني © ©( ١04‏ ) 


[1.2.ف,0) تين (1,0(,4)2,1,1-,1)3 

)6 (2 :ا ,ند) 10 0 - 114.111 - 1147 
1) ) بين أن النقطة م (5) . 

) بين أن المجموعة (2) هي مستو 1-0+ ج - 1-27 ديكارتية له. 
262 (59) سطح كرة مركزها النقطة 1 4 . 

(5) هو 6/. - © ثم عين معادلة ديكارتية لسطح الكرة (5) 

3 ليكن (2) 0 -4-ج +بر- 21 

) بين أن (:2) يقطع (5) (:0) يطلب تعيين مركزها 77 ونصف قطرها 7. 

)| (2-2-:8)2 | كا (6). 

) أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) (5) 8. 


+ التمرين الثالث 0©© ( 04 2< ) 





1) أدرس حسب قيم العدد الطبيعي (7» بواقي القسمة الاقليدية للعدد "5 3 
2) عين قيم العدد الطبيعي ,7 بحيث يكون العدد 1+ “ررك + 567:4 - 196:3 1. 
3) 77/ عدد طبيعي يكتب 1720 5. حيث ‏ عدد طبيعي . 

) عين قيم العدد الطبيعي ‏ حتى يكون العدد 7/ 5. 

4 ( 

ف التمرين الرابعه© © ( 207 ) 
ا ُ 42 
نعتبر الدالة العددية ثر أصعدنم| 1 ّ جرم 
ل 


[ ,0 ) المنحني الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ا 
1. 1) أحسب نهايتي الدالة مر 0 صممد. 


)6 +4 ل 1()7-م) 


2 بين أنه من أجل كل عدد موجب تماما ‏ - () ثر ثم استنتج اتجاه تغير الدالة / 


[2+ د 
3 شكل جدول تغيرات الدالة /7. 
6 [ ,0 ) بالنسبة الى المستقيم (4) كر 
6 (4)/ (4) (,©). 
1]. نعتبر المتتالية العددية ,,. (,1) - سه يي ار 


1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 2 > رلا >1. 
3) عين نهاية المتتالية ., (,/7). 


ثانوية بلحاج قاسم نورالدين الشلف2 التاريخ : 30/ 04 / 2015 السنة الدراسية: 2014 / 2015 
المستوى: 3 ثانوي الشعبة: رياضيات الموضوع الثاني 
© اختبار في مادة الرياضيات 
+ التمرين الأول © 526( 05 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة ©) المعادلة ذات المجهول المركب ‏ التالية : 
0م [2/32+4- “22+4()2+ 2). 


2) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس المباشر | 0,4/,1) )نعتبر النقط 8,4 ,)و 7 التي 


لواحقها على الترتيب 7+ ١/3‏ - ,دورج - ,3,2 [-1-- 2ن .كرد 
)١‏ أكتب الأعداد المركبة ,ج,,2,2و ,ج على الشكل الأسي . 
ب) بين أن النقط هر,0,8و 77 تنتمي الى نفس الدائرة ('0) يطلب تعيين عناصرها . 





4 . درت . َ , إمي د ايد 
ج) بين أن : + - 2-22 ثم عين قيسا للزاوية الموجهة قيلت ). 


5 
ماذا تستنتج بالنسبة للمستقيمين ('40 )و ((/8)؟ 


6 لحك العدد المركب 2 الذي طويلته د و لت عمدة لهء حيث 7 عدد طبيعي . 


ونعرف العدد المركب ,ل ب: ,2» مج - ,را. 
أ) أكتب كلا من العددين ,7, ,7 على الشكل الجبري . 
ب) لتكن ( ,,1) المتتالية العددية المعرفة ب: |,.1]| - ,0 من أجل كل عدد طبيعي 7. 
بين أن المتتالية ( ,,:) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 
لتكن النقط ,1/1,,//1,.... 14 صور الأعداد المركبة ,,1 ,,/,..., ,7 على الترتيب . 
أحسب بدلالة 7 المجموع . 101 ...+ 0 01 
© التمرين الثاني 2660© ( 04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 2 / 0,7 نعتبر النقط (4)1:2,3 , (0:1,4) ه, (3:2-:1-) © 
و (2:5-:2)4و الشعاع 56+ ترم 27 حم حيث »,م عددان حقيقيان . 
1. أ) بين أن النقط 4 , 8 , 0) تعين مستويا (48600) . 
ب)عين العددين الحقيقيين ,م بحيث يكون الشعاع ,7 ناظميا للمستوي (:'480) ثم عين معادلة ديكارتية للمستوي 


- ,ى ثم أحسب ,5 م0ذآ 


ممدجر 


ل 





























( 480 ). 
ار 
2. ليكن المستقيم (4)ذي التمثيل الوسيطي: (18 ©4) 47 +1- حبر 
[جد م حدا وج 


أ) بين أن النقطة (7 تنتمي إلى المستقيم (4)وأن المستقيم (/) عمودي على المستوي (4/600). 
ب) عين إحداثيات النقطة 7/7 المسقط العمودي للنقطة (/ على المستوي [( 800 ). 
ج) أحسب المسافة بين النقطة (7والمستوي (:48©0). 
د) بين أن النقطة 7 هي مركز ثقل المثلث ')47/. 
3. أدرس تقاطع المستقيم (2) مع المستوي | أر,0,5). 
الصفحة -- 1 -- من 2 


© التمرين الثالث_ 6069© ( 04 نقاط ) 


2) عين باقي القسمة الاقليدية للعدد [ ”20147 + ”22016 - 20174 ) على العدد 5 حيث , عدد طبيعي. 


3) بين أن العدد 131أولي . 
4) عين الأعداد الطب 5 2 - 37+70 
1 7 -ح 0117 
حيث 2 (2,8 )0002م - 0 و (011)2,8مم - 1 
5) عين قيم 7 بحيث يكون » 15 > 7 > 7 ثم استنتج الثنائيات (6:5). 


© التمرين الرابع9© :)© ( 07 نقاط) 
نعتبر الدالة العددية ل المعرفة على المجموعة 0 تأ (2 -1)- (عد) /ر 
نسمي [,0)) المنحني الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ,0,1 ).( وحدة الطول 
000 
1. 1) أحسب نهايتي الدالة م عند م وعند ممد. 
2( أحسب عبارة ()"/ من أجل كل عدد حقيقي 30 ثم استنتج اتجاه تغير الدالة 3 
3 شكل جدول تغيرات الدالة /ر. 
4 حل المعادلة 0 > (م) /ر ثم استنتج نقاط تقاطع [ ,"0 ) مع محور الفواصل. 
5) أحسب (1)/رثم أرسم [,©). 
6) ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد و إشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحقيقي + التالية : 
(«7)/ < () رن رم) 
7 أ) عين العددين الحقيقيين ,5 بحيث تكون الدالة / المعرفة ب : (5 + عه) - زع« )1 دالة أصلية للدالة كر 
على «![. 
ب) أحسب ب 2 و بدلالة 1 المساحة (5)2 للحيز المستوي المحدد بالمنحني (,©) و المستقيمات التي 


00 1 0 ظ 
معادلاتها : 00> روس حر و ل -ع حيث 0 ثم أحسب (5)2 دنا . 
11. نسمي كم -0هم ,2م "م ,(ذكم "م ,... ,"كر المشتقات المتتابعة للدالة / . 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم /, » *2:2(62 - م -1) "2 - () ("كر. 
يس الجن كل هاه كوم هين معدو زد لقتست يك الممثل للدالة 9 حيث 7")/ الدالة المشتقة من الرتبة 


#للدالة “ريقبل مماسا يوازي حامل محور الفواصل في النقطة ( ,'[:,:3) ,1/1.. 
أ أحسب بدلالة , كلا من ,دو ,نز . 
ب) بين أن المتتالية ( ,:) حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أحسب ,مد 1102 . 


711-1<-1-0 


ج) بين أن المتتالية ( ,«ر) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أحسب ,نر 00ذا 


11-1 --00 


بالتوفيق و النجاح ©في البكالوريا6» © جوان 2015 #©أستاذ المادة 


الصفحة -. 2 - من 2 


© تصحيح الموضوع التجريبي الأول للبكالوريا 2015 - الشعبة : رياضيات 





العلامة 


1) حل في مجموعة الأعداد المركبة ©) المعادلة ذات المجهول المركب ‏ التالية : 


0 -2-82+17ج, 


- حساب المميز 4: 4- -  -4)1()17(‏ '(8-)-4 
أي 
- المعادلة تقبل حلين هما : 25 + 0.5 


2) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس المباشر ( 0,1,7 )نعتبر 
النقط 2,4 ,(7 التي لواحقها على الترتيب 4-71 - 1,4 + 4 -<م و 7-- 0. 
وليكن 7 الدوران الذى مركزه النقطة © ذات اللاحقة 0-2 و زاويته 7 
ٍ ا 


أ بين أنَ العبارة المركبة للدوران /, من الشكل : 27 -2 + ج/ -'ج. 


- العبارة المركبة للدوران ,من الشكل : (ه -2) 62 -م اع 
أي (2-2-2)2-2 ومنه 27 -2 + ج12 - 2 + (2 -1)2-'2 


ب) تحقق أنَ لاحقة النقطة ') صورة النقطة 8 بالدوران رهي 27 +1-<0 


٠‏ لدينا : 60 -(7)8 يعني 
2-2-1+7 +41-1 :2 -2 +( +2-71)4 -2 +5« 1 دح 


لا -ع ١000‏ ميم .. ااه 


)قعل نقعرر ()- قعل _ هله 
(-3-)(3+7) ند+ق (4+1)-22 +1 طم 
دقنو قر 4-ه 


6-0 9+1 10 


ومنكة 7 





























-_لدينا : || اسه 
7و 





ولدينا . - (-)عج - كاده 


--(56,56) أي 





0.25 +5 


05 





د) بين أنَ النقط ,0,8 و 77 تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها نصف قطرها 


المثلث (707 قائم في © وبالتالي 
النقط 1,0,8 تنتمي الى دائرة مركزها. 
و 9ج ٠‏ الوتر اي 060 


05 


ه) عين(2) مجموعة النقط 711 من المستوي ذات اللاحقة - بحيث يكون : 
6- 2 -4-1|- 





. 2 








4-1-2-6|- ع - هه يعني 
ولتكن النقطة , منتصف القطعة |24 | 








. هد عدر افيد سم 
إذن لدينا : 16- [14+ 141 )- (طل+ 117 ) 

أي 16- 14 - م[ 21/7 - 1لا - 17 + ز[ [ه21 + آلا 

ومنه 16- 2111.14 - 2111.177 لان 14 - 727( 7 منتصف القطعة [/2]) 
وبالتالي : 6-(14 - 112 ).2111 أي 16- (417. 21/7 


إذن : |8 111.501 


لتكن 7 المسقط العمودي للنقطة 1 على ((1) حيث 8 - 117.104 





أي 


4-8 » للك 
- ولدينا : 4 - |4 - |1+:- 4[ - |,ء - رء| - مه وبالتالي |53 297 







يعني 8 -24.[ /1ط + 177 ) 


ومنه 8 - م(1. 271 + م2[ 177 أي 124-8./(ع +8 
( لان ك4 - 7 ) 





يعني 16- أب - مد - خ - 4[ # “فزق - مر 
ومنه: 16- (مر-1-)+عد-4|- إ(بر-]-) تبجعا 
أي 16- (بر-1-)- (-4)- (بر-1-)+ (#-) ومنه 


6- 2« رق +2-16ن 
ومنه : 


في الفضاء المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس (4,ث,ف,0) نعتبر النقطتين 


(4)2,1,1 ,(1,0-,7)3 و (ط) مجموعة النقط (2,:,) 714 من الفضاء التي تحقق. 


0 - 114.117 - “م1 

1) أ) بين أن النقطة ١‏ تنتمي الى المجموعة (2) . 
٠‏ تبيان أن النقطة .8 تنتمي الى المجموعة (7) : 
- لدينا: 1-0م .امل - “رك ومنه ( )اك 4 


ب) بين أن المجموعة (2 ) هي مستو 0 -1+ ج :2-2 معادلة ديكارتية له. 


- لديذا: 0 - 1117-1147 يعني 0 - 1141317 - :114 
ومنه 0 - (114.)114-111 2 في 0-(111.)114+111 


وبالتالي ‏ 1/2.11-0 ب 0-[21/.1 


لدينا : (1-:2-:1) 47 
معادلة (2) من الشكل 0 -'7 + ج - بر2 - 
تعيين قيمة 4 : نعوض بإحداثيات النقطة 4 نجد : 0 - 4 +1- (2-2)1 


ومنه ١‏ أي معفطة () هي 41-0 3ن 





2 لتكن (5) سطح كرة مركزها النقطة 7 وتمر من النقطة 4 . 


)5( تحقق أن نصف قطر سطح الكرة (5) هو 6/. -7 ثم عين معادلة ديكارتية لسطح الكرة‎ ٠ 


3) ليكن ('2)المستوي ذي المعادلة 0 -4- 2 + بر- 21 . 


أ) بين أن ('2) يقطع (5) وفق دائرة (0) يطلب تعيين مركزها 77 ونصف قطرها 7. 


إذن: 0 -4-++(1-+1-)-(2)2+3 ومنه 0 -3+/6 





ج( أكتب معادلة ديكارتية للمستوي )0( المماس لسطح الكرة (ى)في النقطة 5] . 
٠‏ كتابة معادلة ديكارتية للمستوي (0): 

ِ (2-:1-:1-) 18 شعاع ناظمي للمستوي (0). 

- معادلة (0) من الشكل 0 - 22+64 -:ر-«- 


١‏ اح قاس سو نايك لشن برج ا كر رارك بكرن 
أي 
إذن : 
5 0 عناواطام 6١2‏ | |4 اج 








- من أجل كل عدد طبيعي ع/ لدينا : 
كد)6 | 64 | 6+3 | 6+2 1م | 46 | سسا 
. 3 )| 2 )| 6 )| 4 )| 5 )| 1 .ةا 
2) عين قيم العدد الطبيعي ,, بحيث يكون العدد 1+ “,4 + 1973-5674 قابلا للقسمة على 
العدد ” 


لدينا . [5]7 - 19 ومنه 7 00013 - ]| أي 


يكافئ | 0]7 1+ 4,7 +2 -6 
أي [0]7 5+ 4,7 
منه : [5]7- - 4,77 إذن [2]7 -47 


3/ عدد طبيعي يكتب 00 في نظام التعداد ذي الأساس 5 . حيث ‏ عدد طبيعي . 
(١‏ عين قيم العدد الطبيعي « حتى يكون العدد 77 قابلا للقسمة على 35. 


لدينا : ج30 +-0<57-125 + 57 2اعر + 55 اع + 
وبالتالي 77 يقبل القسمة على 35 يعني [0[35 -77/ 
أي أن 

وبالتالي يعني |[125+30-0|7 

ومنه : [017 22 +6 

يعني [6][7- >2 أي [22-1]7 

وبالتالي : 


ب( أكتب العدد 77 ذ في النظام العشري . 
ه كتابة العدد 77 في النظام العشري: 


7-245 2 2-125+30)4(-5 


2 
نعتبر الدالة العددية /ر المعرفة على المجال |مه+ :0] ب : شلب |مدج- )7 
1 


نسمي [ ,0) المنحني الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [ث,0,7). 





[. 1) أحسب نهايتي الدالة / عند 0وعند مم+د. 0 


ه حساب نهايتي الدالة / : 






وعد خب 0 
ممه - ش |مادهء نا ح (ءد) ر سنا لان 
31 *0جمر 07جمر 
ل 022252-02 


02 بين أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما :. 


استنتج اتجاه تغير الدالة /ر 


2لا 


6 2 + ع3 + 0 97 6- 6*3 0 
02 0 


[4+6+ )(1-م) 

[2+2داء 
ومنه 0 -1- أو 6-0+«4 + 22( ليس لها حل لان 0 > 8- - 24 - 16 - /) مع 
إه+:0| ع« 


إشارة («)'ر من إشارة [4+6 + )1-م) لان 0+ )1 


0 -(8"/ يعني 0 - 





:1 2 
ِ وبالتالى مذ - 2 ل “من 


- حساب المميز: 9-8-1- (3(5-4)1()2-)-8 







6+ 2 1 0 
+ 0 - 0 4 0 برد زعءد) كر 


5 


5 أحسب (4)/ ثم أرسم (4)د(,©) 





[,©)يقع فوق (4) [,0ايقع فوق 


)4( 










522 ةيقب 
12 4 


فشك |مرده-ره)/ 


4 


© الرسم : 


1]. نعتبر المتتالية العددية ... (,) المعرفة ب : 


)9 ) إ حت إلا 
1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 2 > ,1 >1. 


3 ' 
<< وا و من أجل كل عدد طبيعي |ر» 













- لسمى (7)م هذه الخاصية . 


«+ 


1- من أجل ( - م, لدينا : 


-<-وه إذن 1>10>2 ومنه (2)0 صحيحة . 
2- نفرض صحة (7)7 أي نفرض أن 


لي 


المجال |1:2| 





)/5 


ندرس إشارة الفرق ,/ - ,,,؛ 


2 2 
لدينا + ع 30 - ن-- عطاك م[ 3+ ,لاح لا - ره 
3 311 


4 


4 


1 05 
- بما آن ]1:2] > 0ه فإن 2م 1 


3 عين نهاية المتتالية ... (,). 














د د 


--- 


2117 52223 52225 227 ١ 52227 5227: 5227 5227 22227 2227 22227 222 22227 2 












7 2 ظ 957 فيق و النجاح© في البكالورؤا (9© 
> 5 د 5 


4 حر 


5 ا 1 7 


© تصحيح الموضوع التجريبي الثاني الشعبة : رياضيات 


1) حل في مجموعة الأعداد المركبة ©) المعادلة ذات المجهول المركب ‏ التالية : 
0-[252+4- 2 )(4 + ع2 + 22). 





0-[4+ع2.3- 22+4()22 + 22) نكافئ -4+ح2-2./3ج2 أو 0 -4 + ج2 + 2ج 


حساب المميز : “(21) - 4 - 12-16- (4)1()4- (2/5-) - 4 


المعادلة تقبل حلين هما : 5 ل الحقلاة - ورز+ 3/. دج 


2) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس المباشر [ 0,2,1 ) نعتبر 
النقط م,12 ,"0و 7 التي لواحقها على الترتيب 7+ ١/3‏ - ,درج - ,1-10/3,2- 2-2 و 


م6 
) أكتب الأعداد المركبة بر كق رج على الشكل الأسي 


9 لدينا ؟ ود يدت 
حساب الطويلة : 2- 12+ (3ل) - 11+ قرعا 
تعيين عمدة للعدد ,2 : نضع (ر2 )ع2 - 6 





العلامة 


لدينا: 2 ]> م2[ - إوة|- إرء| أي 2 - 0 -00 - 08 - 04 


0 


لدينا: 
3+ لان زقل لات قل )ف قل-1- ‏ برؤل- توبك . : 


([3/+1):+ 7/3 +ا |[ 5 +1)1+ 43+ ا 0529570 ا 


ظ (2)1+3+قل.+ا ((تاحسل)ء رتل )1 ,مدع 
7 (5+ا)ن+ تجلا 0 ([3/+1)1+ 4/3+ا مره 


تعتبن العدد. المركب. .> الذى طويلقة. ل و2175 عمدة ندم حيف ررعنة طبي.. 
١ 307 00‏ 


ونعرف العدد المركب ,ل ب : ,2“ رج -ح ,را. 
)١‏ أكتب كلا من العددين ,7,7 على الشكل الجبري . 


4 007 4 


لدينا : رس 5 50د 3 معام 3 كر 
2 





2 ج472. 
تبلق 


0502 


ب) لتكن ( ,) المتتالية العددية المعرفة ب: |,.!| - ,7 من أجل كل عدد طبيعي 7. 
ه بين أن المتتالية ب هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 
* لتكن النقط ,/141,,1...... 11 صور الأعداد المركبة م1 ,,1..... 7 على الترتيب . 
أحسب بدلالة 7 المجموع . ,001 ...+ 0111-10 - ,كى ثم أحسب ,5 جمذا 







مملدج ىر 

















|»«أرمة|- إة >« | - 


. فن: ,»5 - | 12 »ره 1 1 - 10 


لأا - ,1 





27 





1+1 20 2 2 2 2 





كح بر ...+ للع وله > ,0146| ...+ 00+ 001 ا 


الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | /,/ ,7 0) نعتبر النقط 

(12:3)ك, (3:2(,8)0:14-:1-)0 ف (2:5-م4) زرو الشعاع ع/(م ل ره +27 ح بر 
حيث 7,4 عددان حقيقيان . 

1. أ) بين أن النقط 4., 8 , ') تعين مستويا ('4860) . 


* لدينا: (1-1:1-) هلم و (1-م5-:2-)460 


ع ا 
1- 
إذن :لا يوجد عدد حقيقي / بحيث يكون ٠‏ 18 / - 16 ومنه النقط 4ر, 8,, 0 ليست في 
تقار فو لسن مسار 
ب)عين العددين الحقيقيين 5,4 بحيث يكون الشعاع 7 ناظميا للمستوي ( 2860) ثم عين 
معادلة ديكارتية للمستوي ( 4/00 ). 


5 7ل ١‏ 7 
« لدينا: (0:ه:2), ناظميا للمستوي (480) يكافئ 7-77" 
40 ل 71 
يكافي: 0 ح قل.1 0 0 -8+م-([1-)»«2 
0 - )ل ور 0 -52-8-(2-)2 
(8-2-0...1+م- 
(504-8-4-0...2- 
* بالجمع نجد: 4+8-2-50-8-4-0--- ومنه 64-6 أي 97م 
من أجل 1- -4 بالتعويض في المعادلة (1) نجد : [[7(59 


معادلة (48)0) من الشكل 0 ح 4 ل ج ل بو - :21 
تعيين قيمة 4 نعوض بإحداثيات النقطة (4)1:2,3 نجد : 0 - 4 + 3+ 2 --(2)1 


2-7 ح تعر 
2. ليكن المستقيم (/)ذي التمثيل الوسيطي: (*1 ©>+) .2-1474 بر 
4-1 عدج 
أ) بين أن النقطة (7 تنتمي إلى المستقيم ك)وأان المستقيم (/) عمودي على المستوي 
( 480 ). 





















لدينا : (1:1-:7)2 شعاع ناظمي للمستوي ( 47800) 
* ولدينا: (1-:2:1 )/ شعاع توجيه (4) 
ف تاذحظأن: + بحر ومنه 
ب) عين إحداثيات النقطة 7ع المسقط العمودي للنقطة (7 على المستوي (1)00): 


)25 





2-1 عن 
1+1 عبر 
4-1 -ج 
0ت وج و ]د برد جور 2 
4 +(++1)-(2)2-2 2 ومنه 6476-0 






إحداثيات النقطة / هي حل للجملة : 
05 









» أي 3-0-(م- 
وبالتالي 
إذن: 

. أحسب المسافة بين النقطة (7 والمستوي ( 48600 ). 


لدينا : 2.0/6 - 24/. - 3-5(7) + 4-)/, - قلط - رزعظم)رط) 4 
)-(4) 





























5-3 2 2/4 
ه أو بطريقة أخرى : 2./6 - 6 5 الع -((480), )4 8 
كلد “)+7 (1-)س ل 
د)_بين أن النقطة_77 هي مركز ثقل المثلث_1/80/.. 0 
0 1- 0 1 
لدينا: | 20-31-10 +]| 28/1 +7712 أي 00 





0 1 -1 0 


3 أدرس تقاطع المستقيم (4) مع المستوي [0,7). 


لدينا معادلة للمستوي |07 هي 


ولدينا شعاع توجيه للمستقيم (/) هو 
إذن : 0 ع<1- ح (1-)<1 +01 + (2-)<0 ,م2 ومنهزلك) لايوازي | 0,7 


أي (لل) يقطع | ثر ,0,7 ) في نقطة / . 


هاج 


2-1 حر 

1خ دك ار 

ع4 حدج 
2-00 025 


7 ]لكر 
65 ت 0ن © 

0101 
,4-) ل( + (5 ,2- ,4) > عا :4 © 
موام 
ّ 3 > 2 +يزا-<2 :286 © 


إحداثيات النقطة ‏ هي حل للجملة : 


* من أجل |4 >/ بالتعويض في جملة التمثيل الوسيطي ل (4) نجد 
مع حمر 
3 -مر 
دج 





[1]5 "2 2-25 22-45 |3]5- 
ل 


0.5 - 5 


2 عين باقي القسمة الاقليدية للعد ا 2-0167 ا ا 5 حيث 
7 عدد طبيعي. 


لدينا : [24”*3]5 - 2017473 أي 

ولدينا : [1*”]5 - ”*2016 أي 

و [5] !”42 2 ”20142 أي [5] *” [22) 2 ”20142 ومنه [5] 2402 - 20142041 075 
وبالتالي 

إذن [4[5 +21 -3- ”20147 + ”*2016 201743-21 

ومنه |05 > ”20147 + ”20165 201743-21 








لدينا : 11.45- 131/. 
العدد 131 لا يقبل القسمة على أي عدد من الاعداد الأولية الأصغر من أوتساوي 11 وهي 


131->101111,131>517[,131>1151.131>213],131>1]2 | 


01 -ح 117 
حيث .2 (000)4,5م - 0 د (5,ه) لطم - 1 


لدينا +57 ح 5ن ولدينا 


نضع : 507 - بن و '58- 5 مع 1-'5م'ن ( '0 أولي مع '8) 

إذن 57 - 5ن يعني ,5 -'58 “51 أي "طأن5 - ررر 

وبالتالي : 48 - "2 - 37+70 معناه 48 "2 - 35056475 
أي 48 - "2 - (5)3'0+7 
820/911357151 ومنه ره -د- ‏ 
:31 د بعد ا 

5) عين قيم , بحيث يكون » 15> 7 > 7 ثم استنتج الثنائيات (0:5). 


لدينا : 15 > ,> 7 معناه 15 >3 +4 > 7 أي 12 >4 >4 


ه من أجل 11- م, لدينا : 


2-8 -(225)3468'7 ومنه 2000 -(5)30'8'7 
أي 400 -7-+'36'8 

ومنه 

وبالتالي مجموعة الثنائيات ('0':2) 


نعتبر الدالة العددية / المعرفة على المجموعة 12ب : *2+(2 -1) - () / 
نسمي )1 نحني الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجائنس 
)١)0,[‏ وحدة الطول ع2 ) 





3 بين أن العدد 131أولي . 


05 


)5 


05 





0 - [ “26 - 2 10 - 26 - 1( 10 - (د) كر ممنا لان 


ممسجتمر 











0 - "22 ممنا ,0 - تج مرزا دعرلا ول 


صصح ” ء(+2 -1)صتنا - (ع«)ر مننا لان مه - (2 -1) جنا ,معد ح تج رونا 


لجر 2-0 












أ - “ (2+2-4-) ّ 27 »(2 -1)+ ب - ()' كر 
ن أجل كل عدد حقيقي ع 





جدول اشارة المشتقة : 
شارة ()"/ من اشارة 
ل 


0-(*«)ك/ر يكافئن 7-0 ع(1-2) 
يكافئن 1-2-0 لان 0ع “2م 


5 أحسب (1)/ ثم أرسم [,0). 





6( ناقش > ب قيم الوسيط الحقيقم 77 عدد و إشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحفيقي 0 


:روس (ك) ااا ا 
حلول المعادلة (70)/ - ()/ بيانيا هي فواصل نقاط تقاطع المنحني ( ,")) مع المستقيم ذي 

المعادلة (7) كر حبر الموازي لحامل محور الفواصل (<'*). 

0 01 
إذا كان أ0:اكء زر أي مدي 7 المعادلة تقبل حلا موجبا تماما. 
إذا كان 0< زر أي كد المعادلة تقبل حلا موجبا أدر 
م 2 
إذا كان ]1ز0[ء (0) كر أي كيم لا]مبملء م المعادلة تقبل حلين مختلفين في الاشارة. 
اذا كان 1<( كر أي 7-0 المعادلة تقبل حلا معدوما مضاعفا. 


7 أ) عين العددين الحقيقيين 5,4 بحيث تكون الدالة 7 المعرفة ب : “© (65+ عنه) - («) 1 
دالة أصلية للدالة /ر على +1[ . 


كر دالة أصلية للدالة “على 12 يعني («)/ - ()"'/ 
أي 2 - 1) - 2025 ([4+86) + 00 ومنه (ع2 - 1) _ 20 0 1 0 ) 


اام 


28-1 +ن 


دود 2 
بالمطابقة نجد ( ومنه م 


أي 





ب) أحسب ب 2,رن و بدلالة 2 المساحة (5)2 للحيز المستوي المحدد بالمنحني [,0) و 


المستقيمات التي معادلاتها : 0- نري د دو - حيث - >1 ثم أحسب (2) 5 صا . 


مع-جرار 


ل دالة مستمرة وموجبة على المجال ارعس وبلتالي . 


“«بن (26) - 462 2ر4 + 2) تصخل ب (5)2 مئال لان 


0ع ته ووسنا , 0 - نم4 حصنا 


11 نسمي لامر حر ب لامر« لقارر لح "رييب لسار المشتئقات المتتابعة للدالة /. 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم /, » "2 (2 - م - 1) ”27 - (عد) ("ك/. 


83 نسمي ( )م2 هذه الخاصية , 
1) من أجل 1 - ,ر,لدينا : 
()"/ و4 - “نج (21)1-1-2- () لكر 
ومنه (2)1 صحيحة . 
نفرض صحة (م)ط أي نفرض أن ]0157159177671 37آ(0/01)01 
ونبرهن على صحة (2)7+1 أي نبرهن أن 
“س2 سل 2د ات( - لجس )2 درم كار 
لكين | “262 «(2 -م-]) + |» اك )قر ) - رم مر 
ومنه “2 (:2 --)2 »27 - كت (مر4 - ,2 - 2 + 2-) "2 - زير) انار 
أي بخ م2 - و ) 21 - (يه) تقار 
ومنه (2)0+1 صحيحة. 


3 حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإن (2)7 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم. 


2 من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 المنحني 5 الممثل للدالة ”كم حيث ”1م الدالة 


المشتقة من الرتبة 7 للدالة / يقبل مماسا يوازي حامل محور الفواصل في النقطة ( :3 ) كال 
أ) أحسب بدلالة 7 كلا من ,ندو,مر. 














3 1 |يشد مماسا يوازي (2'*) يعني 0 -) امار 
أي 0 - #ه(2--)'”*”2 ومنه 7-2-0 5 - 0.25 
2" 00 
ّ كك 50 مط » ”ودام طلم - 
0 | 7 ( كاير 


ب) بين أن المتتالية 0 حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أحسب ,« اذا . 


11-11-00 


05 






11 0 111 


00ج تور 22 


ج) بين أن المتتالية (.:ر) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أحسب ,بر 100! 


711-11-0 


كن 1 ودام ات 


2117 10 الثاني © بالتوفيق © والتجاج 98 ابكلوريا. 9 


12 
, جمان؟ ٍ 


00 مر 4 را : 2 
خا 7 


ثانوية بلحاج قاسم نورالدين الشلف2 التاريخ : 04/15/ 2015 السنة الدراسية : 2014 / 2015 
6 : علوم تجريبيه 


اختبار في مادة الرياضيات 
© التمرين الأول 66( 05 ) 
1( © المعادلة ذات المجهول المركب ج التالية : 0 - 17+ 7-827ج. 
02 (,/ا,©) 10,84 
لواحقها على الترتيب 4-7 -1,4 +4 م 7-- 04. 


1" 
وليكن 2( 60 0-2 و زافيفة م 
( بين أنَ العبارة المركبة للدوران */ : 97ح ل طنج دا وي 
( 0 1 كرهي 27 +1 -ع. 
ل حنم 


ثم أستنتج طبيعة المثلث )2 . 





) بين أن : 4-- 
0-م 


) بين أنَ النقط ,60,18 77 تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها نصف قطرها . 
) عين مجموعة النقط /// ج بحيث يكون » 16- /ج -4-1|- إج -ف|. 


© التمرين الثاني © ©( 2١04‏ ) 





[0,,1.6) تين (1,0(,4)2,1,1-,1)3 

)6 (2 ,ا ,ند ) 1 0 - 114.111 - “م1 
1) ) بين أن النقطة لم (ص) . 

) بين أن المجموعة (2) هي مستو 0 -1+ ج - :2 - ديكارتية له. 
١02‏ (59) سطح كرة مركزها النقطة / 4 . 

(5)هو 6ل. - 5 ثم عين معادلة ديكارتية لسطح الكرة (5) 

3 ليكن (2) 0 -4-ج +بر- 21 

) بين أن (:2) يقطع (5) (©) يطلب تعيين مركزها 77 ونصف قطرها /. 

.)©( ]48[ 8)2:-2:-2( |) 

) أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) (ى) 8 . 


2 1 - 


© التمرين الثالث_0©© ( 04> ) 


] المعادلة التفاضلية : 4 ح :و2 بر : 2 ) 





1) عين العددين الحقيقيين “0ح بحيث تكون الدالة م) : 8 + ديه - («) ب (2). 
2( 9 المعادلة التفاضلية : 0 - :29 -:( : (* 2 ). 
تيين ن الدلة/. )5 (7-9) 57). 
( 2 (8): 
)سيره ها تخاضا*”: ()والذي يحقق » 3 - (0)/ 
© التمرين الرابعة © 07 ) 
نعتبر الدالة العددية /ر أصد:0|] : شلب احج رم)/ 


( ,0 ) المنحني الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (,ة,0). 
1. 1) أحسب نهايتي الدالة كر 0 معد 


)6 +4 + د )1-م) 


2 بين أنه من أجل كل عدد موجب تماما ‏ - (:) /ر ثم استنتج اتجاه تغير الدالة /ر 


(32+2)م 
3) شكل جدول تغيرات الدالة /ر. 
6 | ,0 ) بالنسبة الى المستقيم (4) دن 
5 (4) ,7 (4) (,0). 
1]. نعتبر المتتالية العددية ,». (,1) - ل كن الل كل رصن للبيعن 2 [١‏ 1 تون 


1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 2 > ,: >1. 
3 عين نهاية المتتالية ... (,/1). 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية لولاية ال ثانوية بلحاج قاسم نورالدين 
: علوم تجريبية 
إختبار في مادة الرياضيات 


اختبار في مادة الرياضيات : 03 


التمرين الأول :( 4.5 ) 
6 المعادلة التالية ذات المجهول 7: 0 -2 +22 -2ج . 
2( (: 2 : 0) 
1 5.6 74 والتي لواحقها على الثرتيب 7 +1- ,جم 1-7- اج 0/3 - رج. 
مل كر 


2( 2 7 نظيرة النقطة 1// ا ما 
( 1 0 وزاويته - حيث : م - (14)” 6 -(/7)م. 
عيّن اللاحقتين ,72 للنقطتين 4 ) على الترتيب . 
( / الذي لاحقة شعاعه هي 27 حيث: 7 -  71)14(‏ 8 - (1)77. 


عيّن اللاحقتين .2 ,2 للنقطتين 8. 7 على الترتيب . 
4 ) بيّن أنال ‏ 1 هي منتصف كلا من القطعتين المستقيمتين [78/8] [ 40 ]. 


)بيّن أن : ( - *-6ث »ء ثم استنتج طبيعة الرباعي 4807 . 


التمرين الثانى ( 24.5 ) 
[)لتكن المتتالية( .1 ) 1 00 ومن أجل كل عدد طبيعي «: | . 3 ] 


لدان 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي , :1> ,,: > 0. 
2( . لطت إلا با أجل كل عدد طبيعي  ,,‏ ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية( ,/). 
) بين أن( ,0) ثم احسب نهايتها. 
11( ( ) متتالية عددية معرفة على !7 كما يلي: لظ درن 
1 
) بيّن أن المتتالية (,ا) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 
( 1 11 0 7 » ثم احسب من جديد نهاية المتتالية ( 7 ). 


1 4 








( 4 ين 7 +...... له برل ررح فى 4 37+ ...... + 91 + 311 + ,1 - 1 


التمرين الثالث ١‏ 04 ) 


(7:7:6: 0). تين (13-: 4)12:7 (8)3:1:2 
(5)الذي يشمل النقطة م (5-:7)3:2 اع ناظمي له )نف المعادلة الديكارتية 0 - ج22 -(3 +1 . 
1) بيّن أن () «2) متقاطعان وفق مستقيم يشمل النقطة 8 (1:1:1)/, شعاع توجيه له. 
2( 8 هي المسقط العمودي للنقطة 4 (ط). 
6 +20 -2 د عر 
3) ليكن (0) المستوي والمعرف بالتمثيل الوسيطي : +[ ع7 , م 37+5+غ2 بر 
2-6 -<ج2 
)بيّن أن المستويان (5) (0) متوازيان. 
( : 21-52-58 +32 هي معادلة ديكارتية للمستوي (0). 
) [آ7 |24 ]. 
1 (002 (0) هو المستوي المحوري للقطعة | 84 |. 
044 () 1 : 0 - هلة . 114 . 
) بيّن أن (5) هي سطح كرة يطلب تحديد عناصرها المميزة . 
( (0) يقطع سطح الكرة (5) وفق دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. 
التمرين الرابع( 607 ) 
6 
1- الدالة العددية ع © كمايلي: 2 + * 2-1(6) - (1) و 
) أدرس تغيرات الدالة ع جدول تغيراتها . 
) علل وجود عدد حقيقي وحيد ن بحيث 0,36- > > 0,38- يحقق 0 - (0) ؟و 
( (8)3 . 
11- / لدالة العددية 8 : * 22+16 -(2)م وليكن (.)) تمثيلها البياني. 


2 - بيّن أنه من أجل كل عر 12[: («)ء ح (د) ‏ 
َ ( '/ ثم شكل جدول تغيراتها. 


ا 2 
- بي ل ل (0) ر. 
> رارع 

3) بيّن أن المنحنى (.,0) يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين إحدائيثها. 
4 - بد (.0)) يقبل مستقيم (4) عادلته 2+1 -:رد ادرس وضعية (,6) لمستقيم ([0). 
05 1 9 كمايلي : (“ع.22) /ر ح (2)م . 

لمعيل تكن لمرو كرةتو لوتقم اتتهاة ين لجال" بر اكد لكل كنول قور كني 
6( / 9] كمايلي : * 2(6 +2م) ح (1)ع . 


-عيّن العددين الحقيقين 4 و5 بحيث تكون # دالة أصلية للدالة * 7 م- جاعر 
- استنتج دالة أصلية للدالة رو 12 


©- تصحيح الموضوع التجريبي2 للبكالوريا 2015 - : علوم تجريبية 








- المعادلة تقبل حلين هما ٠:‏ 25 + 0.5 





اس 1 
و ليكن 2/ 600 0-2 و زافيفه م 
) بين أن العبارة المركبة للدوران ؟/ : 2-27 سجن داج, 


7,8,4 التي لواحقها على الترتيب 4-1 -ه,1 +4 -(م - 1-- 4. 





- العبارة المركبة للدوران ,من الشكل : (62)2-0- هداج 0,75 
(2-7)2-2ج ومنه 2-27+ج2-1 +(1)2-2-'ج 





-ت)(0+3) _ نقج1_ ()-ن2ع]1 _ وم 








-ت)(+ق) ن+ق (+4)-غ1+2 مم 
رانلاع الوروك دك وحم 


05 











0254-0-5 









المثلثن 807 قائم في © وبالتالي 
النقط 1,0,8 تنتمي الى دائرة مركزها 
منتصف الوتر أي 020 

ولدينا : 

4-1-2-2 - ايج - رج| - 04> 


05 


6- ج --4|- 
2ت ججبت 2 أحت يتت 

إذن لدينا : 16 - (111+14)- [10+ 141) 

أي 16- :211714-14 - :11/7 - “18 + 211/119 + 117 

ومنه 16 - 2111.1 - 2111.117 لان 14- 19( 7 منتصف القطعة [72/4]) 01 

وبلتالي : 16- [2111.)18-14 أي 16- 2111.417 


ذن : 111.048 


لتكن 77 المسقط العمودي للنقطة 14 على (104) حيث 8 - 117.104 





أي 


24-8 زر 
- ولدينا : 4 - |4 - |ة+:- 4[ - وج - ,| - 24 وبالتالي |55 177 
2 لكك 


اذن 8 - 171.04 يعني 8 - .| /81 + 177 ) 


ومنه 8 - 1(4. //27 + 1727.724 أي 77//.104-8 +8 














يعني 16- /إننخ- بد -غ4-8|- إبزة يخ هب 
ومنه: 16- (بر-1-) جع 4|- بر -1ا-) نجه 
أي 16- '(ر -1-)- عر  -)4-‏ (بر-1-) + (-) ومنه 
6- 27ب برق +1-16ن 
ومنه : !820539 


(1,0(,24)2,1.1-,7)3 (ط) (36,1.2) 1/1 








لدينا : (1-:2-:1) 47 
معادلة (2) 0ح ل جج - 2 حعر 


تعيين قيمة 1 : نعوض بإحداثيات النقطة له : 1+0-0-(2-2)1 





: (5)هو 6/. - 9 ثم عين معادلة ديكارتية لسطح الكرة (5) 


. 4 1 سطح كرة مركزها النقطة‎ )5( ١02 





كلا كل _ إتا _ 0-4+(1-)-(2)3 َ 


4.) 


)25 ٌْ 2) 5 1 0 (0) ./6 6 2 





3+ حر 

ا 
بك اسيل 7 
2-1 


0 -4-ج + مر -ئر2 


إذن : 0 -4-غ+(1-+-)-(2)24+3 ومنه 0 -64+3 





- معادلة (0)( من الشكل 0 0 +2274 - -«- 
-_لتعيين قيمة 4 نعوض بإحداثيات النقطة 8نجد : 4-0 + (2-)2-(2-)-(2)- 





30 عباوتطامدء© > | كم 0 عرطغن1 
ْ 1 

213 

4ع 7 + را لان تك | 

4 2 27 - لا- <- :لن) ١‏ 

30001 

١ “م‎ )2,1,5( 

١ 8 2 )2, -2, -2( 

(0.5- ,0.5- ,2) ع 8م ١‏ 

١ 1> )3, -1, 0( 

560111 111 

4 تح م ١‏ 

366 

+ 6 2 22 + 2( 1 + ,؛) + *إ3 - <) :5 ١‏ 





. (2-:1-:1-) 18 شعاع ناظمي للمستوي (0). 
015 





+[ المعادلة التفاضلية : دك - بر2 انر : ([2) 
1) عين العددين الحقيقيين 0,0 بحيث تكون الدالة ) : 8 +«ه-() م 











الدالة © حل للمعادلة (/) يعني :42- - () 20 - (:)' 0 
ومنه 41- - (8 +2 )0-2 أي «4-- 28 -20 - بن 
وبالتالي : 41- ع (|2 - ,0 :201 01 





يعني (ند) 20 - (مد)' 0 - (تد) 277 - (د)' / 


- ثم حلا للمعادلة )2 يعني 4 - («) 2 -(ع«)' / 
- ا 








ومنه 3 -1++ أي |055/ 


3 -(0)/ يعني 1-3+(2)0 +7ثمم/ 











| |2 2 قد أي -ا 0006 


3 “0ج “0م 2 . 0 . 
0 مل مدنا 5 + 0.25 











2 4 0 . 
مل - ١‏ 11 
0 10ج زر 
مد - 3 8 3ط 4 مدنا - (د) كر دنا 
ممدجمر ممدجر 10 نر 
مل ح 0[ 111آ 





)6 +4 + د )را 00 


2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 1 
[2+ 10 


استنتج اتجاه تغير الدالة ر 





22-6 + 2ر3 + ثمر 32-6 01 2-325-6بر6 
لاص 0/2 0000000 2 5-15 000 
[2+ 2*3 [2+ 2*3 2 4 01 








+1-(«)' /ر 


من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما ‏ 





ومنه 0 -1-ر أو 6-0++4 + 5+( ليس لها حل لان 0 > 8- - 24 - 16 - /) مع 05 














2 2 
- لدينا : 2 5 إمرد-» | شلب |ماقجم-«- زعام 
1 


2 
0< -رع«) /ر يعني ات إل 
1 











3 
2 8 
ونه 0-| 22ب ما له 5 
31 31 
2-31 +4 
- حساب المميز : 9-8-1 -  -4)1()2(‏ (3-) -4 01 








(01 





)25 


00 ل 7 3 غ 
11. نعتبر المتتالية العددية ,..[,) 0 :3-,: ومن أجل كل عدد طبيعي ,| 


(,/1) أ حت برلا 
1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 2 > 1 >1. 





- لسمى ()م هذه الخاصية . 


+ 


1- من أجل 0 - م, لدينا : 


00 إذن 2 > ,>1 ومنه (2)0 صحيحة . 


2 
2- نفرض صحة ()م أي نفرض أن 179198 
ونبرهن على صحة (1+ )8 أي نبرهن أن 1797792 


دنا : 2> ,>1 دمنه 171719191119011 لان الدالة عر متزايدة تماما على 
المجال |1:2| 
أي (1+)2 صحيحة . 


ومنه 
- حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإن (2)7 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7. 





)705 

















3 نا برا 
2 2 
لدينا : ا 0[ - -- ا 0 - ,رلا ح- رلا - برلا 
اا3 6 
. 02 
- بما أن |1:2]| ج ,هه فإن 6 ا 05 














17 7 22197 227 
1110127 212 22227 2 
213197 22225 
21217 0 
211297 212 7 








©>- تصحيح الموضوع التجريبي الثاني الشعبة : علوم تجريبية 2015 1460١‏ 





حساب المميز 0 - 2ر4 - 4 4-8 - (4)1()2- (2-) - 1 


لمعنه تقل حلين عم لتك س2 د 





مه 1-20 إن - وه 


فى 








- لدينا : 8 -ح (27)+ يعني 1013 +2 -21 +20 - 10/3 +2 -21 + رج - وج 


ولديفا : (7 - (/1)/ يع :[5/-2)-:3+2 7--2 ل يج درج 3220105 


ْ لدينا :اج ب الحطحنة+ قلاطخة _ مق دوه 
7 0 
(3+2/-3+2/ مج ليرج 
2 000 
ومنه النةق / هي منتصف كلا من القطعتين المستقيمتين 1 78] [46] 





بن 1+قله-1_ _ :2-1-1 +3ل-2 _ ووحة 
00 تإاد تجا ا ال 0 
[نلا- تلم)جنة نعة تلم يودع 0 
#[1- )+1 0/3-1[7)+1 بدي 


- | 





(2)0 الخاصية من أجل كل عدد طبيعي 7 1> ,/ >0 








1(/ (00م : لدينا - ,ا 1>- >0 ومنه (0) صحيحة . 0275 
02( )م ع0 من أجل كل عدد طبيعي 7( فرضية التراجع) 
ونبرهن على صحة (1+ ,)مر 11999991 من أجل كل عدد طبيعي مر 
ومنه 3 > ,2 +1>1 ومنه 1> : 1 
2 +1 3 
' > 2020-1 ومنه . . 0 











لين بلحس خط )3 | ل نل م 
20 21 +1 (2 


2 





27 - ا - اذ 3 >3 

ومنه لست - 1 تبش حت وس 
( ,“ا -1) ,211 211-211 

ا لح كد يلاح 0 
2 +1 2 +1 


- حل اا اا 1 
21 +1 > 2 +خ| " (س+)2 5" 05 





- استنتاج اتجاه تغير المتتالية ( ,:): 


,لا 7 3 82 درا 
2 +1 





0 >, > 1 


1م دمنه (,») متزايدة تعاما. 


) تبيان أن المتتالية (,/1) 
00 المتتالية ( ,/1) متزايدة تماما ومحدودة من الأعلى فهي متقاربة . 





من أجل كل عدد طبيعى ملدينا : 1 > »> 0 05 








- حساب نهايتها : 
١ح‏ رلا طلا ح ب 10ا ومنه 1 7 طلا ع نرم اا 
ممدجىر ممدجىر 21 1 2 ممدجىر ممدجىر 
1 3 3 
11-ح-/ومنه5 ل - 3 - 2 
ل 3 5 2+آ] لادوم 


:3-(30)1+21-(22101+21 ومنه 21+4/2-3+61-3 

















- لدينا +1 2 5 سالا _ لسمسة_ د رم ومنه 
1 1 3 2 2 2 
2 +1 2 
لهة - 211 + 1 4ك |1 
1-4 2 +1 2 13 21 
0010 6 0 اويا 
1 : ش ااه 1 05 
اك 1 /21 + ]1 






0م - 1ح ,م211 2 1-ح إلا + ,نم21 


)25 


مطنا - ,م ذا 
ممدجىر ممدجر 
1 





لدينا 7 لا يوجد عدد حقيقي / حيث: م - بر ومنه (2) (2) متقاطعان وفق مستقيم 


- لدينا:(صا)ء 5ه 0-(3+1-2)2 «6)ءع2. 
- ولدينا من جهة أخرى :0 - 5-5 - (5-) 2+1 1 +123 - رن11./! 
2-2-0-(2-)<1 +11 +11 - .1.1 





0 


عمودي على كل من الشعاعين 07 70 . 


6 7 :)1:1:-2( 





6 +.28 -2 - 
3 لدينا ٠:‏ ثيل وسيطي للمستوي (0): “12 (.4:2) :37+5++2 -0(:40) 
7-2-6 





0 -10-10-(5-)2 +22 +283 - .ىن 


0 -6+6-- (5-) »32+01 +23 - ,ونا 


كا 


- شعاعي توجيه للمستوي (0) :(0)2:2:2: (2:3:0-)ردا 


,7 عمودي على كل من الشعاعين 17 





7 | يعذ :4: 1 
آ! ]بع | ع6 025 





لدينا : 0 - 744.118 يعني (5) سطح كرة أحد أقطارها القطعة | 48]. 
أي مركز سطح الكرة هو[ [48]. 
025 


4) لدينا : (5) من الفضاء حيث ‏ 0 - :114.1/18. 


فى 252ل _ "(كل)+ 4+ (قالر_ قدي 
0002 2 ام 8 





مح ( 1( طلا 
لس 5 1 ار 025 
سمو روا ودام يع ١‏ اسل 
4- زد )يونا - زهب "> زدسم)] وذ - (ساى ذا 5 
0ع * ع2 111آ 
0ع * 11116 
6( -2)-(*م-)زا-ع) + "مد ()' ع م" 
0-<-(*)2* ع يعني 2-2-0 ومنه2 ح عر 25) 
(3)” ع ع -2 0< * م 
امد 2 د مص ]| #2 
- 0 9 ؤ ا ظ 25) 


025 





-_ لدينا : م دالة مستمرة ومتزايدة تماما على المجال |0.36-:0.38-] و لدينا : 
2-- - (0.38-)م 0.05-(0.36-)8 
0.36(>0-)ع *(0.38-)ع 
حسب مبرهنة القيم المتوسطة فان المعادلة 0 - () م تقبل حلا وحيدا »)حيث 0.36- > 0 > 0.38- 





ممدجمر 


لدينا : مع+ - م + 12 0 - [*26 1 +21) 0 - (*) / 111 025 
1 مع-جير ممسجتر لحار 
مه - ( *-م-) ونا 
مع+ - )1 1 0 1110 
ولدينا: ممد - [ “مد -1 +22 ) دصنا - (عد) عر مدنا سه 025 
ممدجمر 6-1-0 (0) - د-) 111 





اكور 9 || ودم 














-1.36 0-1 8 


لخ وووء _كخبف, »ده -ك-04 0 
0-1 1.6 


-2+*06-1(6) ومنه كت »م 
(0-1) ومنه سش 
+1 ود ست ++ بوه | شب ]1+ به - (به)/ 025 
لدينا : 0.36- > 06 > 0.38- ومنه 3+ (0.36-)2 > 3+ :20 > 3+ (0.38-)2 
8 > 3 - 200 > 2.24 
25) 
ولدينا : 1.36- > 1- 0 > 1.38- ومنه - 0 





ظ مد م6- ظ 1 ظ 05 





(22+1)- )م 025 





025 


// : ظ 025 


4 








6) لدينا : * 2+5(6ه)- (د)ع “اك (5بنه) 
لدينا : * مر - )2 / 025 





- لدينا : * 22+16 - (2) ثر ومنه دالة أصلية 1 5[ هي : 25) 
* 2+1(6) ++ ع - ()م7 
انتهى تصحيح الموضوع التجريبي الثاني 
بالتوفيق © و النجاح في البكالوريا © 





امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبية ثانوية الونشريسي تيسمسيلت 
الشعبة : العلوم التجريبية دورة: ماي 2015 


التمرين الأول :(5نقاط) 
اجب بصح أو خطأ على الأسئلة التالية مع التبرير 
1) الشكل الجبري للعدد المركب [ندتل). ر 3 +1) هو 256+ 256/3 
2 المعادلة: 0 - 7- 62+ 2 ج تقبل حلين مختلفين . 


: لا0 : 2112 9 
3( 20 عددا ن مركبان يحققان: 1 - |رج| - |رجا العدد المركب ا حيث 2-6 هو عدد حديفي. 
212 ْ 


4) ,ج عدد مركب معرف كما يلي: 3-3 - ,ج2 








قيم العدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها العدد المركب ع تخيلي صرف هي: 3+6#- م مع [اج م/ 


5) © عدد حقيقي2 ١‏ نقطة من المستوي لاحقتها “ام 2لا + (3 - ب مجموعة النقطا 74 لما يتغير العدد 
1 بنتب 


الحقيقي 6 على [] هي دائرة نصف قطرها 1 ومركزها (0)0,2© 
التمرين الثاني : (4.5 نقطة) 


نعتبر المتتالية ( ,,/) المعرفة ب : 3- - م: ومن أجل كل عدد طبيعي الك او كاي 


1) احسب را » رلا »+ لا. 

2 ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 3 < 7 (0) < ررلا. 
ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 4 < 31-7 < ,اا 
ج) استنتج نهاية المتتالية ( ,,)2) . 

3) نعرف المتتالية (,,) ب: من أجل كل عدد طبيعي 302٠7‏ + 97 - ,)1ح ,,لا. 
أ) برهن أن المتتالية ( , :) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 


ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 0 112 ا. 


4) نعتبر المتتالية الحسابية (. ) ذات الأساس 9 وحدها الأول 30-- و( 
)١‏ احسب بدلالة , المجموع , نل ... + ى مال , ماح ن ملاح ,رط 
ب) استنتج بدلالة 7#. المجموع .5 المعرف من أجل كل عدد طبيعي 7 ب : ,10+ ... + رنا+ + ناح ,,35. 
التمرين الثالث :(4.5نقطة) 
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0,7.7.2)» نعتبر المستقيم (1) الذي يشمل النقطة 
(15-.2) 4 و(3.2-.1) )م شعاع توجيه له وليكن المستقيم (,:) المعرف بالجملة: 4072-0 3! 


3-0+خ2-:ن2 
1)أ.) جد تمثيلا وسيطيا لكل من (,4) و ( 














.)4 


3 


الصفحة 3 من 4 




















ب.)بين أن (,8) و (,4) من نفس المستوي . 
ج.)أكتب معادلة للمستوي (م) الذي يحوي (,4) و (,4) 
2)ليكن (,0) و (,0) مستويين معادلتهما على الترتيب : 2-0 ج- 2+ + و 1-0- ج2+ تر+ عمد 
أ) بين أن (0) و (,0) متقاطعان وفق مستقيم (7) يطلب تعيين تمثيل وسيطي له. 
ب)عين (,2) مجموعة النقط (3,2,<) من الفضاء 
التي تحقق: 0- '(1- كل 3) + 2(7+ 2- 29+ «) 
ج) عين (,5) مجموعة النقط (2,بو,») 7 من الفضاء 
التي تحقق: 0- (1- 22+ بر+ +3)- (2+ ج- :2+ ) 
د) تحقق أن : (ي)ء (,5) 
التمرين الرابع :(6نقاط) 
1) لتكن الدالة م المعرفة على [] ب: “1(6- 2*) - ()5 
1)أدرس تغيرات الدالة م وشكل جدول تغيراتها. 


2)استنتج إشارة : 1+ (+)ع على 1 |. 








[] ) لتكن الدالة م المعرفة على * بعر ب دك زمزم ] 
جد حم ع 


وليكن (,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( تر 7: 0). 
1)) احسب (عد ) ثر 1170 » (عد) / 17 . 





ب) احسب ( عد ) 1:6 » ( عد ) ك1 (لاحظ أن: لسرت ينل 
0 ا _1- 6 
1 
: : *1(6- )+1 
2) بين أنه من اجل كل د من ب 1-1 








لت ات 

(1- 1 86 
3) استنتج اتجاه تغير الدالة ثم ثم شكل جدول تغيراتها. 
4)) (2) و(12) المستقيمان اللذان معادلتهما على الترتيب :1- مرح بر و برع نو 

بين أن (5) و (22) مقاربان للمنحني (,©) 

ب- بين أن المعادلة 0 - ( ) / تقبل حلين 0 و 8 حيث 2 > م1>0 و2-4/6-4-19- 


-28-60-1ه6., 





ع- استنتج أن - 


6) ارسم (4) و(2) و (,6©) (نأخذ 0-165 و1:29--8) 
1 1 4 / 0 
3-1 1-- ثم و 2-1« كم 1ج ثم 
التوالي: 1--ح و6 - د و اح «و 





انتهى حظ سعيد في امتحان شهادة الباكالوريا 


الصفحة 4 من 4 














575 113 


ٍ لك مر 5 1 
التمرين الاول: 1)صحيح التبرير,... 256+ 256/3 - 6 296- 6م25 3م24 - [+قل). [:3/+1) 


. . 000 0 -64-7 + 62- تن 
4 6 +0- ج ٠.‏ 0 (3ح ن1)[ 21 +-[68 + :8- كن 
2)خطا لآنه بوضع نجد ومنه -(25)4-3 


الحلول هي :1- ,ج , 7-- وج 3+5 - روج 3-51 رج 0 
0 
. + ع 5 
3)صحيح لان: بماان 1- |رج|- |رج| فان تقب حقشت_| كنت | م 


للكدكبن و22 +1 ]1 


1 2 


4) صحيح لان: > - رع يمه ولدينا 6+ - رج ققة ‏ - 7ج عتته ومنهة /67-+3 -ح (ر سس أن 


و ل (كبم)غ 
5) صحيح لان : [اء 6.“'م+ 27 - 4 


التمرين الثاني: ١‏ 4,5 نقطة) 


3--ح نا 











هد بو - هنم شلا + بج - ج 
كت 








7: 
37-1+ 5-7 را 
3 


11 


2 أ .البرهان بالتراجع أنه من أجل 3 < , , 0 < ,/ 
نتاكد من صحة الخاصية من أجل 3 - م : لدينا 0 < ,: محققة 





- نبرهن صحة الخاصية من أجل 1+ م, أي : 0 < ,,؛ 


ب 
لدينا: ى 6 ومنه 
0 < ,لا 





37-1 <8 


2 وبالتالى 8 <1-,3+ 00 وعليه 0 < ن,"ا. 


ب.الاستنتاج: لدينا من أجل 3 < , , 0 < ,/ 


ومنه من أجل 3<---72 , 0< ,_,» وبالتالي ينتج من أجل 3 <-1-1, ,م وعليه من أجل 4- 7 , 


4- 3:0 -4- 30+ ج, لك إذا من أجل 4< ,7 , 3-4 - ,1 . 





ج - النهاية: بما أن ممد ح (32-4) ممنا فان ممدح ,2 0لا . 


ممدج عر 


3. إثبات أن (,7) متتالية هندسية 


7 3 ٌ 2 ١ 
ىلح ,م ومنه 20+ 6 ,مح ح نر وبالتالي ,مت - (30+ «9- ,«) ح د ,م‎ -9 +1 
3 3 3 





ومر سا وي سا ِ بي وحدها الأول 27 - ,ا 














1 


ب الاستنتاج: لدينا 30- 97+ ,اح ,: ى لاد ومنه ينتج 


0 





4 حساب ,.1 

















التمرين الثالث:(4.5ن) 
)١.1‏ التمثيل الوسيطي ل(,4) و (2,2) 











2+1 ح عر 
م 1-346-- «7روزب )4‏ لعيم 2-34 در 
7 + 5- ج اه / 





ب)إثبات أن (,4) و (,8) من نفس المستوي 
لدينا: (3:2-:1) 7 و (3:2-:1) 7 
بما أن :/- ,؛ و (,4)» 4 فان (,4) و (,4) متوازيان تماما وبالتالي فهما من نفس المستوي. ........0,5 





8 
(0,2,3) 8 نقطة من (ي4) | 48/3 وليكن (,5,ه) 7 شعاع ناظمي ل (م) 
2- 
0- 8ك », دعو ةدو 
لدينا : و 7 ومنه و / بالجمع نجد 0 -4 و بالتعويض نجد 0 
اك )ع2 + 0-31 3 


به باد د ند زوجم 77999917 


معادلة (م) هي : 0- 4+ ج3+ 2 و لدينا (م)ء 8 أي 0- 4+و+4 ومنه 13--4 


2) اثبات أن (,0) و (,0) متقاطعان وفق مستقيم 
لدينا: (1-:5:)1:2 و (3:1:2) :7 شعاعي ناظم (,0) و (,0) على الترتيب 
و 6 + ومنه (,0) و (,0) متقاطعان وفق مستقيم (2) 

















00 0 -2-+ ج- (نو2 لد 1 
التمثيل الوسيطي ل (7) ال ا اا 
1 0 -<1- ج2 + بو+ برذ 





0 - (1- ج22 ل توآ )+ 7 (2+ 2- «2 + *«) معناه و 


مجموعة النقط (,1) هي المستقيم (7) 


0 -2 + ج- 2 + عن 
0 -<1- 2 + (3+ ررق 





ج( مجموعة النقط(ي) الذى تحقق: 0 - '(1- ج22 + رود <3)- (2+ وت ١‏ اعد 3( 
0- (1- ج2+ برج 38)- (2+ ج- 2+ ه) رين 0-(23 ج3- نر يك )(ا+ ج+ رةه عيه) 


1-0+ 2+ بر3+ 4 ا : 1 57 
ومنه 10 2 وم 4 مجموعة النقطا (22) هي اتحاد مستويين (,7) و(,5) معادلتهما على الترتيب 


0 -1+ ج + :3+ ك4 و 3-0+ ج3- ,+ 2 0 


د)التحقق من أن : (ي)- (,8) 


لدينا: (5)ء (2) لأن : مس دكشا يمل نيهر مك وب ,3ه 0,25 


ومنه زراك (ررظ) 
التمرين الرابع:(6نقاط) 
|)تغيرات الدالة 8 


سدزماء مألر موا دمر 2ه 






2)من جدول التغيرات نستنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي :ر :1-< 6 8 


ديق 0<د »1250111111 


















: 1 
[01) مد 5د للبت سس[ 3[ - ا 
اللا ل ل ا 
5001© 
و ممعدحعر(ر . -1- ) دنا ح زر عد) كر مستا 
00 معدج نر ممدج تر 
650007 
ب) مه ح ( لكحكا]لت )سنا - () نا و ممددر تك )نا - (عد) 1 
1- ع6 ىت ىت 1 0 تم م 
0 1 


2)لدينا من أجل كل عدد ,ر من" 




















3 لدينا من أجل كل عدد عر من* [] 0 < 












4)) لدينا 0- + - ( +) كر صنا 
ومنه بر- بر مستقيم مقارب مائل بجوار 0-- ................0,25 
وبما أن 0-(1- »)-(+) “ردنا فان 1- مر- بر مستقيم مقارب مائل بجوار مم+ بس . 


بما أن م مستمرة ومتزايدة تماماعلى المجال ]11,2 و 1,21-- (1) /ر و 0,6-(1) / فانه يوجد »م محصور بين 1و 2 
و 20(ينه)/ 





بما أن /, مستمرة ومتناقصة تماماعلى المجال |1-,2-[ و 0,7-(1-) /, و 1,13--(2-) / فانه يوجد /, محصور 


بين 1-و 2-و ‏ 0-(0)6/ ...0,25 


ماسح الما ررك ور وس رلك كار لوصا ل كرك نوعو ماريام 











5 ح ء إن 1و 1110 














4 1 1- 
ماتبراك > مكمه 0 4( - (د) 2 4 

















00م الامتحا التجريبي في مادة الرياضيات 
السنة الدراسية: 2010-2009 
الشعبة: 3 ر+ 3 تار التاريخ : 2010/05/24 





الموضوع الأول 


التمرين الأول : 
لكل .عملة .من الحفل الاتية قدم يرهانا إذا كانت صحيحة ومثالا مضاذا 1 كانت خاطك: 


1) العدد الطبيعي 2009 أولي . 

2) العددان 2009 و 1430 أوليان فيما بينهما. 

3) المعادلة 7 - :3 21 + 2 2009 تقبل على الأقل حلا في 77 

4) حلول المعادلة 9 - /3 35 + 24 في 77 هي الثنائيات 241- 99 : 701-144) حيث ع1 عدد صحيح . 
5) يوجد نظام تعداد يكتب فيه العدد 2009 على الشكل 809 . 


التمرين الثاني : 81301011171011 متوازي مستطيلات حيث : 2 - 417 - 418 و 4 - (41 . نسمي 1 مركز 
المربع 413175 و [ منتصف القطعة [511] . ينسب الفضاء إلى المعلم المتعامد المتجانس 
285:42 : 4:28 ] 
2 4 2 
1) * عين إحداثيات كل نقطة من النقط 8 » © » 15 » ”17 » 11 ثم 1 و ل . 
* عين مركبات كل شعاع من الشعاعين 17 و 60ل 
* بين أن الشعاع 4/7 شعاع ناظم للمستوي (112) . 
* عين معادلة ديكارتية للمستوي (1[0) ثم تحقق أن النقط 8 . ') . كل[ء 
1[ تنتمي إليه . 
2 نسمي (1) مجموعة النقط 14 من الفضاء حيث : 
8 - “ررد “ررب “عرز “هاا 
* بين أن (1) سطح كرة يطلب تحديد إحداثيات مركزها 0 ونصف قطرها . 
* تحقق أن النقطة 0 مركز ثقل المثلث )11 . 
* عين نصف القطر و إحداثيات مركز الدائرة (7) المحيطة بالمستطيل 7183011 . 
* استنتج تمثيلا ديكارتيا للدائرة () . 





التمريث الثالث: 
1) حل في مجموعة العداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 : 75+2+1-0ج . 
نسمي 7 الحل الذي جزؤه التخيلي موجب. 
2 اكتب العددين آر و 1 على الشكل الأسي. 


3) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( 7 : ” : 0) .نعتبر النقطتين 4م لاحقتها 2+1 -0 
و 71 لاحقتها 7 . نسمي 8 النقطة ذات اللاحقة [0 -<7 و صورة 16 بالدوران الذي مركزه 0 


27 
وزاويته 0 


4/1 


© عبر عن "7 لاحقة 11 بدلالة 7 و ر. 
ه اكتب على الشكل الجبري العدد 2-42 . 
لم - 


© عبن طويلة وعمدة العدد . فسر النتيجتين هندسيا . 


»ء عين على الرسم النقطتين 8 و ”71 لما 1+37-ج . 
التمرين الرايع . 


الجزء الأول: 0 الدالة العددية المعرفة على 1 كمايلي ‏ 1- “ 1(2+**)2 - («) م 
1) *ا١‏ حسب نهاية 0 عند مه- و عند مه 15 . 








2. 


*ادرس اتجاه تغيرات الدالة © دم أنجز جدول تغيراتها 


2 * بين أن المعادلة 0 - («) © تقبل حلا وحيدا »© ينتمي إلى المجال [3: 2] ثم عين 
حصر للعدد 0١‏ سعته 1017. 
* أنجز جدول إشارة (008 . 
تعطى في اخر الموضوع التمثيلين البيانيين » الآول للدالة 1 و الثاني للدالة 9 المعرفتين على *1 
5 21 
كما يلي : “46 -(د) /ر وق جك ر(نر)و 
وير 
نسمي (,0) منحنى 1 و [.0) منحنى 0 . في معلم متعامد متجانس (ثر.0,7) (الوحدة: 26) 
1) *بين أن المنحنيين يشملان النقطة 0 مبدأ المعلم. 
* اكتب معادلة المماس لكل من (,©) و ( ,.©) عند النقطة 0. 


-2:0)3:( 


2+1 


- )م -()م » حيث ٠‏ الدالة المدروسة 





2 *بين انه من أجل كل عدد حقيقي ‏ : 
في الجزء الأول. 
* ادرس إشارة (1)0- («)0 
* استنتج الوضعية النسبية للمنحنيين (,©) و (.6©). 

3) * بين أن الدالة ا المعرفة على + كمايلي : *4:2+4(.6) + (1+ 7 )10 - («)ط دالة أصلية 


للدالة ‏ (“1)0-(«)0 على +1. 
*استنتج القيمة المضبوطة ثم التقريبية إلى الوحدة لمساحة الحيز المستوي المضلل في الرسم 








ذانوية الشعيد محمد بوعايسي- الشلوم 


22 الامتحان التجريبي في مادة الرياضيات 
السنة الدراسية: 2010-2009 





الشعبة: 13 رب +13 تر التاريخ : 2010/05/24 


المو ضوع الثاني 


التمرين الا 
1) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 العدد 48 جور ل تبزة يقبل القفسمة على 1+3 
2 بين أنه من أجل كل عدد طبيعي م العدد 16+,و- “م3 عدد طبيعي غير معدوم. 
3) * بين أنه من أجل كل عدد طبيعي اكبر أو يساوي 2 (5+3, 5008)48 - |3 جه, «11- “م3 00م 


( (, »)5602يرمز للقاسم المشترك الأكبر للعددين الطبيعيين 2 و 8 ) 
* عين مجموعة القواسم الطبيعية للعدد 48 . 


3 
* استنتج مجموعة الأعداد الطبيعية 6 التى من أجلها يكون العدد اال طبيعيا. 
1 +1 


التمرين الثاني : نعتبر الدالة م المعرفة على المجال [0:2] ب : 1 رم ر. 
1( أدرس اتجاه تغير الدالة 1 استنتج أنه اذا كان البلاع عد »> فإن [1:2]ع(2+) فى . 
62 (.») و(.م متتاليتان معرفتان ب: 1- ,س » 2- ,: ومن أجل كل عدد طبيعي بر: 
ليها رديينة * إلى رحبي . ' 
مثل منحني الدالة والمستقيم ذي المعادلة «- بو.. أعط تخمينا حول اتجاه تغير وتقارب لكل من المتتاليتين (,») ه (,”).. 


01ل 5 1 01 17 1 1 5-3 ب 1 1 وت 8 1 
2 1 2 1 عقا نه ل ب اح را 
ا 1 , 0 
4) اثبت انه من اجل كل عدد طبيعي , . _- هميد سد اد 


معطا (1+ ,)1+ 0 1+ بي 


[إبير قبس 7 5 


عو بي جو 7 ١ / 1 00١‏ . 
٠.‏ استنتج انك مل احل كل حكلاك خبلت لي 0< ل د 4ب 
« أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي ير » 6 4ش ير 1ه 


ه استنتج أن للمتتاليتين (,») و( نفس النهاية /.. 
©ه عيبن القيمة المضبوطة للعدد 1. 


1/3 


التمرين الثالث: 1) حل؛ في مجموعة الأعداد المركبة ©» المعادلة التالية :0 - 8 +42 -22 . 
2 نعتبرء في المجموعة ©2» كثير الحدود التالي : 2/+16+ 1(2- 8),/2 - 2(22 - 2)/2 + 2 > (2)م. 
)١‏ احسب (2/2-)م »ثم عيّن العددين الحقيقيّين جح و6 بحيث : (+جج + 2+2/2()2)-(2) 1 
ب)حلء في المجموعة 20ء المعادلة 0 > (0)2 . 
3) المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ([0,01,07) . 
لتكن النقط هر » 18» © التي لواحقها 21 + 2 - ,21:2 -2 - و2١‏ 2:/2- - م: على الترتيب . 
) عيّن طويلة وعمدة كل من ,2 و .2 »ثم تحقق أن العدد 2301 تخيلي صرف. 
ب) بيّن أن النقط حمرء» 6٠78‏ تقع على نفس الدائرة (0) التي مركزها المبدأ 0 و التي يطلب تعيين نصف قطرها. 
ج)غل النقط خرء .قزء كم عبن قيسا بالراديان للؤاوية 55:59)واسظتتح أذ هر قيس للزاوية (518:.60) 


د) بين أن: +٠12‏ 1 - حلت هما . 


التمرين الرايع : ؟ الدالة العددية المعرفة على ]| + : 0] كما يأتي: 
0-(1)0 ومن أجل 2 ينتمي إلى ] + : 0[ : ((8)صا2 -1) “د - ()/ 
نسمي [م0) منحنى 7 في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [ أر :7: 0). 


1( * احسب نهاية 1 عند مه + 


يبت أن 20ل رونا » فسر النتيجة هندسيا 
)جع 


*بين أن 1 قابلة للاشتقاق على ] ٠‏ + : 0[ وأن («)ما+4- -(«'/ ( '/ ترمز للدالة المشتقة ل-1 ) 
* ادرس اتجاه تغير 1 ثم شكل جدول تغيراتها. 

* اكتب معادلة للمماس (01) ل [م0) عند النقطة ذات الفاصلة ع/. 

* أنشئ المنحنى [م0©) والمماس (1) . ( الوحدة : 2<اه 3 ) 


3 
3/ * بين 9 الدالة 8 المعرفة قد سا6 -5) - )ع دالة أصلية للدالة 1 على ]+ 0[. 


* ./ عدد حقيقي من المجال | © : 0 . احسب بدلالة .3 المساحة ()5 للحيز المستوي المحدد بالمنحنى 
(ع+©) و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهما 2 -2 و ء/+-:. 
» احسب نهاية (5)2 لما .م يؤول إلى 0 . 


اانتهى 4/4 باللتوفيدق 


الذ 


الْد 


شد رد ضر التاريخ :24 /2009/05 


0 الموضوع الا 


ن الأول : ( 3 نقاط) 
1) الجملة خاطئة لأن : 287 <ا 7 - 2009 أي 7 يقسم 2009 . 
2 الجملة صحيحة لأن : 287 <١‏ 7 - 2009 و 1113 ا5»ا2 -1430 
و 1- (2009,1430 )20010 . 


05 


05 


3) الجملة صحيحة لأن المعادلة المعطاة تكافئ : 1 - /8 3 + 2 287 وبما أن 287 و 3 أوليان فيما بينهما 


فإن حسب نظرية بيزو توجد على الأقل ثنائية (8 , /0) تحقق 1 - 80 3 +0 287 . 

4) الجملة خاطئة لأن من أجل 2 - 1 ( مثلا) الثنائية (51 , 4- ) ليست حلا للمعادلة المعطاة فعلا 
9 ح- (35051+ (4-)24 و 9ع 1689 . 

5) الجملة خاطئة لأنه لايوجد أي عدد طبيعي 8 يحقق : 9 < ج و 2009 -0<8+9+- 847 لأن هذه 


2 غ 
المعادلة تكافئن 250 - 4 ولايوجد أي عدد طبيعي مربعه يساوي 250 . 


ن الثاني : ( 6 نقاط) 
1) * إحداثيات كل نقطة من النقط 8 » © » 1 » 217 11 ثم 1 وال . 

(0, 0, 8)2ء (0 4, 2 )© ء (2, 0 , 0 )8 ١‏ (2 , 0 , 2 )1ء (2, 4 , 0 ) 1ر 
[ منتصف [1ك4] : (1, 0 , 1)1 و(0,2,2)[ 

* مركبات الشعاع 17 و الشعاع 76 : (1,2.1-)17 و (2-.6)2.2/ 


0 


05 


05 


وم..ى ب “” 


05 


* بما أن : (45)2,0,2 و 2+0+2-0--47*»717 و 0-(2-)22+012+2 - 70 »ا 47 


نستنتج أن 4/7 عمودي على 17 وعمودي على 7/6 فهو شعاع ناظم للمستوي (112) 
* المستوي (170) يشمل النقطة © و 47 شعاع ناظمي له معادلته تكتب 
0- (2)2-0+ (00-4 + (22-2 أي 2 - 2 +ع 
النقط 8 » ') ٠‏ 3 » 11 تنتمي إلى المستوي (11) لأن إحداثيات كل نقطة من هذه النقط تحقق 
المعادلة 2 - 72 +2 فعلا : 2 - 2 + 0 ع 2 + 0 - 0 + 2 ح 0 + 2 
2 ((1) مجموعة النقط 1/1 من الفضاء حيث : 8- 11115 + “ارا + “110 + 11187 
* نفرض 0 0 ا" ٠‏ لدينا : 
4+4 7ج + 0 نك 7 -ج) + 0(2-ر) + “(2-مر) - “هاا 
8+0 - 4 - 10 1 0 - 0(5-ج) 


2-4ج2+ “رك “(2-ج)+ ت(0-م)+ “(0-ع) - 1 


)2-2(“ 


ل 


ل > 


ل 


05 


05 


05 


نستنتج أن النقطة 1/1 تنتمي إلى (1) إذا وفقط إذا : 


8 - 48 +ج8- بر16-برق8- “ج4+ تبر4+ تنك أي 0 ج2-بر4- م2 2ج ترك 025 
0 -ج2-بر4-ر2- تج + تبر+ + تكافئ 2-1(7-6)+2(7-)+1(7-م) 025 
(1) سطح الكرة التي مركزها النقطة (1, 2, 00)1) ونصف قطرها 06 025 


* إحداثيات مركز ثقل المثلث 170 هى : 1 6 كله “شط كك لت الل ا شه 1ن عه يقد 


3 ّْ 3 ّْ 3 
2 9+2ا. عت يمتني ١‏ ثم 022:4 ع3 ودر ١‏ ,210لا ع1 قاره 
: ل 3 3 و 3 3 و 3 3 


* نصف القطر و إحداثيات مركز الدائرة (9) المحيطة بالمستطيل 180011 . 
بما أن المثلث 181100 قائم في 11 فإن قطر (/) يساوي طول الوتر '10 ومركزها منتصف [100] 
بما أن 2/6 - 24 - 0-2(5)+4-0(7)+1/)2-0(7- 50 نستنتج أن نصف قطر (7) يساوي 5/6 0.5 
012 4+0 2+0 /).ء . 
و احداثيات مركزها : د أي (1 , 2 , 1 ) وهي النقطة 00 . 
* تمثيل ديكارتي للدائرة (/) : 
6 -1(5-ج)+2(5-م)+ ‏ (1-ج) 
ر ح ج دعر 
لأن كل نقطة من (7) تبعد عن المركز 0 بنفس المسافة 2/6 و نقط (7[) تنتمي إلى المستوي (150) 
( لأن ثلاث نقط من (/) تنتمي إلى المستوي (1[0) وهي 8 » 0 » 7 ) . 


إليك الرسم للتوضيح ( غير مطلوب في التمرين ) 





]12 


التمرين الثالث_: ( 3.5 نقطة) : 
1) حل المعادلة ذات المجهول 2 : 25+2+1-0 : 
3 1 1 ذلد._ | 


“3 - 11-3 »4 - “1 - 1م مريت صر ستاك كردي 


2 . 7 . 
د 55] 2022 ا 0 
02 1- ال ني -(208)7 نستنتج أن : مي و م2 -- 


: : 27 1 
3) * 8 صورة 74 بالدوران الذي مركزه () وزاويته 0-8 تعني أن : 


017 
حل وحم 


: 1 
(0-ج) 3 مدماج نستنتج أن : - ح ج ., 
/ 


* الشكل الجبري العدد 2 : ( نفرض 0 ع يماج أي 0 -2) 


2 
د ادر ع سفهرم-ي ‏ لحةر /حة ‏ لت 


























]1/3 





التمرين الرايع ( 7 نقاط) 
الجزء الأول : © الدالة العددية المعرفة على 8 كمايلي : 1- *1(.6+ 22 - (:د)م 
1) * لما كا يؤول إلى 0- فإن * © يؤول إلى مه + و (2)085+1 يؤول إلى مه + 








م دب دنا : 
بحت ان استكروام ار 0.25 
* لما “ا يؤول إلى 05+ فإن م يؤول إلى 0 و (2)12+1 يؤول إلى مه + » حالة عدم التعيين . 
1 2 1+ 2 0 0 1 
1- 0 0-0 2 -1- 2 1(.6+ )2 -(60)3 و 0 -- حصنا و 0- تح حصنا 
م آم 0 ممدجمىر ذى ممدجمر 
.لصيو .: 1 - 111 ٠.‏ 
ب اده انام ا 05 
* دراسة اتجاه تغير الدالة © : الدالة © قابلة للاشتقاق على 1 . من أجل كل عدد حقيقي عا من *1 
7 (1-)2- [1- 1-7 2) 0 [[2م).ا1+ )+ ]2 - (0')1) 05 
60-0 تكافئ 0- (1-*) أي 2-1 ومهما يكن ا من 12 : 0 > (6')2 
الدالة © متناقصة على 18. 05 
2 * نبين أن المعادلة 0 - («) © تقبل حلا وحيدا :0 ينتمي إلى المجال [3: 2] 
الدالة © مستثمرة ومتناقصة تماما ع [3: 2 2 
5 1[62-1+ 2022 - (2)© , 0.004--1(63-1+ :203 - (6)3 بما أن (0)2 >0 > (3)م 
حسب نظرية القيم المتوسطة المعادلة 0 - («) © تقبل حلا وحيدا 0 ينتمي إلى المجال [3: 2] 05 
بما أن 0.035 : (9)2.9© فإن 0 ينتمي إلى المجال [3: 2,99] . 025 


8 جدول إشارة )80( 0 : 0.25 


] 2 5 2 
5 0 : 





1 ِ و 
الجزء الثانى : “+ مع4ه -ه)/ر 2 -- - (2) ع 


1) * المنحنيين (,©) و (,©) يشملان مبدأ المعلم 0 لأن 4:»069-0 -(0)// و 400-22-0 0.25 
1/4 


* معادلة المماس للمنحنى ( ,©) عند النقطة 0. 
الدالة ؟ قابلة للاشتقاق عند 0 و67(د-4)1 -[[*6-)د+ “4)1<6 -20) / ومنه 

4 - 9+(4)1-0 -(0/ معادلة المماس تكتب : 4 - لا . 0.5 
* معادلة المماس للمنحنى ( ,©) عند النقطة 0. 
(-2)1 «2عام2-(2)22+1 








الدالة 9 قابلة للاشتقاق عند 0 وج : - () م ومنه 
[2+1) [2+1) 
الا (0 > .معادلة المماس تكتف : 2 05 
- - (0 م .معاد تكتل : 2 -7 . 1 
(0+1) ا / 





' 2 
2 * نبين انه من أجل كل عدد حقيقي > + اتلكب - )مر - ومع 


6 
مهما يكن العدد الحقيقي لا من غ1 : 
()200- _ [1- 167+ 0 0 -1(46+ 7 ) :21 


2 2 


22 
د 7 4 - - لح حّّ 
1+ 1+ 1+ > لضم ها )8 0.25 


5 دراسة إشارة 108 -_ )0 : 0.5 





* الوضعية النسبية للمنحنيين (,©) و ([,©). 

المنحنيين (©) و (,©) يتقاطعان في النقطتين © مبدأ المعلم والنقطة التي إحدائياتها (0 , 0 ) . 

لما »ا ينتمي إلى أحد المجالين ] 0 : مه - [ أو ] مه + : © [ فإن [(,©) أعلى (,©). 

لما كا ينتمي إلى ] © : 0 [ فإن [,©) أسفل (م0). 05 


3 * الدالة م حيث *4(.6+<4) + (1+ 7 )10 - («)ط معرفة وقابلة للاشتقاق على 8 
مهما يكن العدد الحقيقي ا من 8 : 
21 


700 ومع ع “مره - تخ د ر “مع ). مور4) د 
2+1 1ل 


2 
ال 





05 00 


نستنتج أن ! دالة أصلية للدالة ؟ - 0 على 8 
* مساحة الحيز المستوي المضلل في الرسم : نسمي 5 هذه المساحة 


44 
*ه(4جهه)- + م4 - 4 * (4جهه) + 1+ ا [ض]- -عه (ضمع - ص ) (] - 5 
قيمة مقربة ل 5 : بأخذ 2-2.9 0 نجد 40137 2 111.8 22 5 . 5 +0.5 
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٠ ١ 3‏ الثاد 


التمرين الأول : ( 4 نقاط) 


٠ 
90 


1) باستعمال طريقة هورنر (أو القسمةالاقليدية أو المطابقة) نبين أن 117+48- 304 يقبل القسمة على 3+/, 





© 49وج‎ ٠ 
د‎ 


0 [ملجمف- “م3 | (3جم) - 48 جم - ممة أى 37-115+48 يقبل القسمة على 5+3 . 0.5 
: : 3 
2) نبين أنه من أجل كل عدد طبيعي 2 العدد 97+16- 37 عدد طبيعي غير معدوم. : 
: 3 ِ 5 2 
بما أن 375 و 95 و 16 أعداد طبيعية يكفي أن نبين أن 0 <97+16- 3# لذلك نحسب المميز 


بما أن 111--4-97-43<16 , 4>0 ومعامل ”” موجب نستنتح أن 16<0+م305-9 .2 0.5 


: ,1 : 3 
3) * نبين أنه من أجل كل عدد طبيعي 5 اكبر أو يساوي 2 :(2+3, 48) 000 - |3 + ه, 11- ]| عنم 
4 3 
يكفي أن نبين كل قاسم مشترك للعددين 117- 387 و 7+3 كذلك قاسم مشترك للعددين 7+3 و 48 . 


غَ 3 2 لطر ” 
أولا : يكون العدد 117- 37 طبيعيا إذا كان 11-0 7», أي ا 7 أي 7-22 . 


إذا كان 0 قاسما مشتركا للعددين 11 ث3 و 7+3 فإنه يقسم العدد كل سف- “م3] (3ج+م) - م11 أممة 


5 5 . 1 2 ِ 
عكسيا كل قاسم مشترك 1 للعددين 7+3 و48 يقسم كذلك العدد 48-/16+م5+3(/377-9) أي يقسم 
العدد 37-112 . 0.5 


نستنتج أن : (3 +5 , 0001)48م - |3 + 0 , 117- ,3 | دعوم 


4 
* مجموعة قواسم العدد 48 : نسمي (1 مجموعة القواسم الطبيعية للعدد 48 : بماآن : 3< 48-2 فإن 
عدد قواسم العدد 48 يساوي 10 نستنتج أن : (2-11,2,3,4,6,8,12,16,24,48 . 


05 
3 
ع ١‏ ' 7- 37 
* مجموعة الأاعداد الطبيعية 2 التى من أجلها يكون العدد 00 
ِ 1 
3 
17- 37 . : 3 1 : 
يعون العدد 00 طبيعيا إذا كان 2 72 و 7+3 قاسما للعدد 117- 37# . أى 7+3 قاسما 
1 0 
3 : 
0 كا ًَ_ِ_ 7-3 و 177- 11 ح- يتحقق ذلك بكة : ان يعون 74-3 قأسما للعدد 4 ٠.‏ 0.5 


نستنتج أن 3 ينتمي إلى (1 و منه ”7 ينتمي إلى [1859,13,21,45 ) لاتنس أن 22 ). 0.5 +0.5 


3 

37 -7 2 48 

ملاحظة : يمكن استعمال الشكل -ل--16+م9 2-37 
ّ 3 7+3 71-3 
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النمرين الثاني_: (05 نقاط) 








0 
2+1 
1 يح ١‏ 15 
)0 > م - (*) /ر 


ب)بما ان كر متزايدة تماما على 2 ِ0] 






وبماان 1>>2 فك (0(>/)05/)2)/ ومنه > 0)/ >5 





ومنه ذّاءمم, : [2 .نك | | فل [2.ن]ء هم/ 


2 1 - .0 : (برلة) آ حت وبرراة 
2 ح ونا : (,33) كر > وبا 


(١‏ نلاحظ ان ونا متتالية متزايدة و (منا ) متناقصة وهما متقاربتان نحو 


ال ا ا ال ال الج الجممه 


1+5 0 - 
اا 

ب) إثبات بالتراجع أن 2 > ,>1 من اجل كل عدد طبيعي 6 نسمي(م)0 هذه الخاصية 
* من اجل 0 -م لدينا 1ح . : 2 1-15 

* لدينا 2 >.#>1 فرضية التراجع ومنه 2 > (,© /ر > (1)/ر 2 ك بي >1 


ونه 


وبالتالي مناجل اي عدد طبيعي ص 2 > 1>7 100[ ١00077‏ 
8 3 8 9 

وكذلك نثبت بالتراجع آن من أجل أي عدد طبيعي 00 ةع 1 

3 . 
لدينا 1 -<من و - عاسىن و - > 1 إذن 20> . 

5 5 1 0 
وإذا كان ,,,:> ,: فرضية التراجع فإن (و.مباكر > (ماكرأي دبونا > ربمن لأن كر متزايدة 
و بنفس البرهان نجد 2 1١>‏ >1 و ببوة < ,نز ا 101 1 1 ”213536070 (01) 
4 - 1 1+ 2 [1-+ 2 
(ا+ ب»#)(1+ د 1+ يه 1+اارن 


2 2 >1 و29>: >1 انلن 1>3+ >2 ور1>3+ م>2 ومنه 1(>9+ ,1()0+ ,)>4 


اذن .- إما, ب .#- بن 1 لهما نفس الاشارة : ا ب ب وا ع مويب سس سو ب م ل اللا 
استعمال التراجع 1-.- .ند ومنه 0< م برد واذا كان 0< روما فان 0 ح > ربولا 


1 14 ا 


لدينا 1(>9+ ,د)(1+ ,#) > 4 ومنه ل > 0 بماان 0< ,- ,بد فان 0 أي 


+ للش 
4 (1+ <)(1 + ,ن) 


0 0 >> ل 4ح رما ااا ااا 


استعمال التراجع لإثبات انه من اجل كل عدد طبيعي مء 4ك 1 1 
5 6 4 11 
6 60 " / 
1 )2 . 1 : 1 11 1 
. لدينا 1< ١٠ن-‏ ملاو 05 اذن 6 > .-ة نفرض ان أ 5 ا رماغ 2 < (- 100 3 بع ربعلا 


1 5 ْ 
لدينا )> ب ك0 و0 - سن اذن 0-(,- ,ا) ةا[ وحسب السؤال 3) لدينا. ,)> ,20 و إل < ,ند معناه 














4 4 أمصبجىم مع+ج ور 
(,نا) متزايدة و (,/) متناقصة اذن (,ل) و(,) متجاورتان وبالتالي لهما نفس النهاية / 00 
1+ 21 00 1-45 
00 - بن معناه 0 -1- ,لال - ىن ,11+ ,لان ,ا ومنه 0 - (1- سه واد ولاربينا) حمنا أي 1-0-/- “/ ومعناه كد مأو 
1+5 .. 1+5 
0 دغ بينها 22 وى :22 145 اذن 0 0 ا 
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التمرين الثالث (04 نقاط ونصف) 
1/ حل في عالمعادلة ‏ 8-0 + 72+42 


“زه - 4 - ه -4 د ىم إذن 22-22-21 أو 21 +2 -2 0 
2 ليكن كثير الحدود 22+2)0/2-2(22-8)/2-1(2+16./2 -(2)م 
)١‏ حساب (22/2-)م 
2+ (2له)(2-1/)ة- (لمما(ه-2ل)2+ زتلحه) - ( لهام 
3233:32-1613-65- 1603-1602 1 ا 


0 
باستعمال الخوارزمية هورنر نجد 


ا 





إذن 4,221 --06 و8 دح 
ب( 0-(2)2 معنأه 0- (8+ج4- 2/2()22 +2) 
معناه 2 دج أو 2-27 دج أو 27 +2 عدج 00 025 
3 لديناً «#-2د- عم , ,2-2-,ج 2/2-دء 
(' ع + |2 21 +2 - رج | ]22- 2-21 و 
3 2 3 2 


د 


1 
2 2 


+502 7 ( 02 يي 
“"/3.م) ع :“يم 





ب) بما أن 2 - ابا - ,ءا دايعا فان 4مءهو0) تقع على نفس الدائرة التي مركزها ه ونصف 
قطرها 2ل0.5.....2 
ج) لدينا بعد الحساب رد شد متحي أى 5-| حَسد أو 

2-8 4 50202020 20-2 7 2 4 


ومنه - (ات,608) ...0.5 


وبماان مجموع زوايا المثلث هو م نجد ان د - (8.16) 0 
د) من الشكل نلاحظ ان و ب تلنضخة ‏ 1ك دروم م0.26 





التمرين الرابع : ( 6 نقاط ونصف) 


1 الدالة العددية المعرفة على ] © + : 0] كما يأتي: 
0-(1)0 ومن أجل ينتمي إلى ] »+ : 0[ : (820)صا2 -1) ”د - 0)/ 


]19 


5 2 
1) * نهاية 1 عند مه + : لما يؤول إلى © + فإن * يؤول إلى مه + و (1-21003 يؤول إلى مه - 





00م (عم2-) د _ وم 
* حساك 6 - متنك ررورز[ : لدبنا (2212 -2 ع 2-1 ا ح ونعلم أن 0ح («)صاع 1110 
١‏ 17 جر 1 2 جنر 
(3) ري .. 
ةتس أ ١‏ 0ح مح ين[[ . . 
ت - 17 جر 0 


النفسير الهندسي : الدالة 1 قابلة للاشتقاق عند 0 والمماس عند هذه النقطة يوازي محور الفواصل 0.25 
* + جداء دالتين قابلتين للاشتقاق على ] ©©+ : 10 فهي قابلة للاشتقاق على ]| + : 10. 
مهما يكن العدد ع من ] 0+ : 0] : 
(4<12)3- ح ع2 - (2 )ما :4 -22 - 2 0 4 (()210 _ )2 - (2) / 05) 
1 


* دراسة إتجاه تغير الدالة 1 : 


0 -0/ تكافئ 2-0 أو 0- (2)م[ أي 0 -ع أو 1 -ع . 025 
20<0'/ تكافئ 2<0)ها- أي 0> (2)م1 تكافئ 1>+ >0 025 
6200 / تكافيئ 1< 025 
نستنتج أن 7 متزايدة على ]0:1[ ومتناقصة على المجال ] -+:1[ 
جدول تغيرات الدالة 1 : 0.5 





2 * إحداثيات نقطتي تقاطع [م©) مع محور الفواصل : هي النقط التي إحداثياتها (0, « ) 
حيث : حلا للمعادلة 0 - ()1 . 


المعادلة 0 - (1)2 تكافئ 0- ((2)م1-21) + أي 0- عر أو 2-0)ه1-21 0,25 
1 


نستنتج أن 0 - عرو ©/.- 8-62 . نقطتي التقاطع هما : (0 , 0) و (0, ©/0). 05 
* معادلة المماس (0) ل [(م©) عند النقطة ذات الفاصلة ©/+: 
تكتب هذه المعادلة : [عل.)/ر+[ءل.-د)[ءل.)'/ دمر 

00 26 - هلف - (علء) صا لح4- - (عل.)' م و 0-[06)/ نستنتج أن [ءل.-:د) ل در 0.5 


11/0 


* رسم المنحنى (ع©) والمماس (4) . 


3 * الدالة ع المعرفة ب ( )مام 000 كد )ع دالة أصلية للدالة 1 على | © + : 0[. 


الدالة ع قابلة للاشتقاق على المجال م يي ا | “+ : 0[ : 


3 2 
ماما 2 - تم - )ما بيت 8 -| 61 |2 + (صما»-5) س3 - ضما ؟ 
ال 


(«)ثر - ((2«) م21 -1) 0 
نستنتج أن الدالة ع دالة أصلية للدالة # على المجال ] 5 +: 0[ . 


/ 
* حساب المساحة (5)4 : (#0/0-8)4 - ر [)ي] - نمم “7] - (ق)؟ 


2 


3 
)26 1-2 0 -و) له - [[عل.)هاة -5) كاد رومع و ((2)ه1ا6 ا 0" 








3 
1 2 
نستنتج أن : ((610)2 -05- 0 - (2) 5 
3 
' 22 525 ار 
* بما أن 0-0-0-] (24)هاة»ا كت | ممنا > ((2) ما -5)- مهنا 
بما ان ١‏ )0 83 © 1 4ه 9 0 
ل 2 26.6 26.6 . 
تنسكفة جَ ان 7171© 26.6 - 0 - ا - )2( ار 
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05 


05 


05 


05 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية دورة : ماي 2010 
.اختبار في مادة : الرياضيات -- الشعبة:علوم تجريبية المدة : ساعات ونصف_ 
على المتر شح أن يختار احد الموضوعين التاليين: 


التمرين الأول:(3,5نقاط) 

الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ©6,ر,0,7) » ولتكن النقط : (1-,1,2) 4 » (1,1,0) 8 
(2-,1-,9) © » (1,1,1) ى » ومعادلة للمستوي (4800) هي : 3-0- 27+ 2 + 2 

كع ان جا اكه اصحية . نط ساو لجان الصحيف مد ارين 





1) تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 4728) هو 


1-1-1 0-1 1- عن 
اع ع, 2-4 د برة () ظاءغ2, 1-4 رةه (ب) 1ع :+ , 1-2- رأ (ج) 
7ك 0 1 2ك 0-7 
2)إحداثيات النقطة ' 5 نظيرة النقطة 5 بالنسبة للمستوي (48)00) هي : 
101110١ /‏ 1[ 1 5 15-5 
مم 0 و7 
3) المتلث 48600 : 
)ماري البافين زج) اكثم في كر (ج) قائم في 8 


4) مجموعة النقط 11 من الفضاء والتي تحقق : 9- | 110+ 11/- 1/4/|] هي 
(أ) مستوي يشمل 5 (ب) سطح كرة يشمل 5 (ج) سطح كرة مركزها 5 
التمرين الثاني:(5نقاط) 
الجزء الأول 
نعتبر في) المعادلة: (1) ح- 1317- 27( 13+47)+3ج(4+1)- 
1) آثبت أن العدد المركب : حلا للمعادلة (1) 
2( أوجد الأعداد الحقيقية : م» م »ع بحيث: 
(ع+ هم+: جه)( 7- )0 137- 13+41(2)+4+1(23)- 
3) أستنتج حلول المعادلة (1) 
التي لواحقها: ,:- رج » 2+37 ح ,ج » 2-37 - 2ج 
1) ليكن 5] الدوران الذي مركزه 8 وزاويته 1 أوجد لاحقة النقطة/4 صورة 4 بهذا الدوران 


4/1 


2 أثبت أن النقط : م ٠»‏ 8 » © ليست على استقامة واحدة » ثم أوجد العبارة المركبة للتحاكي / الذي 
مركزه 8 ويحول 0 إلى “4 
التمرين الثالث:(5نقاط) 








لتكن المتتالية (.7)المعرفة على 11ب :0 ح ,او 7 ]| كىن 1 
+ 1 
1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي , : 0 > 4 >1- 
2 أدرس رتابة المتتالية (,0)» وأستنتج أن( ,») متقاربة 
+ 1 
أ) بين أن  (‏ 7)متتالية حسابية » يطلب تحديد أساسها وحدها الأول 
ب ) أحسب راثم ,, بدلالة , ج ) أحسب  :‏ /: انا 


0 1 1. 1 . 
4) نضع ( ...ل مون رم د ل ؛ بين أنه من أجل كل عدد طبيعي عير معدوم 7 
4 


5-4 ثم أحسب ‏ 11005 


ممدج عر 


00 
ان :“حي 
4 
التمرين الرابع:(6,5 نقاط) 
نعتبر الدالة ثم المعرفة على 1#[ ب : م1+6+ <-(<*) / 
توه ات [ي») لمنحنى الدالة بم و ب: (,م) لمنحنى الدالة " اللوغاريتم النيبيري" 
1 -) أحسب )0 رتلا 2 )0 7لا 
ب ) أحسب ( +*)' / ثم شكل جدول تغيرات الدالة 1 
أستنتج إشارة (+«) / 
2 نعتبر الدالة 8 المعرفة على +[ ب : [ *1+6+ <)ما- (<«) ع 
| ) أدرمن تغيرات الدالة ج 
ب ) - بين أن 0-(ع+ (+) م ) سنا ثم فسر النتيجة بيانيا 
- بين أن :0 > <+(2*) ع من أجل كل من المجال |1-,-| 
أن ا 
بين أن * 
أستنتج («سادزع) 8) 111 ؛ فسر النتيجة بيانيا 
- ليكن (4) مماس [,ء)في النقطة ذات الفاصلة : 2- ٠»‏ أكتب معادلة ل (2) 
- أنشئ ( ,) و (,6) و(4) في نفس المعلم المتعامد والمتجانس [ /,0,7) 
- ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي ,7 عدن وإشارة حلول المعادلة :0 -([”1-67) “> وحك | ع د 
3) نعتبر المعادلة التفاضلية : 2+ مرح بو+ /برء تأكد أن الدالة 'م/ حلا خاصا لهذه المعادلة التفاضلية 
0/2 





١|‏ دص - ( <) م >0 من أجل كل عدد حفيقي موجب تماما » ثم 
1 





الموضوع الثاني 

التمرين الأول:(6نقاط) 
م دالة معرفة على المجال [0,2] كت -(2) 1 
1) -) أدرس تغيرات الدالة م على المجال [0,2] 

ب) أثبت أنه إذا كان [1,2]ع د فإن [2(]1.2) 11 
2 - (,) و (,«) متتاليتان معرفتان على 71 ب : 

1 - *” و من أجل كل عدد طبيعي 7 :(,/) “رح ,,,// 
2 - ,داو من أجل كل عدد طبيعي 4 ,م ررم 
/ المنحنى المقابل هو منحنى الدالة مفي المجال | 0,2] 
أنشئ على محور الفواصل الحدود الثلاثة الأولى لكل من 
لمتاليتين (,4) و (,0) 








م 


أعط تخمينا حول اتجاه تغير كل من ( ,) و (,<) وتقاربهما 
ب) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 أن 2 >> 7ع ]1 و اك اا 
وكذلك 2 > ,>1 و , .)> , 


: 11 «(| 
. : 3 انه ٠‏ أ : كل ل ّ 11 11 0 ١‏ 
ج( برهن من أجل عدد طبيعي 1 (1+ 1101 (1+ ب#)زا+ بن اح رما 


٠ ْ‏ 1 
د) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : ]دين 
ه) أثبت أن (.) و( 60 يتقاربان من نفس العدد ,م» ثم أوجد القيمة المضبوطة ل بن 
التمرين الثاني:(3,5 نقاط) 
المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | إ, 0,7)؛ عدد مركب» ج يرمز إلى مرافق 2 
لكل سؤال اجابة واحدة صحيحة فقطء اختر الإجابة الصحيحة التبرير 





1) حل المعادلة : ,9- ج+ ج22 هو : أ) 3 (ب) 9و (ج)13+7 

62 -|ن+ها () 1جاعا (ب) |1- عا (ج) لدجم 

-1+ 3 
8 


3) إذا كانت 0-() سم ف | |عمم 


27 27 
0 رج( 0 


4) م, عدد طبيعي » يكون العدد المركب : [:+ق/.) تخيليا صرفا إذا وفقط إذا كان: 
() 3-, (ب) 11ج ,3+ 6# - م (ج) ]1ع #,6#- م 
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)ا( 3-0 (ب) 6+ 


5) 4 و 8 نقطتان لاحقتاهما : 7 - رج و 1-- ,2 
مجموعة النقطا 14 ذات اللاحقة ج والتي تحقق : |1+ ج|-|7- ج| هي : () المستقيم (48) 
(ب) الدائرة ذات القطر[ 8 4] << (ج) المستقيم العمودي على ( 48)والمار بالمبدأ م 
التمرين الثالث:(4نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 7.4.قيه) 
لتكن النقط (1,1,0) 1,2,1(,4) 1,2(,8-,3) © 
1)أ) أثبت أن النقط: مء 8 ء 0 تعين مستوياء ثم بين أن: 0 - 3- ج- «ر+ +2 معادلة للمستوي (:480) 
2 ليكن المستويان(5) و('2)حيث: 4-0- ج- 2+ «د:(مط) 5-0 22- برق+ 22 :(/م) 


عر كك نر 
أنبت أن تقاطع (5)و['م)هو مستقيم (8)تمثيلا وسيطيا له +آح /, كر 
1- 2 


3) حدد تقاطع المستويات الثلاثة: (48600) وزم) و('/اثم أوجد بعد النقطة 4 عن المستقيم [4) 
التمرين الرابع: (6,5 نقاط) 

لتكن / الدالة المعرفة على المجال [م+,0] ب : 

1-(0) /دا+( عمل -3)* حك -(») / من أجل كل ,ر من المجال |مه+,10[» وليكن ( .ع) تمثيلها 


البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس |[ ثر,0,7) (الوحدة 261/0) 

الجزء الأول 

1) أ) أحسب ( «) “رومة[ ثم فسر النتيجة بيانيا ب)أحسب ( د) “رحصنا 

2 أ) أدرس قابلية الاشتقاق ل م عند0 ب) أتبت أن م قابلة للاشتقاق على المجال ]مم+,0] 

ثم أحسب () ' / على المجال ]0+ ,0[ »أستنتج إتجاه تغير / ثم شكل جدول تغيراتها 

3)أثبت أن المعادلة 0 -() #تقبل حلا وحيدا مفي المجال |مه+,0| “تحقق أن : 4,7 > ين > 4.6 

4) أ) أكتب معادلة للمستقيم ( 7)مماس ( .م)في النقطة ذات الفاصلة 1 

5) لتكن الدالة بم المعرفة على المجال ]عمد,0[ : ج- 26 - (2د) /- (::) 6 

/ أحسب (+«) ' 8 و(*)"ع ثم اوسن إتجاه تعير الدالة م أستنتج إشارة ( + )' م على المجال |مم+,0[ 
ب)ادرس اتجاه تغيرا لدالة /»استنتج وضعية( 0( بالنسية إلى( 7)ج)احسب (6) ثم انشئْ( 0( و(2) 
1) #عدد طبيعي غير معدوم »نضع 6ه م1* :] - ,1 »باستعمال التكامل بالتجزئة أحسب ,] بدلالة 0 


والمستقيمين ذا المعادلتين : 0 دو 2-1 ثم أحسب (7) 4 سنا 
7 بج عر 
الصفحة 4/4 


التمرين الأول: 7.2 007 
(1-,2 401 ا (8)1,1.0 : (2- 1-,0)9 : (1,1,1) 35 
(800خ ) هي 2+227-3-0-+1 


1-1 
1/ التمثيل الوسيطي (48) هو/2 -1- نر م 7 
72-21 
1 1 5 
مس !4 
3/ 0م .دهم , 4ل - 46م : 2/ - 806 802 + ةهم - 462 
4/ هي سطح كرة يشمل 25 لدينا (3-,9,0) 0 ((1()©.1-,4,1()8)! 36-9 50-9 


التمرين الثانى 


0 -13- ج(47 + 3]) + 5ج( +4)- تج -> ([) 


1/ (1) 
لدينا 0 -4-137-:13+ +4 + -47(7-137 + 3]) + *(7 +4) - :ز 
1 خوارزمية 11001917111 1حوه . 4- لط : 013 
(1) يكافئ اك 

5 0 -13+ج2-42ج 





0-2--4-13-:2 ومنه 2-37 دج [2+37-ج 


آظره : 331ل كتيج : ود وديجع 
1/ إيجاد مج 4 4 .8 


./2 


لدينا (رج- رج) 64- رج -.رج يكافئ و2 +زية-رع) 64 حمرع يكافئ ممه رهم بعد بك | -.ى: 


ومنه 3-20/2[1)+2-:2+3+[:20/2)--:2+31 +(2:[)1+1/.+ 2ل. )ديج 





2/ لدينا 2722-1 د و7 42 2+4--< 7-70 46 
ومنه لا يوجد عدد حقيقي ‏ 1 حيث 2 0 / - 48 ى, 0,8 ليست د 
ويحول 0 ىم 
جك شري م رك ا اي يي )لطت ضضم 
3 6 80 3 3 
4 : 80 له 2 (:2+3) 2 ,2 2 لاهج 
3 3 3 3 3 
التمرين الثالث 
(] ) متتالية المعرفة على ١‏ 0ح ولا : 4 1 ح رلا 
3+ رلا 

1/ جل كل عدد طبيعي 2 : 0 > ,: > 1- 

(2)0 هذه خاصية 
( (2)00 لدينا 0- ونه 1>0>0- (800 صحيحة 
( (2)0 صحيحة أي 0 > ,: > 1- و نبرهن (ببو)ط ‏ 0> بس>0-1 
لدينا 0 > ,> 1- ومنه ا . 1 0 ١‏ > 2- 








انا ا 7 


. 1 
تع 7+1 


>1- ومنه ()> , >1 


7+1 


2/ رونا) 
 )»,+1(‏ 4-(3+ )زب -آ 4 
لالضده 8 8 سحي ب الست 250165 د اه 
































لدينا 3+ ,اا 3+ ,ا 3+ "” ا 0 5 
0< (1+ ,ا 

إذن المتتالية (م1) / (ونا) متناقصة ومحدودة فهي متقاربة . 

ة 1 
3/ (ا) متتالية معرفة على 10 : ح ما 

[ + ,اا 
( م ظل 2 سي 23يك 1 ظ1__ ط1__ 1آ ح روح انا 
2 ([1+ ,لال [1خرض (1+ يلاك 1+ 1 4 1 1+ بلاط 1+ برك 
3 -+ ,اا 
6 1 

ومنه ( ,دا) ية اساسها 7 وحدها 1 عونا 

1 

65 بط-[1 

)1 حدبل[ د لاه 2 ح- , ومنه - ح إلا 

711+ 2 1 00 

ه) لدينا دز - أل - بلاطا : (ولآ) 1- 
2 +7 
1 
4( 10+ ال ات دن 
1 





1 11 7+1 7+1 
لدينا (4 + )19 +) ---9--+1+1) 2-72 جل( برس ان سح رزيل بربابر ومنه _ 5-5 
ل 7 000,07 0 » 001 تررك ,2 4 4 ” 


عد ]1 1 


1 53 5+4 3 4-7 























لدينا من جهة 0 جح حم ->--- قي 
17 7 4 7 4 
1 4 1 4 1 1 
ومن جهة 0ح ملكا ا كلد 5 إل كن 
4 4 4 1 4 7 اك 
0 و -| 2 110[ 6-[2-,5] 1110 0 1110 
7 أمصبجىم 71 ممدجر 4 ممدجر 4 ممدجم, 
التمرين الرابع 
01 | 50 1+6+<*- (*)/ 
1 1 / > م6 1 5 . 
[1/ )مس - || + حع] |2 | 1110 - +-+82|1 | ع ملا ع ( 1+6 + <) جتنا ع (<) ر ممننا : ممد- رع«)/ر 111[ 
06 ل ممسجتر 0 0 ممسجمر ممسجبتر ممسجبمر ممدجمر 
) 1ت )ا / 
نستنتج انه من اجل كل عدد حقيقي +[ 0 < (د) ر 
2/ 8 1*5 (* 2+1+6)م1- («)ع 
) دراسة تغيرات الدالة ع 
ار 
مجم مجم 50م ]عر 
0< * م1+6جعر (3) ع (*1-2) 


) - 0- [ند+ )ع ]سنا 
| (”12)6+ (*-1+6+م)ما | ست - [د+ )؟] ست 
آ+ '2+1(6)م1 | مثا - 
0 - (1001- ا +“ + “مد)م1 | مثا - 
ومنه المنصف الثاني هو المستقيم مقارب مائل ل(يح) من جهة م- 





ِ 0 >2« + (1) ع 1-> 
لدينا 1+ “+ (1ا+ع) إمادد+ مع 
1د 0>إجبير ومنه 0> © (1جت) ومنه 1 >1+ © (1ججر) ‏ 1|>0+ #6 (1+*)اصا 
0 > + (ا) عو 1->7 المنحني يقع تحت المقارب المائل 


- ]2 ما - )ع | 1110 
0 -(1001- ابام دنا كفاع 1 مثا - ما( *م+اجم)مل منا - [دما- ض)ع ] سنا 
076 ل 1-0 0 مجر ممدجىر ممبجىر 


(©) هو 0©) من جهة (م+) 


: (ى) (وء) 2 
(2-)ع +(2 +2()2-) م - بر 











(1- 2ع6)صا+ (2 +ع)1- - ا 0 9 
2015 - د 
6 ْ 
- المناقشة حسب قيم الوسيط الحقيقي 1 0 >- (ر”م-])” 1+86+يع ->+رط) 
(2) يكافئ مجح رع)ع 
(/) هي فواصل (م©)مع المستقيم ذو المعادلة عدرل 
|0.15- 1 زاك ,7 4 
5- - 171 
|0 : 0.15-] 7 المعادلة تقبل حلين سالبين 
|2 صا,ماء م 
71-2 
أه+ : 2صازءم, )5( 


3/ #هو حل للمعادلة التفاصلية 2+2رحتر+”بر 
لدينا 2 + - “.+1 + + 1-65 - (*«) كر + ()”م ومنه + هي حل للمعادلة التفاضلية . 


التمرين 


2+1 رم 
2+1 


1 
| ل ح (ير)" 
)0 < ىم (3) ل 


ب)بما انم متزايدة تماما على |2 ,0] 










وبماان ‏ 1>«5>2 فان (2)تر>(«)ر > (1)/ و منه< > (د) رك 2 


ومنه ءم” و [2. لك ل, 3 فك [2, ن]ء ضام 


5 


0 1 - و ٍ (,/1) آرت بيرلا 
- 1 , 0 ندا 


ا) نلاحظ ان (,) متتالية متزايدة و (, ) متناقصة وهما متقاربتان نحو 
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كي +1 ْ 
+ , 
7 وهو حل للمعادلة د - دار 
ب) إثبات بالتراجع أن_ 2 > ,,: > 1_من اجل كل عدد طبيعي 7 نسمي(2)0 هذه الخاصية 
* من اجل 0 - م لدينا 1ح ,هه : 1>1>2 
* لدينا 2 > .«ب>1 فرضية التراجع ومنه 2 > (,/)ثر > (1)ر 2 > ,>1 
وبالتالي مناجل اي عدد طبيعي 1 2 > ,1:7 >1 
وكذلك نثبت بالتراجع أن من أجل أي عدد طبيعي 12 إررلاء رلا 
١ 3 3‏ 
لدينا 70-1 و كر 5م إذن )ا > و" 


وإذا كان ,,,:> ,« فرضية التراجع فإن (+م:ر > (م#رأي يبمنا > ربمن لأن / متزايدة 
و بنفس البرهان نجد 1>2> 1 و إبولا < ورلا 
4) من اجل كل عدد طبيعي 7 لدينا : 

اح نا ا 0 
(لعره)(ا رس سه لبس ل ام 
2> ,>1 و 2> >1 اذن 1>3+ ن>2 
و1>3+ >2 ومنه 9> (1+ ,)(1+ ,) > 4 
م 0 6ح ,1 لهما نفس الإشارة : 
استعمال التراجع 1حونا- ا ومنه 0< ب مر وإذا كان 0< ,- ,اد فان 0< ب - رطا 

1 1 


لدينا 9 > (1+ 10+ 07 >4 ومنه >4 + لل > 
4 (1خ+ ظ)(1< ,) 











1 


إذن 7- 


بماان 0< ,«- ,ما فان 0 ب وه 1 


(1+ ,«)(1+ ,م وخا الما 


7+1 


استعمال التراجع لإثبات انه من اجل كل عدد طبيعي [): 10 برب دنر 
4 11 1 


1 1 1١ 
لدينا 1- 10 70 و > اذن 4 ملاح ولا نفرض ان اك سحي‎ 
1 1] 1 


4 1 4 
1 1 ا ٍ 
14> لو يك ودبي لدينا 10 1 ح رمز > )0 و0)- 00 ادن 0- زر - رند) صخل 


وحسب السؤؤال 03 لدينا برلا << ورلا و 10 معنأه 059 متزايدة و (م7) متناقصة 
اذن (منا) و(م7) متجاورتان وبالتالي لهما نفس النهاية 1 . 


1 2 1 
ل - ونا معناه 0 -1- ,211 - ب نا+ تابنا ومنه 0 - (1- 2117 - رونا + ونا رنا) دنا أي 1-1-0- “7 ومعناه 
+ رلا معلدج 1[ 
او كلكا بينما 2 > ,>1 و 2 > >1 اذن كلاخادر 
2 2 
التمرين الثانى 


1) حل المعادلة 97 ح ج + ج27 -> (1)نضع 2+7 دج ([ ةقح ج 
(1)يكافئ 97 ح روم عر + :و2 +ع 2 يكافئ 137-91 + ع 3ومنه 0 ح عرو 9 -/8 ومنه 91 - 72 
طريقة2) بتعويض الحلول في المعادلة (1) نجد 91 -2 الذي يحقق 


0 “لجو + قل د جهو ”لع دعل إتعجن وإتمج مر نجه 


0 - (جاع01 (215)2 - | 3ل + ١-)عنة‏ ِ كلدل 21 
2 
3( 


ع 
0 


4 ا ْ |-| مطمكة | تبقل ومنه اك اه - [+ق/.) 


2 


[ + 3/. )تخيلي معناه 0-- ووه معناه 101 ع / جرع + 2-7 


ومنه 11ج //66+3 - ,7 
5) أ م7 و1--78 
_ا. فني.ة 9 0 
11+ج| 1 -ج| يكافئ “بر (1جمم- (1-) + عر 


يكافئن 2+1 +2,وبت-1+:772-29 + 2د يكافئ --:8 اي العمودي على (4128) والمار ب © 


طريقة2) لتكن (171)7 حيث 
التمرين الثالث 

6©)3,-1,2( : 80,2,1( : 4)1,1,0( 

(48)0,1,1 : (2,2-,460)0 لا يوجد عدد حقيقي ع[ منه 0 << # - 4/7 
منه »13و ") ليست في استقامة أي تعين مستو 





1 + ج|-|:-ج| معناه )7 تبعد بنفس المسافة على النقطتين رو8 أي هي محور القطعة | 4/8 ] 


بالتعويض عن إحداثيات كل من كر وزو ') في المعادلة 0 -3- ج -(ر +22 نجدها تحقق معادلة 418600) هي 31-27-30 +21 


- 4ر2 جعر:(ص) (1-,701,2 
3-2-5-0 +50:2) (2-,2,3) 7 
+1 +2--عر 
نلاحظ آن 7و / غير مرتبطين خطيا ان (0) و ('0) يتقاطعان وفق المستقيم 1 تمثيله الوسيطي 18+ 3- بن 
2-1 
أ) لدينا 4-0--6++2- معناه 06-0 وهي تقبل حل من اجل أي عدد حقيقي ) ومنه (01) محتوى في ((1) 


ب) ولدينا 9-26-5-0+(+2-)2 معناه 06-0 وهي تقبل حل من اجل أي عدد حقيقي ) ومنه (01) محتوى في ('م) 


من )١(‏ و(ب) نقول ان (0) - 'م) 0 (م) 


+ +2 -ر خ+2-- 4 - ] 
0 - 2-3-4 +غعر 
٠‏ 3 -م . 1-3 ل كين 
0 -31-2-5 +22 4يكافئ يكافئ يكافئ 
١ - 2-1 2-7‏ 
3-2-3-0( +21 
0 -3-ج-(+غع21 -3-+-3+(+2)2 4 - 7 


5مك ] 
2 


1 


التمريد 
أم+,0[ ع« ' +( ه3-21) ثدح - وم 


1 -(0)/ 
() تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد متجانس (.0,7) 


م دالة معرفة على |م+,0]|ب : 


1) 1- جما ب ونا لمك له-6 حصنا - (د) ىر سنا 
7 مجتمر 7 مجتمر مجمر 
ومنه المستقيم ذو المعادلة (0)- (محور التراتيب ) ليس مستقيم مقارب ل 6 
مه -ح م[ /ر 110آ 


2-00 


2 ) دراسة قابلية اشتقاق/ عند 0 
1 | . 1 ) . 
(١ -‏ 7- 3 إن - م ما - ة)م/ ا 





جم سلا 


10-10 ل ون 0110-10 بي 
/ 


ومنه/ قابلة للاشتقاق عند 0 من اليمين والمنحنى (0) يقبل نصف ممارس يوازي (*2 2) 
ب)بما أن الدالة “م معرفة على ]مم+,0] وقابلة للاشتقاق عند 0 من اليمين فهي قابلة للاشتقاق على ]مم+,0] ولدينا 
( ما -2<)1 - ع دماع 2 -22 ح عر مآ ووعطير ‏ ريسورووك ريرانر 
1 
إشارة (2«) م في المجال |مه+,0] من إشارة ( ما -]) 
غيرات 


3 اثبات ان المعادلة (7)/ تقبل حل وحيد م في مجال ]مم+,0] 
بما ان الدالة م مستمرة ومتناقصة تماما على المجال ]مم+,0] 


2 
الاير بدن ا ظ م فهي إذن تقبل حل وحيد بم 


ل ا 00 


(1) / +1 -:1()2) ودر - (0) كر 
5 
ل مم 
1 2 
جيل م2 بد 
2 


5/ ع دالة معرفة على مجال إعد,0[ ك 2-2 - ور - ومع 


2-(()2)1-12 -2 - (2)" /[ -(<) ع 
)١‏ حساتب 1 - 
من اجل , 2(>0)”ع أ + ,1 نب |0,1] بعد 


ومن اجل 1-1 0-0)”ع 
ب/ دراسة تغيرات الدالة ع 


وضعية( من) بالنسبة الى ((1) 
حساب (6)/ 5 - (6) كر 








1 
4ع صل | 1 
1 
بدت 1 
1 ما ح- )1 --ح (1)' 11 
لدوم أدب دمن 
1 1 1 1 

/ ار ل ا * ماف ده 4 ]- أعمات؟ | 
١ 9 37 007‏ 3 33 3 ا 


- :1ك (10) و ْ »لطعم -(20) كر ْ - (4)7 


! 
1 


4 


1 
04 لت ا +6 
1 


07958 كنا --- 0.4 ل ان 
07 27 7 187 © 007 0/7 9 27 720 0 21 

500 1-1 ممنا - () 4 111[ 

9 97 27 5م 187 9وإسسحجم مجر 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية الشلوم 
كأنوية الشفيد حمهد بوحيسي 
الشعبة ؛ العلوم التجريبية المدة: ([ )ا ساعات ونصف 


اختيار في مادة : الرياضيات ١١١١١1١١١‏ 





على المت رشح أن يختار أحد الموضوعيت التاليين ' 
المووضوع الأول 


تمريت 1 اونقط| 

1 م دالة معرفة على إممد : 0] ب ْ 1+ - دم[ - (+) ع 

1. أدرس نهاية الدالة م عند 0 و عند ممد 1 
2 أدرس اتجاه تغير الدالة يم , ا 


3 ' بين أن المعادلة 0 -(2) م تقبل حلا وحيدا س0 في المجال |1: 0.5] 0 


'أعط حصرا ل ين سعته 0.1 010000000 
4. استنتج إشارة (1)> حسب قيم عر ل 


11 / دالة معرفة على |مه+:0| ب : رار 


00 
)6 2 ثبا ا البياني في ٠‏ توي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [..0) 
1. أحسب نهاية الدالة “مر عند 0 و عند صمب لجآ 2 0000ل 


2. أحسب (») بم و تحقق أن ' + (بر) عر , استنتج تغيرات الدالة ا 00 0 
ل 


ا ا م ااا ا 0ك 


ير أعط حصرا ل (به) /ر م ا 1 10700 
20 


5 أنشئ المنحني (60) ا ا ا 1 1 00 





4 بين أن " 





تمريت 4.552 نتطا 
نعتبر في المجموعة ) كثير الحدود (ج2)2 حيث : 63+ 2-182 ج242 +3ج6-* ج - (ج)مر 
1 أحسه ذل نام فى :(قل وكا وى سدس ونه سسسسم الح سوط مال 10 لطا طم االو و اط و و و 


2. بين أنه يوجد كثير حدود ( ج) 0 حيث من أجل كل عدد مركب ج ! (0)2 (2+3عج) - (ع2)م ا 
3 حل المعادلة 0 -(7)2 ا ا ا ا ااا ا لإ 


4. أنشئ النقط 4 ,8 ,0 ,77 التي لواحقها 7/3 - 5 4 لدت و2 © 2/3 +3 دج . كه 000 
أ| عين لاحقة النقطة © منتصف |[ 7(0] ا ااا ا يي ا ير ااا 000 


ب | بين أن النقط 4 ,8 ,0 ,72 تنتمي إلى دائرة مركزها 66 يطلب تعيينها 0 
ج | لتكن النقطة 1 نظيرة النقطة 1 بالنسبة إلى © ...بين أن ١‏ 3امح السك 05 


ما طبيعة المثلث ")بير ؟ ا ا اا ا اا اا ااا ا 00101011 0 





تمرين : |5 نقطا 
الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (/: ر:7: 0) , 

ليكن المستوي ( ,2 ) الذي معادلته 0 -6-ج + مر +22- و ليكن المستوي ( «2 ) الذي معادلته 0 -9- 23+47 -ر 

1 | بين أن ( ,2 ) و ( يط ) متعامدان م 0 
2 يكن ((7) تقاطع ( ,2 ) و(22). 

بين أن (72) له تمثيل وسيطي من الشكل ‏ 7 +2 +7 --ج .8+342- 2 بر ء عدج (18ع/) ل 
3], لتكن النقطة (1-,4-,9-)24 و 74 نقطة من ((7) , 

5) بين أن 4 لاتنتمي إلى ( ,2 ) و لاتنتمي إلى (22 ) 00 
ب) عبر عن 4115 بدلالة ع ا ا اا 
ج) لتكن “ر دالة معرفة على 18 ب ٠:‏ 3++2/2-2 -(4)ثر . ادرس تغيرات الدذالة ل ...00س :0.75 

ما هي النقطة 74 التي تكون من أجلها المسافة 4/7/4 أقل مايمكن ؟ نرمز لهذه النقطة ب كر ,0000000000....555.55........... :0.25 
ده) ليكن (0) المستوي العمودي على (7) و المار من 4 . أكتب معادلة ل (0) ا ”1 
ي) بين أن النقطة 7 هي المسقط العمودي للنقطة م على ((7) 00000 


تمريت 4 اتنقط| 
ك0 
( 7]) متتالية عددية معرفة من أجل كل عدد طبيعي 6 ب ؛ 


7+1 


7-1+ ب 0 
2 

و المتتالية (.17) المعرفة ب : 24 +87- 48272 - 17 والمجموع ى حيث ١‏ ,+ .......+ + ىن - ,وى 

أجب بصحيم أو خاطنّ مع التعليل . 

1) المتتالية ( 17]) هندسية متزايدة 

2 من أجل كل عدد طبيعي 12 27-617 + 7 0 0 


3 المتتالية (. 57) هي مجموع متتاليتين إحداهما حسابية و الأخرى هندسية . ل ل 0 


4( 8-7 772-7ح إلى ا 1 


5) ص+ - ىك رررزر[ 8 11# 


71-0 


الجممورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 


كأنوية الشفيد حدمد بوحيسي 
الشعية : العلوم التجريبية 
اختيار في مادة ؛: الرياضيات !١١١||!|١١١‏ 





على المت رشح أن يختار أحد الموضوعيتن التائليين ' 


الموصوح الثاني 
تمريت [ ١‏ [نقطا 
1) ثي/ دالة معرفة على *] ب ٠‏ “” +(1+ 2) -(*) /ر 
() تمثيلها البياني في مستوي منسوب لمعلم متعامد ومتجانس [.0,6) 


1[ , أحسب نهاية الدالة حم عند مم+ , مادا تستنتج بالنسبة للمنحني )0١(‏ ا 


2 أحسب نهاية الدالة “ىر عند مم 


23 


3 أحسب (*) ثم ثم استنتج تغيرات الدالة ر هط 
4. شكل جدول تغيرات الدالة ر ا 


5.عين إحداثي النقطة م نقطة تقاطع المنحني 60( مع محور الفواصل 3#1#3737331000000 و 
6. أدرس إشارة () “مر حسب قيم عر 00000 


1]) نرمز ب " ثم للدالة المشتقة الثانية للدالة “ر , 


1. بين أنه من أجل كل عدد حقيقي عر فإن ١‏ “*1(6-2- 4)2- (2)" ثر 9ص 
فكل الفطلالة :وك رين ناغر اي ا ااا 01000 


3 لتكن 2 النقطة من (6) التي فاصلتها : أكتب معادلة للمماس7' للمنحني ( ©)) عند النقطة 82 .............. 


11]) 'لتكن م الدالة المعرفة على 18 ب ؛ شدعة- ]ددم رددمة 
0 


6 


1 أحسب (ع«'ام و (*)"ع ا ايا ااا ا ا 2ك 
2 أدرس إشارة (»)" م حسب قيم عر 00000 
.استنتج اتجاه تغير الدالة ' م على +[ لي يي اا ا ا ااا ا اا 1010 


4. استنتج إشارة (6«2" م حسب قيم ا ثم اتجاه تغير م على 2[ ل ل 
5 انشتاح وضبجية. المتحتي. 61) بالنسية للعماين 1 ل 15251 


6. أرسم المماس 1 و المنحني (60) ا ا 2011 


تمرينت 7 ١‏ تنقطا 


نعتبر العدد المركب ج حيث ؛ [2/+ ١/6‏ 2+1/.- 6ل.- ج أجب بصحيم أو خاطنّ مع التعليل . 


1) 2-8/3+87ج2 ا ا ا ا ا 2ك 


المدة: ( 0 ساعات وتصف 


200000 


عديرية التربية لولاية الشلينم 


مسري خيلا 


و 0 


0 


ل 
د بو ل 


تصريت [ '|4نتطا 
الفضاء المنسوب الى معلم متعامد و متجانس (/: / : 7: 0) . 
نعتبر النقط (2,2 ,1) 4 » (3,2,1) 8 » (1,3,3) 60 
1 . بين أن النقطد 4 . 8 . © تعين مستويا , أكتب معادلة له , ا 01000 
2 نعتبرالمستويين ( 7 ) ٠١‏ ”2 ) المعرفين بالمعادلتين: 0 -1- 227+ 2- راء 2-0+ ج22 + «3- عر على الترتيب , 
أ) بين أن المستويين ( 7 ) » ( ”2 ) متقاطعان. ا 0000 
ب) بين أن النقطة © تنتمي إلى المستقيم (4) تقاطع المستويين ( 2 ) » ( 2 ) ااا ممم اماما 60.5 


ج) بين أن الشعاع (1-:2:0)/: هو شعاع توجيه للمستقيم (4) 0 
ه) أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (/) ا ا 2100000 


3 لتكن النقطة 71 من المستقيم (4) المعرفب ! /2-1+2ر . 3- بر . #-3- ج #612)., 
) عين العدد الحقيقي #/ جتى يكون الشعاعان 4/14 و /م متعامدين . 1 1 1 1 1 00111 
ب) استنتج المسافة بين النقطة 6 والمستقيم (4) ا 1220110 


تمربيت ١4‏ 6نتطا 


# دالة معرفة على المجال إه+ : 0] 2 2 


2-2 0 ْ 
(0) تمثيلهالبياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ أ ,0,7 ) 
1) أدرس تغيرات الدالة ثم ثم أنشئ منحناها (6) أعط حصرا ل (ع) “رفي المجال | 2 : 0 .ا م 1.5 


1) (,2) هي المتتالية المعرفة ي 0- ,ى/: ومن أجل كل عدد طبيعي 7 2ل 








5 
1) أحسب ا تم أنشع بيانيا الحدين ,لا , جلا اا ااا 000000 
2 أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 , 2 > ,2 > 0 ا 
3 برهن أن المتتالية ( ,) متزايدة تماما . هل (,) متقاربة ؟ 0,75 
4) نعتبر المتالية(,7) المعرفة ب : لفك - ١,‏ 
- برألا 


5)أثبت أن (17) متتالية هندسية يطلب أساسها + . هل (17) متقاربة ؟ ل 
6) أكتب 17 بدلالة م ثم استنتج .7] بدلالة م --- 02121 
67 أحسب بدلالة م المجموع ١‏ 7+....... + نل ىناع ى ا اا 
11]) نعتبر المتتالية( ,) المعرفة ب ١‏ ( ,بت ) ماح ١,‏ 

ماطبيعة المتتالية ( , ) وماهو اتجاه تغيرها ؟ ا 


انتهى الصفحة 4/4 بالتوكبق 


تصحيح المووصوح الأول 


1( م دالة معرفةعلى أدم+: 0]| ب : 6+1- 1م[ - () ع 
1. ١ه‏ - (2) م سنا » مم - (2) مضنا 1 ؤ ذ زؤزؤز[ز[ز[ز[ز[ز|ز|ز[|[|[|[|[| | | |[ | |[ |[ ذز| |00 100 
00 ان مدان مدنمة مسي 00 

ل 
3. الدالة م مستمرة و متناقصة تماما على [1: 0.5] ٠‏ 1,02-(0,5)م » 1,7- ()ج ومنه 1(>0)ع<«(0,5) 8 
حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 0-(2) م تقبل حلا وحيدا بم في المجال [1: 0.5] 005 
حصرا ل بم سعته 0.1 هو 0,7 >0 > 0,6 م 005 


ا 21237 





0 1 دالة معرفة على ]مه+: 0[ بم 6+ 103 رم 1 





2ع 
1. ١ه‏ - (2) “ريسلا ؟ 0-(2) “رصنا ١‏ 1 
1- بر- نرم[ 2- . 
2 حت ري / و منه : لجلة- ري , . 
في المجال [» : 0[ الدالة / متزايدة تماما . ا ا 250 


في المجال ]-ه+:يم] الدالة م متناقصة تماما . 














3. جدول تغيرات الدالة بر 005 

6ب +1 2 م ين + ير 11 : 

خت.حنلتتتتتتتت ح لان (0 - 

م 9 بح - رنه) / لان 0-(م0) و 
. حصرا ل (يم) ثر : 4,01 > (يم) ,> 2,67 15 
5.أنشئ المنحني (©) اا 101000 

1 

في المجموعة 6 كثير الحدود (2)م حيث : 63+ ج18-* ج3+242ج4-62ج - (ج)م 

1. 0-(5/])م و 0-(2/. نام الاي 0100101011111 
2 (21+ج2-6عج) (22+3)-(ج)م 00 


3.حلول المعادلة0 -2+3ج هي 3/.: و 3/.- ا ا 100000 








حلول المعادلة 21-0+ 2-62 ج هما 5/ل.3+27 و 3-2:./3 لأن :(:2.0/3) -12--8 ا 01000 





4. إنشاء النقط ,م ,0 ,التي لواحقها 3/.:- ,ع ؛. 3/:-- رع ١‏ 23+23 مج )2د رج 000 

ع حك 

001 1 و - معنت - بج‎ (١ 
2 

ب ) بما أن 3 - 720 - 00 - 80 - 40 فإن النقط 4 ,8 ,') ,72 تنتمي إلى دائرة مركزها 6 ونصف قطرها 2.0/3 0 

ات 1 - 
ج( وا#صك رون :وميه 7 0 3 دز[ ز ز ا 
3 ا يي 


ومنه المثلثن 8750 متقايس الأضلاع ا ا 00 


1( (2:1:1-) م شعاع ناظمي ل ( ,2 ) و (2:4-:1) ,7 شعاع ناظمي ل ( و2 ) . 
وبما أن 0- ,,. م فإن (/2) و( ,2 ) متعامدان 00000000 


94 5 0م 0 ٠‏ 5 اي 9 0 أ 6 0 لب لب 2- 
62 تقاطع ( ,2 ) و (و2) . لتكن (ج:.ر:») 14 نقطة من (2) » فهي تحقق الجملة 0 ْ 
0 -9- ج4+ بو2-عر 


5007 ونم اميه 0 
د 2+6 ' | ومنه 1 ' ,| ومن 2 ١‏ و بوضع ,- : 








9+ ج4- 2 ح عر 9+ ج4- 2 ح عر 7د 2 كور 

يكون (7) له تمثيل وسيطي من الشكل : +2 +7--م .8+3+2- 2 بر . +دج (لاء)) 0 
43 (رط)ء 4 و(,) » 4 لأن الإحداثيات لا تحقق المعادلة ير ل 0 
هبء.) 12+ برر) + :4(2 + )+ :(9+ م - : /قلم ومنه () 21-77 + /14- 14/2 41/2 0 
ججم) تغيرات الدالة م 0 

في المجال |0,5 : مه[ الدالة #, متناقصة تماما و في المجال | -ه+:0,5 ] الدالة م متزايدة تماما و 2,5 -(0,5) / 

تكون 414 أقل مايمكن عندما 0,5)-+م تكون عندها ودب 6,2 / ا 
ه) (0) المستوي العمودي على (2) ومنه (7)2:3:1 شعاع ناظمي له و تكون معادلة (0) من الشكل : 

0 - 4+ ج+ م3+ +2 و بما أن م »ع (0)فإن 4-231 ا 
يي :)مآ ومنه 14.7-0 ومنه ل 14 
و بما أن النقطة 7 ح(7) فإن 7 هي المسقط العمودي للنقطة م على (7) يز 00000 
تموبين 4: (3نقط) 

[1) خطأ لأن 28-,1 و 7ت م7 المتتالية (.7) هندسية متناقصة. 1 1 1211111 
2) صحيح لأن 28 ,/ و 6- مق |2 6-7 مقي باد ل 000 
3) صحيح لأن (,]) هي مجموع متتاليتين حسابية 6- 27 - ,4 و هندسية 7 7 0 
4) صحيح لأن 8-5 72-5 - 0 - ,5 0 


ممدج عر ممدج عر 


05 صحيح لأن 7-0 ما ومنه ممد- (ك-8+ برك 2 ) صرنا - رك ونا 0 








الموضوع الثاني 
تمرين]1 . 00ل 22) -() 0 
1. حساب نهاية الدالة 01 عند معدك : 
(0) ح- “تع جز 2ه مه - )- وبر[ -() 1 رررزر][ 2 المنحني © يقبل مستقيما مقاربا معادلته (0 ح- 1 عند مم 


مه +ج بر مهدج عر 






2.نهاية الدالة مر عند مه-: ممح “7 1(6+ 2 ) وروز[ - () / رروزرل 


3. حساب (م) ثر : 2م ييه - (ع) / 

في المجال [0 : م[ الدالة / متزايدة تماما . 
في المجال ]مه+:0] الدالة ثم متناقصة تماما . 
4 جدول التغيرات : 


6. دراسة إشارة (خ«)/م حسب قيم عر 
11) 1. لنبين أنه من أجل كل عدد حقيقي مر فإن : 
4)2-1-(2)" /ر اء من '(' /)-" م نجد المطلوب 





2,حل المعادلة 0-(»)" م : 1(6-22-0-4)2# ومنه ٍ_ 1 


3. معادلة للمماس7 للمنحني (0) عند النقطة83 التي فاصلتها : اا 0 


6 6 


11 . لتكن 8 الدالة المعرفة على 5]] ب : الخمعة- ددم ردرمء 


6 6 


21 ١ ١ 2 -2: 2 . " ١ 
حساب (2 م و (2) كن 0100 [-() م »2 16- 2ه )4- ( 2" در 2) و‎ .1[ 
0 دراسة إشارة م2" م6 حسب فيم‎ 2 


3.استنتاج اتجاه تغير الدالة ' م على 9 : 

في المجال [4 : مه[ الدالة / متناقصة تماما . 

في المجال ] مه+:+ ] الدالة مم متزايدة تماما 

4 ا إشارة ( م : من أجل كل 005 قيقى 0 

9" ع < (2) ع 

"500 2 2 

اي 0< + جح- < (2) م (قيمة حدية صغرى) 
6 6 

اتجاه تغير م على ]|: 

5. وضعية المنحني (2) بالنسبة للمماس '1' : 

في المجال [: : --[» (©)يقع تحت 1 

في المجال |-ه+:+] » (0)يقع فوق 1 

6. رسم المماسح 1 و المنحني (©): 











تمرين 2: (2/-+2/6):+2/.-6/.- ج 
1) خاطئ . :87(/3+8--2ج 
2( خاطئ . 22-6 


3 صحع ٠»‏ - (* )نه و16- 2ج ومنه ‏ 6 2-166ج فيكون ال 








02 51 ا 51 0012 
4/ : 1 (1-)161902 - 06 6 وت | 6 1 | 2) - ا 


ل 175 0 رورة 
0 د 0 01005 
8 صحيح 2 1619029 - 2 61002 ]اح 2 1619022 | 6 6 أ ) - 0 


تكمريين 3: (401.,2,2 » (3,2,1) 8 »؛ (1,3,3) © 
1. لنبين أن النقطد 4 . 8 . © تعين مستويا :الشعاعان (1-,2,0) 47 46)0,1,1(6 غير متوازيين إذن النقط 
خم 2» 2 0 ليست على استقامية فهي تعين مستويا وحيدا 5 


0 ع+ م 
من أجل 1-ه مثلا نجد : 2-- 85 و20<غ» ؛ (2,2-,2)1 فتكون معادلة ل (486) : 0-0+ ج2 + :29 - عر 
ى تنتمي إلى (48600) ومنه 0 - 0+ 1-4+4 ومنه 1-- 4 فنتحصل على معادلة ل (48600) : 1-0- 2+ 29 - 2ن 
2( لنبين أن المستويين ( 7 ) » ( ”2 ) متقاطعان: (2,2-,7)1 هو ناظمي ل ( 2 ) و (3,2-,7)1 هو ناظمي ل ( ”7 ) 
وهما غير متوازيين إذن ( 7 ) » ( ”2 ) متقاطعان 
ب.) لنبين أن النقطة © تنتمي إلى المستقيم (8) تقاطع المستويين (2) » (”2 ) 
) تنتمي إلى( 2 ) لأن (2 ) هو (480) و') تنتمي إلى( ”2 ) لأن 6+2-0+-1-9 إذن © تنتمي إلى تقاطعهما . 
ج) لنبين أن الشعاع (1-:7)2:0 هو شعاع توجيه للمستقيم (4): 0-«: 7 و0- 7١1‏ إذن 7 عمودي على 7 وعلى '/ 


فهو يوازي (/) 


555 5 5 تيد يد متحتي ست 0 - عن 2 
كتابة معادلة للمستوي (48)0) : ليكن (ع, 5, )7 ناظمي للمستوي ( 600 .4) إذن 48 ل ”7 و '46 ل 7 ومنه ا 


ه) تمثيل وسيطي للمستقيم (4) : +2 +1- مر . 3- بر . +-3- ج (0]ع). 
3.لتكن النقطة 11 من المستقيم (4) المعرف ب : 1+2#- 2م . 3- بر . #-3-ح ج (660). 
آ) تعيين العدد الحقيقي + جتى يكون الشعاعان /41 و /, متعامدين : (2- ج,2- بر,1- 2) 414 و (1-:2:0)/, 











1 1 
متعامدين إذا وفقط إذا كان 0 > (2- 2)- (1- 208 أي 0-(3-2+ 6/-)-(1-1- 2026 فتجد 6-2 . 


ب استنتج المسافة بين النقطةح ‏ والمستقيم (8) : مماسبق نستنتج أن النقطة 2 هي المسقط العمودي للنقطة ه على (4) فتكون 


2 


المسافة المطلوبة هي : كل (2-1)+  +)3-2(*‏ (2-1)/ - 414 





وري 


نتمرين4: ,دالة معرفة على المجل ]+ : 0] ب : ى- 








4 ٠: 
22+ي)‎ 
17 )( 2 *حصر ل (+) م في المجال| 2 : 0] : م متزايدة تماما على المجال| 2 : 0] إدن (2) /) () 7) (0) م أي‎ 
المنحني (0) ع ا ل ا ب سس ا سال عع‎ 





1) دراسة تغيرات الدالة / -( مر ٠»‏ 6#*((0م إذن الدالة م متزايدة تماما على المجال ]0+ : 0] 











2 + ,3 ل م ا 
) 0-, 32 ل" حب لما 
: 21 ل لا 
[) تعيين الحدود : 1ح ,2" , 0 لل | | ميلا 
3 11 | | || 1 
2) إثبات أنه من أجل كل عدد طبيعي « , 2> ,»> 0 ا 


بل لاب با ا ب ل م م ا ل م م ا م م سخ 


المرحلة الأولى : من أجل 0 -7, : 2 > ,> 0 صحيحة لأن 0 نمه 2202 


اجج ج72 7/27 ايب اج بت ات 22 7ج ال2 77 2 62 ا 2 222 22 75 ات ١‏ اب أ 75 2 تت ر 











المرحلة الثانية: نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل *؟5 ا 
ّ يبب 

ولنبرهن على صحتها من أجل 7+1 أي 2 > , ,2 > 0 

لدينا (,) “رح ,,» ومماسبق [2 : 0]» ,”# يستلزم [2 : 1|© ,,# أي [2 : 0]عى,» (الحصر) 




















1 لم 0 لت 1+ 7 2س 1ن +2 نب 2 + 314 
2 + رلا 2 + رلا 2 + إلا 
لدينا 2 > ,7 > 0 ومنه 0< ,لا - ,لا 


4 


هل ,2( متقاربة : المتتالية 0 متزايدة و محدودة من الاعلى فهي متقاربة .. 


لم ا 66 00 ل ٠‏ 9 1+ ِ 0 5 
4) إثبات أن (07) متتالية هندسية: م4---2ه - ,«د أساسها 4 . (7) ليست متقاربة. 








7+1 
كح إن 11 
5 آ[ج 
1 ”1-4 يك 1+ ,210 
5) كتابة 17 و دس بدلالة م: ‏ "4ي حا ”/ 17-71 2 لل ل له را 
2 "2+4 1 1- 1- من 
[1-] 4م | , 
0 
ال ]| 1 








1 
حساتب | 2 مس ا سحت 0 
6( ب المجموع : ["4 20 00 0-7 


11 4ل ما - | "4 | اد رن . (,) حسابية متزايدة أساسها 124 ( أساسها موجب ) 


1: وه 


























الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 





ثانوية الشميت محمد بوعيمي ٠‏ الهلهم ٠‏ 
بكالوريا تجريبي في حاحدة الرياضيات 


- أحسب العدد 





477 + 1) حيث 1 - 
( ليكن 21 8 رج حلي هذه المعادلة حيث إرج| > |رج| ) أحسب العدد 5 

2 لتكن 4م ؛ 82 و ) صور الأعداد ,رج ؛ وج ٠»‏ 21 + 2 - على الترتيب في مستو 
منسوب الى معلم متعامد و متجانسن (ر:0:7) »© 


4. عين مجموعة النقط 11 من المستوي التي تحقق : 16 - 33/107 + 21/1137 


(١‏ انقط 


1- ,لا 
3 + , زا 


ه بين أن (,17) متتالية هندسية . 
©« ادرس تقارب ( ,لأ). 


( ,87) متتالية عددية معرفة ب 1- - ,7 ومن أجل كل عدد طبيعي 77 2 


1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي , » يكون 1 > ,87 > 3 - 
2) بين أن ( ,87) متزايدة تماما . 


3) (,737) متتالية معرفة على اب 


مما 


41, +3 


يوو : 2008/05/18 







0 -: + 5 ++ ج27 +3)-2ج 


ما طبيعة المثلث '418)0/ 


21/15 


ح ربولا 
6+ ,رلا ْ 


التمرين الثالث ؛ | [ | نقط | الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (6 : أ 20:7 
نسمي (2) ١‏ لمستوي ذو المعادلة الديكارتية 270-32-1 +ي 


1.127 ك ير 
و ((]) المستقيم ذو المعادلة الوسيطية ‏ 2-1 - َ في كل سطر من هذا الجدول يوجد تأكيد وحيد 
5ت 
اعط هذا التأكي( رقم السلر و الحرف المناسبين التبرير غير مطلوب 


التأكيد أ 


النقطة 71 ذات الإحداثيات 
(1:3:2- )تنتمي إلى _ ((1) 


النقطة [7 ذات الإحدائثيات 
(1-:1-:2 )تنتمي إلى ((1آ) 
الشعاع /ن ذو الإحداثيات الشعاع /ا ذو الإحداثيات الشعاع // ذو الإحداثيات 
( :2-3 1) شعاع توجيه ل((]) 1:1 : 2-) شعاع توجيه ل ((1) ( 4- 1 وشاع ترجية تدر 
3( محترفي (9)_ | (0) از ة ١_5‏ (9) يلط ٠_1‏ 
4م (النقطة © ذات الإحداثيات النقطة 81 ذات الإحداثيات النقطة ع1 ذات الإحداثيات 
ل 5) | (1:3:2)تنتمي إلى (0) 2 |(1-:1:3 )تنتمي إلى (©) 
المستوي (,0)ذو المعادلة المستوي (02)) ذو المعادلة المستوي (05) ) ذو المعادلة 
الديكارتية 0 -1+ 327-:23+ج | الديكارتية 0 - 3+ 4-5322 | الديكارتية 0 - 1- 2-:3+23- 
عمودي على (©) عمودي على (10) عمودي على (©) 
المسافة بين النقطة 7 ذات<- |المسافة بين النقطة 7 ذات المسافة بين النقطة 7 ذات 
الإحدائيات (2 : 3- :1-) (الإحداثيات (3:2-:1-) الإحداتيات (3:2-:1-) 
والمستوي (5) هي 14//-ء ا والمستوي (2) هي 14 والمستوي (2) هي 20/3 
التمرين الرا أ١انقط‏ 


النقطة 1 ذات الإحداثيات 
(4-:1: 3 )تنتمي إلى _ ((1) 


المستوي منسوب إلى معلم مدر يس 0 7 :0) 

1 | 7 دالة عددية للمتغير الحقيقي د حيث ١‏ *©(/ + 8 + 0122) ع (1)22/ 

حيث 0 ٠‏ 8 ء 7 أعداد حقيقية . عين قيمة كل من الأعداد » ٠ 8 ٠‏ ,72 علما أن المنحني الممثل للدالة / يقطع حامل 
محور الفواصل في النقطة ذات الفاصلة 1 » و يشمل النقطة (62 - : 2 )كر 

و يقبل في النقطة 4 مماسا يوازي محور الفواصل . 

11 اكردالة عددية للمتغير الحقيقي د حيث ؛ “ع(5 + 7 - 222) -ح (تتأكر | © | تمثيلها البياني في المعلم السابق 

1 . عين مجموعة تعريف الدالة // ثم أثبت أن ؛ 0- (ع«) ؟ لال 

2 . أدرس تغيرات الدالة مرو المستقيمات المقاربة ل ( © ) , 

3 . أكتب معادلة لمماس ( 8 ) للمنحني | © | عند نقطته التي فاصلتها 0 . أرسم ( 4 ) و [0© ]. 

4. بين أنه من أجل كل 4 © يكون (6)" “ر- (2)' /2 + “ع4 ح (مدأكر . استنتج دالة أصلية للدالة “على 98 . 
5 .7 عدد حقيقي أصغر من 1 . أحسب المساحة (.7 )46 للحيز المستوي المحدد بالمنحني © | و المستقيمات التي 
معادلاتها 7 -ت , 1 د وا 0-ل8 .أحسب نهاية (.2) عندما يؤول 7 إلى 050 ٠‏ 





اا طش | لا 























الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


كانوية الشعيد محمد بوغايسي ٠‏ الشلهم ٠‏ 


يوء : 2008/05/18 





بكالوريا تجريبي في حادة الرياضياءت 


شعبة ١‏ 3 علوء و تكنولوجيا 


المدة '3 ساعأت ونيصوهم 


6 ح- انا 
لتكن المتتالية ب,.,( ,14) المعرفة ب: يرل - / 
1- أثبت بالتراجع أن : 7 < ,: من أجل كل عدد طبيعي 7 
2 أدرس رتابة المتتالية (,) و إستنتج أنها متقاربة . 
3- لتكن المتتالية ا ا المعرفة ب : )م - 06 
أ) أثبت أن المتتالية (,) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 
ب) أكتب , ثم ,, بدلالة م 
#الحصاا 
د) تضبحع: ر_,_,ل..... + رما + ولا ح ,لد و رالا »..... كا رالا »ا ولح اشر أحسب ‏ 5 بدلالة ,م ثم إستنتج 71 بدلالة م 
التمرين الثاني ١ ١‏ !| نقط 
لفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (7:6 :5 :ه) 
لتكن (5) مجموعة النقط (ج,.رع) ير بحيث : 8د 1+ 22 +42 - 2ج + 2 + قر 
نعتبر النقط : (2,0,0-)4 و (8)3,2,4 و (2-,0)1,2 
1- بين أن (5) سطح كرة مركزها (7-,42)2,0 ونصف قطرها 2 -, 
2 أ) بين أن النقط ه, , 8 و') ليست في إستقامية . 
ب) أكتب معادلة للمستوي (0) المحدد بالنقط م , 8 و) . 
ج) أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم ((1) المار بالنقطة 2 و العمودي على المستوي (م) 
3 - أدرس الوضعية النسبية للمستوي (0) و سطح الكرة (5). 








التمرين الثالث ' | !|انقط 
1) نعتبر في © المعادلة 2-76-0ج22+ج (م) 
1- أثبت أن العدد 2 حل للمعادلة (18) ثم حدد الأعداد الحقيقية : م » 6 وح حيث : 
(ء + ج65 + 2جه)(2-2) 222-16 + تج 
2- أكتب الحلول الثلاثة للمعادلة (17) على الشكل الجبري ثم على الشكل المثلثي . 
1]) المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (7 :/ :0) 
1- علم النقط ىر » 8 » (1 التي لوالحقها على الترتيب: :2-2 - ,ره » 2- و2 و2+22-- رج 
2- أحسب .ج لاحقة النقطة 0) بحيث يكون الرباعي (818001 متوازي أضلاع ثم علم النقطة © 
3- لتكن النقطة 15 صورة النقطة © بالدوران الذي مركزه 8 وزاويته | و لتكن النقطة 17[ 
صورة النقطه ) بالذرران الذي مركره 12 وزاوينة ” 
أ) أحسب م2 و م2 لاحقتي النقطتين 15 و *1 على الترتيب . 
ب)علم النقطتين 17 و/1آ 
أ) تحقة ا 7 - م 0 نه 
)١-4‏ تحفق من ان : رج 
ب) إستنتج طبيعة المثلث "181لل. 
4 
/, دالة عددية للمتغير الحقيقي + معرفة كما يلي : و11 )0(٠‏ تمثيلها البياني . 


أدرس تغيرات الدالة ثم . 


: أحسب العددان :ت. +2 بحيث يكون من آخل كل :د من ,2 : عار 
1 


. بين أن للمنحني (0)مستقيمين مقاربين أحدهما مائل () . 
أدرس وضيية المنحني (0)بالنسبة للمستقيم (4). 
أكتب معادلة المماس (7)للمنحني (0)عند النقطة التي فاصلتها 0 . 
5 . أرسم المماس (7) ثم أنشئ المنحني (©) . 
. ناقش بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي77عدد و إشارة حلول المعادلة ' 0 -ح 72 + عزن 4 - 4:2 + *ير )4ه- 
4 
. م دالة عددية للمتغير الحقيقي «حيث ؛ و (ا؟ ' 


نين أن الدالة مفردية ثم أرسم المنحني (1)الممثل للدالة بم مستعينا بالمنحني (0) 

















تصحيح بكالوريا التجريبي الموضوع الأول 220207 
التمرين الأول : - حساب 41(2 + 1) : لدينا 81 + 15- - 41(2 + 1) 
1. حل في ) المعادلة : 0 -1 + 5 + 21(2 + 3) - 22 لدينا 41(2 + 1) -81 + 15- -لل 
إذن إما 1-1 -2 أو 31 +2 -2 وبماأن إوج| > إرجافإن 1-1 2ر2 و2+31<-22. 
2008 5 
2008 2008 204 , 1/2 2008 

. حساب العدد ع لدينا ع ' ده إذدن ع ٍ - لس سك | ات 3 

12 4 4 [0 , 2/ح] 0 


1 -[504- | د 2008 ْ - 





2 هى ٠‏ 8 و © صرر الأعدادرج ٠»‏ م2 و 21 + 2- على الترتيب لدينا : 
7 أو - رج | » 1/18 -|2 + 2) - ,ج| ٠‏ 1/17-|20 + 2-) - يج| أي المثلث 480 متساوي الساقين. 
3. تعيين 11 مرجح النقط النقط م » 8 و 0 المرفقة بالمعاملات 2 , 2- , 3 على الترتيب 








1 0 8 (27 +2-)3 + وج2 - 221 ا 2 8 
لدينا 25-2 ل كا كا لمعه _لغد ب أي 22 , 87-25 
5 3 3 اه أ 0-0 2) 
4. تعيين مجموعة النقط 11 من المستوي التي تحقق : 16 - 313/10:2 + 231132 - 23/42 ....(1) 





المساء اه )1١‏ تكاف : ظ كلح ا . 110و 110لة_ 
واة (1) تكافئن 16 - 760(2] + 307113 + 7112(2 + 20014717 - 171402 + 207113 عرب 1 أي 71111 


إذن مجموعة النقط 741 هي دائرة مركزها 81 ونصف قطرها م 











التمرين الثاني :. (,[]) متتالية عددية معرفة ب 1- - م87 ومن أجل كل عدد طبيعي :7 ,لس دربرنا 
1. البرهان أنه من أجل كل عدد طبيعي :, » يكون_1 > ,رلا > 3 - 
نسمي (0)م هذه الخاصية . من أجل 0 -6 لدينا 1-- 10 و 1>1->3- إذن (0)م صحيحة 
نفرض أن (2)م صحيحة من أجل كل ١ا‏ جم أي 1 > ولآ > 3- 
ونبرهن صحة (0+1)م من أجل كل ١احم‏ أي 1 > بولا > 3- و لهذا لدينا 2 توك يبول 
لدينا من (فرضية التراجع) 1> ,7 > 3- و منه 7> 6 جولآ> 3 ومنه 3-> ي ل عه #7 إذة 1 2ه تك 34ت 
و بالتالي 1 > ,57 > 3 - من أجل كل عدد طبيعي 77 
اك اه (1)0,23-,0)- 
2. إثبات أن ( ,87) متزايدة تماما : بعد الحساب نجد تك ا 1ت 1 2 ولا - ربولآ 


6 + رلا 
من نتيجة السؤال 1) لدينا من أجل كل عدد طبيعي 7 0 > 1- و1 ٠‏ 0< 3+ ولآو 0 < 6+ ولآ 
إذن 0 < ول]آ - يبونآ وبالتالي ( ,8]7) متزايدة تماما . 


3. إثبات أن (,797) متتالية هندسية : لدينا ا وين أي (,7) متتالية هندسية اساسها 71 
1م 


ش )5 








1 


68 1-3 
تقارب المتتالية ( ,[]) :لدينا 1 - -خل ‏ روزا - ,رآ ددا أي ( م[1آ) متقاربة نحو 1 . 
3 
7 


1+ 


التمرين الثالث : التأكيدات الصحيحة هي : 

1/.ج ؛ ‏ (2/.ب) ‏ 4 3/.جا)__؛1 4/.ب) ‏ ؟؛ /5/ .ب) ؟ة 6/. 1أ). 

التمرين الرابع : 1 | 7 دالة عددية للمتغير الحقيقي د حيث ١‏ “©(/ + دق + 2د») ع (1)2/ 

تعيين قيمة كل من الأعداد :© ٠‏ 7 » .7 علما أن المنحني الممثل للدالة / يقطع حامل محور الفواصل في النقطة ذات 

يعني 0-(1)ط ؛ 62--22)ط و 0-(2"طو “6 + م +<«(م + ن2) + عن ) - (ئط 

وبعد حل الجملة نجد ‏ 2 -ديهو ؛ 7--<8 و 7-5 

11 ا/دالة عددية للمتغير الحقيقي < حيث ١‏ “ع(5 +72 - 222) - دار 

1[ . 5 دمر[ 0 0- الى الى 

2. دراسة تغيرات الدالة / + لذيثا خع(2 - :3 - 222) ح ()" ر 
0 - 00م معناه 
- 1 يها 

0 (جى نطلا يعني مل محور 


الفواصل مستقيم مقارب ل © 
5 احتما 3 
م + 3 على إحتمال وجو 


د الى بزل 


1 1 
تبك ا 2 ح- 
2 36 و ل 





مستقيم مقارب مائل 
م ١‏ 1 تال ل قا ف ء قطء مكاف : ناتحاء “ 

م + ح أ5(6 + 72 -222) بي قزل بر 1 للا بر إذن 0) يقبل فرع قطع مكافئ بإتجاه "' 99) . 

4. إثبات أنه من أجل كل 2] ع يكون_ (0)"/ - (2 27# + "ه46 - (يرا/ 

لدينا *ه(5 ع + 222) - ()" ىر 

*5(6 -ير + 22) - خع(2 -يزة3 - 2)222 + كع4 ع )"عر بر 27 + خم4 

0 - كع (5 در - 222) - “ع(5 + عر - 222 - 4 -2ز6 - 2ر4 + 4) - 

إستنتاج الدالة الأصلية للدالة ر: 

*222-11+16(6) ته (2 +يرة + قر2 -10+عر14- تير4  )4+‏ فر ]/ - (ر) 27+ كمه عو(" / دور 27س تو4) 1 - :4 (2) كر ٍ 

5 . حساب (.3) كر مساحة الحيز المستوي 

المحدد بالمنحني (0)) و المستقيمات التي 

معادلاتها 7-ع 21 و لاد 





ب[ *(11+16-ض2) | -(4)0 
4 222-112+16(62)-76- 


م. 0ع 76-(4)2 اطلار 


تصحيح إمتحان_البكالوريا_التجريبي الموضوع الثاني 27 
التمرين الاول : 

1/ إثبات بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعى ‏ :1 < ,87 : نسمي (7)7 الخاصية " من أجل كل عدد طبيعي «: : 1 < ,57 " 
المرحلة الأولى : من أجل 0 -7 و 6ح رلا و 1< »© ,إذن الخاصية (0)م صحيحة 

المرحلة الثانية : نفرض أن الخاصية (7)7 صحيحة أي : من أجل كل عدد طبيعي « : 1 < ,57 ونثبت صحة الخاصية (1+:7)7 
أي من أجل كل عدد طبيعي + : 1 < بب,لآ 

لدينا : من أجل كل عدد طبيعي «: : 1 < ,15/7 ومنه 7 < ,//. أي : 7 < ,بير وبالتالي الخاصية (71+-7)7 صحيحة 
نستنتج حسب مبدأ الإستدلال بالتراجع أن الخاصية ام صحيحة أي : من أجل كل عدد طبيعي 2 : 1 < ,/آ 

2 من أجل كل عدد طبيعي « : (,1 ١/‏ - 1 ) ,لآ /ت ,له - ,ل / - ,وله - يبوت و بما أن 1 < ,رن فإن 0 > ,لة/د - 1 

وبالتالي 0 > ,57 - ر,,7ة أي أن المتتالية )1( متناقصة تماما 

بماأن المتتالية ( ,77) متناقصة تماما و محدودة من الأسفل فهي متقاربة 


1 
3/ ْ) من أجل كل دمن 1 : وكا ٍِ- ) )10 - ) 2 ,بلا )ما - برلا إحصا > (1بومنآ)طا - ربولاً, إذن المتتالية(,17) هندسية اساسها : 


وحدها الأول 1ح (©)ا- 1 


1 





ِ 1 ص 
ب/ من أجل كل دمن 231 : م 1 ثب من أجل كل «من 2  :‏ 62- "م ح ,نا 
يم وي 34 لويذ امرك بتر 
ربوا سمه و01 ولاو _- 
/ 
جام [1 - | '2 ع | ««/خ] -ح , لا 11171 د / من أجل كل « من 177: -- - م حت رك , “م - 
+ جدعر 6+ جدر 2 
1 
2 
21-0 ا 


التمرين الثاني : 1/ 0 -1+ج2 +42 - 2ج + تبر + 2 تكافىء 0 - 1 + 1- 1(2 + ج) + 2بر + 4- 2-2(2) 

تكافىء 4 - 1(2 + ج ) + 2: + 2(2 -2)1 » (5) سطح كرة مركزها (7-,2)2,0 ونصف قطرها 2 - /, 

2) (48)5:2:4 , (2-:10)3:2» لا يوجد عدد حقيقي 1 بحيث : 240 - 48 إذن النقط 4, , 8 و0 ليست في إستقامية 
ب) ليكن (ع:7)4:5 شعاع ناظمي للمستوي (م) وبالتالي : 0 - 7.48 و 0 -46., ٠»‏ مركبات الشعاع 7 هي حل للجملة : 
202-41-0 


و نأخذ نحع فكون سح و 7د-م أي 00 
2-2-0 +30 2 2 


: ا بده 1 
تكون (7:2:) 14 نقطة من زم إذا وفقط إذا كان : 0 ح مر ال“ اي للد دم اف 00 #4 دج 2 د نز - يز 2 


ج) بماأن (7) عمودي على (م) فإن الشعاع 7 شعاع توجيه للمستقيم (7) : (3:7:2) 14 نقطة من ((7) يعني: 17 - /20/1 


: 0 . 1 ك1 2 5 
( حيث ] عدد حقيقي) ومنه الار اي حبددا وهو التمثيل الوسيطي للمستقيم ((7) 


3 2 - (م,4)42 , بما أن / - (م,2)402 فإن المستوي (7) مماس لسطح الكرة ([5) 
تعيين إحداثيات النقظة 11 نقطة التماس بين المستوى (م) و الكرة (205 


النقطة ]5 هي المسقط العمودي للنقطة © على المستوي (8) و ]1 تنتمي إلى المستقيم (2) إذن إحدائياها (ج:ر:.) حيث 2+:- » 
تسد ير 
55 

(م)ء 7 يعني : 0- 2+4[ بك |-(2+م)2 ومنه : ب وبالتالي : 00000 


1 


التمرين الثالث : 1/ 7/1 2-76-0ج2+ تج (8) ؛ 16-16-0- 2222-76 + :2 , إذن العدد 2 حل للمعادلة (:7) 
تعيين الأعداد الحقيقية_ م _ ٠»‏ 5 و_©: 2-2 (2 -ع )+ 2ج (6-20)- تهه- رع + ه6+ 2هه)(2-ج2) 222-76 34ج 
بالمطابقة نجد : ا ددر 7 ومنه : (2-2()22-42+8)-2-16ج2+ :2 

2 222-76-0 + تج تكافىء 0-(2+47+28ج)(2 -ج) تكافىء 2 - ج أو 0-(22+427+8) 

المميز المختصر لللمعادلة 0- (8+-22+42) حيث : '(21) - 4 - '41 ؛ 2-27-- رج 2+213-- رج 

إذن مجموعة حلول المعادلة (8) هي : [ 27+ 20,2 -2-,12- 5 


[(0)صذةة+(005)0 |2-2- 20 ا +36 ومن 22/2 مدر 2 كمد مم00 2/2 2+1- ح ركه 
77 1)) 4 








1 م 
0و ٠‏ ا 3 1 0 
ب) 4807م متوازي أضلاع إدا وقفط إدا كان : ')(/ ح فلم اي : رج - اج درج - رج ومنه : 24+41 حرج + رج - وج - ,2 
0 
-[- 


.ى افون 6 كل 2 0 ٠. ٠.‏ .4 4 ا أ . 
3 // صورة النقطة ')بالدوران الذي مركزه لاوذاويته| - )أو و ح2 )2 ء - وت و2 أي زوج -:2):- وه - وه 


ومنه 6 -ح 2 + (2 -41 + 1)2- - و2 + (و2 -ع1)2- - 20, وبنفس الطريقة نجد : 61+ 4 - ,ج 








ب) لدينا : 0ك اهدده ومنه أيه - مه - ارج - مها أي /ى ح رنل و لدينا أيضا - )مه - | شح يبه 
وح رةه 2 و#اجية 
نستنتج أن المثلث ”8171 قائم في 4, و متساوي الساقين 
4 5 1 4 
التمرين الرابع : تت زم)ر 
(7-:2) 
ل 4 1 1 
1/ دراسه تغيرات الدالة / : أمهل+ م لإا الام مم ,ا 
2 2 
١ 1 1 4 1 . 4‏ 
م دنا - نار مطنا ‏ » - | سنا - عار حمنا > مه + ح (عدار سنا 
42 م- جر مع- جتر 42 مه+ جدر مع+ جتر -- 
12 )2 
إتجاه التغير: الدالة”م قابلة للإشتقاق على كل من المجالين م : يًّ 2 ٍ م عيدب ار 
21-1 


جدول التغيرات| : 








2 حساب العددين ه وط: من أجل كل عر من ,8 : 7+ 5 +302 - 4) + :42 _ __طختف رربي -(),/ 


(1-+2) (7-*2) 
000 3-7 
بالمطابقة نجد: 3 - م و 7--م ومنه 1 710 
0 
د - بر مقارب للمنحني (ع) 


3/ بما أن مه + -ح عدار نا فإن المستقيم ذو المعادلة و 
خجوع 
2 





وبماآن : 0 | 0 0-6 [(1+د) -رع) / | سا فإن المستقيم (ك4) ذو المعادلة 2+7 ور مقارب مائل للمنحني )0( 


دراسة وضعية المنحني (0) بالنسبة إلى المستقيم (4) : ص سس كرون 
8 

من أجل ' 0 فإن : 4 ١‏ )مه ٠‏ و من أجل 1 : :»| #دقإن المنحني (0) يقع تحت المستقيم ([4) 

ليإ : 7 2ك : | > #فإن المنحني ( 0)) يقع فوق المستقيم (4) 

4/ معادلة للمماس ( (7) للمنحني 6( عند النقطة ذات الفاصلة 0 من الشكل : 0 ح بر 


ايسمكفعت_(7) د  :)©(‏ 


6 0 ح مر + عرورر4 - تبرررر4 + تر 4 تكافىء 


4 : 
و 7" أي « - («) / ا عر 





المناقشة البيانية : جبيببب هبد 
من أجل ]0 : -[ ء م فإن المعادلة (7) تقبل حلا واحدا سالبا تماما ١‏ 
من أجل 7-0 فإن المعادلة (7) تقبل حلا مضاعفا معدوما 


من أجل 2 1 0 ,, فإن المعادلة (7) تقبل حلا واحدا موجبا تماما 
و 





من أجل 7 ١‏ ,, فإن المعادلة (7) تقبل حلين موجبين تماما أحدهما مضاعف 
8 





ص 
-. 
ع سر م ل ل إن لس أت 


من أجل م 1 , فإن المعادلة (7) تقبل ثلاثة حلول موجبة تماما 
5 


7 غ4 2 7[| ]م 71 1 
: 0 ]+ , ا 1 | ن 2 - : ه-| - يم 
207 232202 : 
إثبات أن الدالة م فردية : 
00 2 .ىل 3 ٠‏ هي 
من أجل كل د من ,(1 ,( + -) ينتمي إلى 6 7 4 0 (--)4 دوس )م إذان الدالة ع كرديه, 


( -اءات) 2 '(/-|»-|2) 


من أجل م : ان 1 : 0 فإن () / - («) م وبالتالي المنحني ('7) منطبق على المنحني (0) 


وبما أن الدالة ع فردية فإن المنحني ('7 ) متناظر بالنسبة إلى المبدأ 0 





كاسمراح عبدالقادر الومتحان التجريي لشهادة البكالوريا دورة ماي 2017 
الشعبئث : رياضيات إختبارفي مادة الرياضيات المدة : 4 سا و 30د 


على التلميذ أن يعالج أحد الموض وعين على الخيار 
الموخ الأول 


التمرين الأول : 4 نقط) 
ف الام عر إلى محل جامد و متجانس | ...0:3 ) نعتبر النقطتان (4)8:0:8 و(8)10:3:10 وليكن (2) 
1 ذ دعر 
المستقيم الذي تمثيله الوسيطي هو : ]1 ع 1, +2 +1-<(ر 
1-- ج 


1. أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (48) 
2 بين أن المستقيمين (1(9)48) لاينتميان إلى نفس المستوي 
3 ليكنلمستوي (2) الذي يوازي([7) ويشمل (48) 
أ بين أن الشعاع(2:1-:7)2 شعاع ناظمي للمستوي (8) 
ب. عين معادلة ديكارتية للمستوي (2) 
ج- بين أن المسافد بين نقطرّ كيفيةّ من ([ 7 ) و (2) ثابتدّ, حدد هذا الثابت 
د. أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (45)المعرف بتقاطع (2)والمستوي (:012) 
ه. عين مجوعيٌ النقط (3:7:2) احيث : 2-0ج + '(2-2+2-24) 
و. لتكن( 5 ) سطح كرة التي تمس (7 )في النقطة (0)10:1:6) حيث مركزها © يبعد عن (2) بمسافد 
6 - 4 ويقع من جه 0 عين معادلد ديكارتية ل (35) 
4 أ/عين تمثيل الوسيطي للمستوي ( 048 ) . ثم استنتج معادلد ديكارتية له 
ب/ بين أن المستوي ( 048 ) وسطح الكرة ( 5) يتقاطعان وفق دائرة ('1) يطلب تحديد عناصرها المميزة 
الثمرين الثاني - 6 نقط) 
[. هين العدذين الحقيقين 52 7بحية : 0 0 
2 أ/ حل في مجموعة الاعداد المركبة (0)) المعادلد ذات المجهول المركب: : 0 - 16+ 427 - 7ج 
ب/ استنتج في المجموعة (0) ), حلول المعادلةّ : 0 - 16+ 77-427 


لاو /) لاص | 
3. نعتبر العدد المرحكحب مل المحرف كمايلي | لابة)- | كلابب 


1 1 | - ع حيث : :/ عدد صحيح 


2# 1 0 558 ش 
* بيدان 11 صيج 0 ثم استنتج ان0 ح ورور[ واكتب العد > على الشكل 01 حيث جد 
طبيعي يطلب نتحديده 
4 المسكوى مركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | 0:/.17 ) نعتبرالنقطتين 4 و 8 ذات اللاحقتين على الترتيب : 


3 + 2 - ,2 و 2/3 -2 - و2 ولتكن 0 النقطة ذات اللاحقد : . :ه27-5-2215 


1 ٍ' 3 
ا. تحققان : 222-20-2 


1/4 


7015 له- 
ب/ بين أن وو 2 6 





- ؛ ثم عين طبيعة التحويل النقعطي / الذي يحول النقطنّ 4 إلى 2 معينا عناصره 
المميزة , ثم جد العبارة المركبد له 
5. لتكن,غ4 النقطدذات اللاحقت: - 3/: - ,7 ومن أجل كل عدد طبيعي 38: ( يك ) “ر - ريك حيث: ,7 لاحقةّ ب4 
نعتبر المتتالية( ,17) المعرفز كمايلي : ,ركرك - ,"او رك ,ك4 - ,لامن أجل كل عدد طبيعي 
أ بين أن (,,17) متتاليدّ هندسية يطلب تحديد حدها الاول ,17و أساسها 0 
ب. استنتج عبارة ,17 بدلالت 77, ثم أحسب بدلالدّ2 المجموع ,ل حيث : _,17+..... 11+ ,17+ 11ح وى 


1 بيج 


ج. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 0 اح ” 7 لا ».... لا »ا ,لا كا ىلا 
نعتبرفي المجموعتّ ”2 المعادلتّ: 3- :6 -12/(.......512) 
1. أ/ أثبت أنه إذا كانت الثنائية (:1:1) حلا للمعادلة( 17 ) فإن : 1 مضاعف للعدد 3 
ب/ استنتج حلا خاصا للمعاد لد( 22 ) ؛ ثم حل في 7 المعادلةّ (:1) 
ج/ استنتج حلول الجملةّ (5) : ل ْ 
[4]5- - 
د / حل الجملة ( 5 ) بطريقة أخرى ليست استنتاجية 
.- عين كل الثنائيات( :1 ) حلول المعاد لي ( 2 )التي تحقق : 6 > 2ب - هر 
3 4 و(اعددان طبيعيان حيث : 100:00 - 4 في النظام ذو الأساس 3 و:0/700 - 7 في النظام ذو الأساس 5 
عين و حتى تكون الثنائيد( 0:5 ) حلا للمعادلّ (/1) 
التمرين الرابع © نقط) 
1. نعتبرالدالتّ / المعرفة على 78 ب : (*26+ )م1 (*)/ و(©)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم 
المتعامد والمتجانس 
1. أ/ أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي دد , (*1+2+7)ما++ - () / 
ب/ أحسب (:3) 107[ وبين أن المستقيم الذي معادلته « - «ر هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى (6) 
اس الوح سي الم روفي 
2 أ/بين أنه من أجل كل عدد حقيقي د ["*+2+6)ها+ع- - () / 





اس ا وبين أن اللستقيم | ) الذي جا نه ترات يدر مو مسقي مذار نال اليحن 1 
ج/ ادرس الوضعية النسبية للمنحنى (©) والمستقيم | ) 

3. أدرس اتجاه تغير الدالتثم . وشكل جدول تغيراتها 

ايه |مأو0) 

5. ليكن (,,4) المستقيم الذي معادلته (:7 -1) مر -:ر حيث 77 وسيط حقيقي 
بين أن جميع المستقيمات (,,4) تشمل النقطة الثابت3 عه | ابد اط |" 


ب/ ناقة مكيسيب) 5 ١‏ سيط ا هلهم 7» عدد نقاط نما | )2 / الى / 0 
ب/ ناقش , حسب قيم الوسيط الحقيقي طع المستقيم (,,4)والمنحنى (©) 


2/4 


3 


[[. نضع: ده ل-(ه)/ ]| -1 


2 


[. فسرهندسيا العدد 1 


2. بين أنه من كل + من غ1 > زكر +1)مآ 
3. | منتنتخ أن: 0 2 > 7 >0 
ّْ ا موض وع الثاني 
التمرين الأول :50 نقط) 


المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ([0:0,7): لتكن النقط 4 , 0,8 , 2 و 87 التي لواحقها على 


ع 1 
الترتيب :64ح رج : 





-- لم ٠.‏ 1 3 هه امه و4 
9 +1 وج » 10 -م32 كاي طني كوو حيث 0 عدد حقيقي موجب تماما و يختلف عن 


1. أ/ تحقق أن : (مه - رةامة د ره - وه 
ب/ استنتج أن المستقيمين ( 40 ) و(82) متعامدان 
2 أ/عين الكتابة المركبة للتشابه المباشر 5 الذي يحول 4 إلى 8 و يحول © إلى 7 
ب/حدد ,رج لاحقّدّ المركز © للتحويل 5 , ثم عين العناصر المميزة الأخرى لهذا التحويل 
ج/ بين أن المثلثين :040 و 8777 متشابهان , ثم جد علاقدّ بين مساحتيهما 
3. لتكن (,11) متتالية نقط من ا مستوي معرفر كمايلي : 4 - ,01 ومن أجل كل عدد طبيعي ‏ : (,5)01- ,,,1! 
حيث ,ج لاحق النقطت3ّ ,14 ونضع: |2 - ,| - ,لامن أجل كل عدد طبيعي 
أ/ بين أن 0 متكالنة همتدسية نتظطلت تفيين أساسها ويخدها الأول 
ب/عين قيم © بحيث تكون (,'1)متتاليدّ متقاربز 
ج/ نرمزب 7 إلى مجموع الأطوال القطع المستقيةٌ [2كن,,,11,52[.]70], بمعوميب! | 40 ك1 | | ذكه | 
ود “تعيب السموة 7 بدلال 
4. لتكن ((1) مجموعة النقط 141 من المستوي ذات اللاحقتّ 2 التي تحقق : (0)1+67 - 2 حيث : #اء 6 
حدد الطبيعيّ و العناصرالمميزة للمجموعة(:1) لما يمسح العدد © المجموعيّ 12 
التمرين الثاني : 4 نقط) 
2.1 عين قيم العدد الصحيح 77 بحيث تقبل المعادليّ: 7+ 475/3 - 20140 حلولافي 72 
11. نعتبرفي 77 المعادلسّ: 19- - :ر2014-475 1000 
عين الحل الخاص (3:70) للمعادلة (1) الذي يحقق : 1- د4- .ا 
حل في 72 المعادليّ (1) 
بين أن العددين و « أوليان فيمابينهما باعتبارالثنائية(7:) من 77 حل للمعادلة (1) 
عين قيم العدد الطبيعي بحيث: |7>4|25 وباقي قسمنٌّ على العدد 106 هو 17 
. عين كل الثنانيات (1:1) من 77 حلول المعادلة (1)بحيث يكون العدد 1+ مضاعفا للعدد 10 


التمرين الثالث : 4 نقط) 


الفضاء منسوب إلى معلم م0 ا «اتشتيز التتقظ (2:0:1- ا 





ل ا ع زا 


- ا أن التق 0 ده وأن بترو انم ةر الرييكا ر ب المبتوق (80م) 
3. أ/ أكتب معادلة الديكارتية للمستوي (2) . المستوي المحوري للقطعيّ [48 | 


3/4 


ب/بين أن مجموعة النقط (2::::) 14 من الفضاء التي تحقق: 11 - 4/4 هي المستوي | م ) الذي معادلته 
الديكارتير 0 2-7 +4 
ج/بين أن (7) و | 7 |متقاطعان وفق مستقيم(1) يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له 
4. أ/ بين أن المستقيم (4) يقطع المستوي ([ 480 ) في نقطة03 يطلب تعيين إحداثياتها 
ب/ استنتج أن© هي مركز الدائرة المحيطة بالمثلث :24/2860 
5. نعتبر النقطيّ ,© مرجح الجملى المثقلم: التمصى) :زد تمبه):(1- تمبم)! حيث 0 وسيط حقيقي 
- عين بدلالنّ ه إحداثيات ,© واستنتج مجموعرٌ النقط ,0 عندما تتغير ه في 1 
١‏ لتمرين الرابع 710 نقط) 
[.نعتبر الداليّ العددية/ المعرفتّ على *1 ب: “6(+1-2)-(*«)/ . 
نسمي [,0 المنحنى الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 7 :0:7) 
«وحدة الطول :207 ) 
1.أحسب نهايتي الداليٌ /ر عند »- وعند مملد . 
2أحسب عبارة (*)”/ من أجل كل عدد حقيقي < ,ثم استنتج إنجاه تغير الدالم / . 
3.شكن حدول تغيرات الدالة 7 . 
4.حل المعادلة 0 -(1)/ استنتج نقاط تقاطع ( ,0 ) مع محور الفواصل. 
5.أحسب (1)/ ثم أنشئ ([,©0). 
6.ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 77عدد واشارةحلول المعاد لد ذات المجهول الحقيقي 2< 
التاليدّ : (72) /ر - () / 
7”ح)عين العددين الحقيقين 4: 7بحيث تكرن الداليّ 7 دالج أصليخ للداليّ /ر حيث : 
“ء(ط+عه)- ز) م . 
ب) أحسب ب ”071 وبدلال13 المساحة (2) 5 للحيزالمستوي المحدد بالمنحنى ( ,0 ) والمستقيمات 
التي معاد لاتها : 
)مر 0-6 »/-2: حيث 00 , 
2 2 
ثم أحسب (2) 5 صنذا 
|0 
نسمي للاعر د عر لامرك "مراع لقم ا 170 المشعفات المتجابعة للدالة / . 
1.برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي #7غير معدوم “2(6 -, -]) ا )“ار 
2-من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم !, النحنى | رم,©) الممثل للدالة "/ يقبل مماس في 
النقطةّ ( ,1:,:7) ,34 يوازي حامل محور الفواصل ,حيث /"م/ هي الداليّ المشتقخّ من الرتبة , 
للدالي 6ن . 
ب بين أن المتتاليي (,:<) حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول .ثم أحسب ,* 1110 . 
ج بين أن المتتالية( ,1) هتدسي: نطاب تعيين اساسها وحدها الأول ,ثم أحسب ,”ز 110[ . 


0 بالمو فيق والسراد 


الموضوع الأول 
التمرين الأول : 
1.تمثيل الوسيطي ل (48) : 
لدينا : (48)2:3:2 شعاع التوجيه ويشمل النقطت 
8 +2 -: 
3< :(8ه4) 
2+8 -ج 
2.تبيان أن (478) و(2) لاينتميان إلى نفس المستوي: 
لدينا : (2:3:2) 48 شعاع التوجيه ل (48) و (2-:3:2) رم )! 
3 


قتضاع الكوجييهاك 13 ) يفت 2 ومنه (48) و (2) 


(4)8:0:8 إذن : 11 1 : 


غير متوازيين أي متقاطعان 
(22+8...)1 -+5+3- 

(2-32....)2 +41 يعد 

-2+-22+8....)3( 

المعادلتين(2) و(3) نجد : 1 
تحقق المعادلنّ (1) إذن 2 - (48()1)8) إذن نستنتج أن 
(48 ) و (2) لاينتميان إلى نفس المستوي 

3 (2) المستوي الذي يوازي (2) ويشمل (48) 
أ/ تبيان أن الشعاع (2:1-:2) ناظمي ل (2): 
يحفي أن نبين أن 7 عمودي على 48 وعلى ب 
لكر دار كد م 
0-(2-)2(1-)2+(2)3 - ركام 
ب. تعيين المعادلنٌ الديكارتية ل(2) : 
(2:1-: 2)/ ناظمي ل( م و( 0 ء (4)8:0:8 ينتج : 
4-0+(1)8+(00-2+(2)8 وير 

4- - 4 
0 -24-ج + 2-2 : زط) 
ج. تبيان أن المسافة ((4))2(:)2 ثابتة مع تحديد الثابت 
لتكن (2)2ء (1:1:2) 1/1 معناه : 0 
ومنه: 
4-(2-)+(2)1+2-(5+34-)2 
12+ *(2-)+22 


تحنل اليل اتيك نان 


| (1:2) والثنائيي لا 


4» 


منه: 12- ب - 2 - ز(ط):(2))2 
د. التمثيل الوسيطي ل ١8(‏ ) المعرف بتقاطع (2) و (072) 


-(/ةنزم))4 - زرط)نزم))2 


(:2- 0 24 - 0 


لدينا : وبوضع: : #-( ينتج : 


22 درن 02+ / 
© نر أي : : 119 ع 2: 1 
00 <> 0 - 
ه تعيين مجموعةٌ النقط( 2 :1 :1 
لدينا 0 -5ج + )24 سج و2 -21 وب 
كه جب د 
و. تعيين معاد لد ديكارتينٌ ل( 5) : 
نصف قطر ل ( 5) هو 6 -0) 
لنعين إحداثيات 0 : لنفرض زه)ء (0)16:1:2© حيث [ه) 
المستقيم العمودي على (7) في ) ينتج : 
0+ ع2 <-عر 
1 6: 21-24« 1:[ 4)ومنه : 6-(ه:(2)) 0 بعد 
+6 2< 
6- ل - (ه:())4 ومنه: 2 - ,أو 2--, 


نر ة: (4) 
)11 
( 


التبسيط نجد 
ومنه : (3:8-:0)14 أو (6:5:4)ه 
بتعويض إحداثيات كل من 0 والنقطتّ 0 في معادلدّ (2) 
0 > 24- :(0)0:0:0 
نجد : 0 < 18- 8-24+(3-)2-(2)14 :(3:8-:0)14 اذن 
0> 18--4-24+(2)5-(2)6: (6:5:4)ه 
(0)6:5:4 والنقطتّ 0 في نفس جهدّ من المستوي (27) إذن 
معادلةّ ل(5)هي : 36- '(4-ج)+ ‏ (2-5)+ (2-6) 
4.أ.تعيين تمثيل الوسيطي للمستو( 0478) : 
لدينا (04)8:0:8 و (08)10:3:10 أشعدّ التوجيه ل(048) و 
يشملل النقطثٌ 0 إذن : 
2 8/7 مر 
2 نر 
2 28ج 
استنتاج المعادليّ الديكارتية ل( 0478) : 
8/2 دمر 


1ح [6:2): : (048) 


12 8 جعر 
3 حور تحافىء : 
2 8 دج 


0 ويبوضع : حوراي 
2 28ج 
:2-2-0 :ز8هم0) 
ب. ب تبيان أن | 5 ) و(048) متقاطعان وتعيين عناصر المميزة 





لدينا : 6 > 2/. - شر - (ه:(0))088 إذن . 
(048()1)5)هودائرة 
المستقيم الذي يشمل © ويعامد (048) هو 
1-6+7 
7 5: 7-15 :ومنه مركزالدائرة هو 2؛ نقطيّ تقاطع 
4-7-<ج 


هذا اللسخقيغ مع 6112 )اونحد العا يتمع د بف 
(42)5:5:5 و نصف قطرها ”7 حيث : 

- ,/12:-02))048(: 0( - ١136-2 - 4 

التمرين الثاني : 

1.تعيين العددين الحقيقين » وم 

3ه +2 - (1+ه) ‏ 25 +2-م1+2- م 
2-5 - (-م)  ”‏ قنة -2 - زه -1- ثم 
نجد : 1/3 -ه و 3/.- 5 

2.أ.حل في © المعادلرّ : 0 - 22-42+16 

لدينا ٠‏ (4:0/3) -48- - 4 ومنه الحلول هي : 2/0/3 +2 - ,2 
2-2435 - رج 

ب.استنتاج حلول المعادلمّ0 - 16+ 4277- :7 


بالمطابقم 


و 








بوضع 1 - 7 نستنتج أن الحلول هي : 21/3 +2 - رآ - ج و 
2-3 - ,1 - 2ج ومنه ينتج : 
7+ د ج :1 - ق/. دج :1 - 3 د ج :1+ 3/. - 
7 01 عت 10 7 
3.تبيان أن لأقريد - وز : 
/ ع 
25/.. 1 3/. 1 
تت )تك .| لكا لل ع هلدا كول 
4 4 4 4 
| 7 لحت 7 3 
-7810-- وح -7810+ - وون دإ 
3 3 3 3 2 
ة 1 
جدورو بت ص حب نو دك 
3 2 35 2 
١‏ ستتتاج أن 0 برونر : لدينا 
1 2013 . ة 
0 -<(2)مةو حت 7 ح ج510671- ل 22012 000 2 3لوولا 
تا الب لى الشكا ول : 
لدينا : 
8 2 + 0 31 “550 ا 1 3 اط 


1 - م21 - 1+ مله /2- 
هه ©©» ٠‏ 3 
4.. .أ.تحقق أن : ل كوم 


هم 


لدينا 53 - 4 
ولدينا 5+5 - 5ن -2 +(22:0/3) 2 - 


لكوي 0 
20 4ه 
43- 3- 1/3 -2-21/3-5 00 
ليت لم ذيردة ا ب 
3+7 
- 3ل 3 
7 لات 


ب.تبيان * 15ودلا 





2015 
2 





015 
تحديد طبيعة التحويل / : 
لدينا : 9,: - 2ش يكافيىء (: - ره )1/3 ع : - وج 
626- م 
اك 
57 


8 06 
4 
مل - 08 
يكافىء: |, .. _, اذن / تشابه مباشرمركزه © و 
- رق بهم ) 


ومنه: اع - يج|3) - ا 2 و 


نسبته 0/3 وزاويته -. 

ايجاد العبارة المركبّ :/. تشابه مباشر مركزه ) ونسبته 
3 وزاويته 2 ومنه 3/.نه-8 - (ه-1)> - 3:6 [ -ي 
ومنه : ذل.نهك-ق دوعتل - ج : / 

5.أ.تبيان أن (,0]) متتالية هندسية مع تحديد أساسهاب و 





حدها الأول 1 

لديناء 20 

6 - 2600 0 / 1 بكقلمنا 3 د 3 2 57 مركب بم 5 بل 
,30ل 5 ا رمه 3ل 2 - بيج ) 3خ 2 




















ومنه (,0]) هندسينّ أساسها 3/. - بي وحدها الأول 

إمه - 4/3 -8+ مدقلمنا - -- 2 - 
128-07 

ب.استنتاج عبارة, ']ا بدلالن7 : 

)0/3 3 لكي كا 

حسابا لمجموع ,5 بدلالم 7 : 

)/3( -1 

3 


,لاح , لا<.... + لاج لا- رد 
5 “5 ( ش لقد بوم ِ 
ج.برهان بالتراجع : 


1- 3ل 
نتحقق من صحّ (7)0 لدينا : 1/128-320/3- ,7] الطرف1 





0+1 
00 | "23> (128-320/3)| الطرف 2 ومنه 
(2)0 محققى 
لدينا 


00 


ل0ا» ١‏ ”3“ [128-32:/5)) - و الاكدبي ا لاعن 0 


- 28 -32:03( 3 ١ * )8 325 7 
1+2 


ونفد التسيعها دن : 0 لع (/مجة-هدم)) 





1.أ.إثبات أنه إذا كانت الثنائية( < :1 ) حلا للمعادلة(2 ) فإن 
مضاعف ل 3: 


إذاكانت (2:) حلا للمعادلدّ (2)فإن :3-:58-61 ومنه : 
(2+)3-<5-62+3 ومنه حسب غوص 3/5 و 3 و 5 
أوليان فيمابينها إذن «/3 أي 2-37 

ب.استنتاج حل خاص ( 1:70 ) للمعادلةٌ (7) 

لدينا : 3#- رد حيث 2 + إذن (5) تكافىء : (,[ :,د) 
حل للمعادلة (2) معناه: 3- .[6- 530 إي 3- ,6 - (5)36 
أي : 2-1 -(5)6 

ايجاد الثنائية (:*) باستعمال القسمات المتتابعة 
لخوارزمي3 إقليديس لدينا : 222+1 - 5 ومنه 1- (2)2 - 5 أي 
1 -(2)2-(5)1 إذن (1:2) -(20:#) ومنه (3:2) > (20:30) 


حل في “7 المعادليٌ ( 2 ): 
3 -51-61 
لدينا : 5 )ير أأومنه (6)2-(5)3- 51-63 أي : 


(6)2-2-(3-)5 ومنه حسب غوص لدينا 6 و5 أوليان 
فيمابينها و (6/5)2-3 أي (3-*)/6 ومنه 2-66+3 
بالتعويض 66+3 -2 في المعاد لم نجد 77-5+2 ومنه 
الحلول هي الثنائيات : 7 :(6+3:5+2) 


ج.استنتاج حلول الجملةٌ( 5): 
00000 60-1 <-غ:ر 
(5) تكافىء : و0 أومنه. 6-1-5-4 أي : 


3 - 56-62 وحسب السؤال 1.ب. نجد : 

7 :(68+3:5+2) - (0:/7) بتعويض قيمة 09 و في 

فجد: ,2 ج :30+11 <-ع 

د. حل الجملدّ (5) بطرق غير استنتاجية : 

5 ء [5]30- 51:3 
[24]30- - 

[2-19130ع ومنه[2<>211|]30 اذن : 2 :306+11-< 


ب إذن : [19]30--5-:6 أي : 


2.تعيين الثنائيات ( :1 ) حلول المعادليٌ ( 7 ) حيث 

(:<) حلول المعادلنّ (1) و 56> 22-17 فإن : 
54+2('>6)-6#4+3(5) تكافىء 0 >168-51- 1127 
دراسة أشارة 112+16-51 نجد : 16-51>0-+ 1157 لما 


- 
11 


(دجم) هي (3(:)3:2(:)9:7-به-) زه به):(13-ب13-) 
4.تعين »و 7/ حتى يكون (5:5) حلا للمعادلم( ) : 
لدينا : 0000م 1 - مه فإن : 3 > © >0 و0800 - (5فإن : 
5 > >0 ولدينا كذلك : 

3 - ين90 - 37 + ين » 31 + ينع » 32 - واو 

م0 +1262- 253ين + 8 >< 52 + ين » 59 - رآ 

(2:5) حلا للمعادلدٌ (75) يكافىء 3- 50-66 ومنه : 

3 - (6)126+256-(5)9006+243 بعد التبسيط نجد 
2 - 256+ 5126 ويما أن : 33> >0 فإن : (10:1:2- هن 


1 © ومنه : (1:0:1-:2-:1-3 - ومنه الثنائيات 


بع أي _ 151.100. 202 2 
ينتج: |4- 5 * 25 2 ركم 
التمرين الرابع : ( 26 + “)ها - («) / 


1.أ.إثبات أنه من أجل كل: من *1 :| *1+26)ها+ - (: 
+1 لاع 
كي |مد (عمقجضم)ه- رمام 
(*1+26) سا+ء- م ع1[ *10)1+262- 
ب.حساب نهايةٌ / عند 06+ : 


( * 2 +1) صا+ع منا - () نر سنا 
> لإن :0- 


مد ا 1+2)م1 ١‏ هنا +ع نا - ب 


1- *21+6هتنآ ومنه 0 - [ 262 +1) ها سنا 


2ج 1ن[ ومنك : 
مملدج ير 


تبيان أن (2 )ذو المعادليّ +« - بر رو 
0( 1+26)هامسظا - (<- (*) ير ) سنا إذن () ممل (©) 
عند 60+ 


ج.دراسنٌ الوضعيةٌ النسبية ل( ) بالنسية (2) : 


ندرس إشارة الفرق ( *1+26-5)ها- -(*) / 

لدينا : 0< 26# من أجل كل < من 17 ومنه : 1<1-+ 262 

من أجل كل + من 15 ومنه 0 < (1+ **12)26 من اجل كل 
من 71 ومنه 0<+-(+*) /ر اذن 6( يمع فوق () من اجل 
كل : من "1 

2.. إثبات أنه من أجل كل : من 18 :+2 )ما جه - () / 


0 [*26+ “© )ما - )3 01 











حبك 3 غ8 
1-1-0 
لدينا: ر “© 0 


( *2+2)ما+ د - مم[ *2+62)م1[ - 


ب.حساب نهايى / عند 0 : 


مم+- (*2+42) هاج - ونا - (<) ثر مسن لأن: 

معد - ع - ونا :0 - “ع يسنا 

تبيان أن ( 2 )ذو المعادل 102+- -:ر_ مستقيم مقارب م 
بجوار 6 : 


(2سه1-ءر+ ( »2 +2) هاجت ) مهنا - ((2 سا+ع-)- (:) عر ) سنا 


ممجتر 





5..تبيان أن جميع المستقيمات(,.8) تمرمن نقطة ثابتن 


من أجل كل عدد حفيفي 1١!‏ : لدينا : (-1) جسم در 


2-0ها-( *2+22)ها مسنا - تحافىء 0 رو 2 ورور ومنهك : 


إذن )2 ممل 6( عند ممه 
ج-.دراسة الوضعية النسبية ل(0) بالنسبة ( 2): 
ندرس إشارة الفرق | * م 1+3 )ما- (2ساجى)- )م 


لدينا : 0 < 2م 1 


من 77 ومئنه 2(<0سصا+ع-)-(<*) ر اذن 6( يمع فوق 





(2) من اجل كل :+ من 17 
3.دراسنٌ إنجاه تغير / ا 01 قإعلى 1 حيث : 
2--2ثم 7م26 تم ٠‏ 
(ممو مم حوويي -(ا / 
إشارة ( 1 : تتعلق باشارة 2- 7 لان 0 م2 + )تم 


5-2<0ه معناه: 2 < "© معناه 102 < 2 أي كح 





ومتزايدة تماما على أ ِ 
جدول تغيرات / : 


7 < من أجل كل + من 17 ومنه : 1<1+ *2م 1 


من أجل كل :+ من 17 ومنه 0<[ 1 عتم م من اجل كل 





در 
12 102 . 20 
0 -| حجن اس حبر يكافىء : 
6 2 ىمل 
5 
12 12 
9 2 


ب. المناقشة البيانيى: 

إذاكان 7-1 فإن (,,4) هو ((7) 

إذاكان 1- -:7فإن (,,2) هو [ 2) 

() و( 2) يتقاطعان في نقطة الثابتة 4 

إذا كان [1:1-] :”7 فإن (,,4) لايقطع المنحنى (0©) 
إذاكان م :1| زا |1- :مزج #فإن (,ى) يقطع المنحنى 
(©) في نقطدٌ وحيدة 

1 . . تفسير الهندسي للعد 7: 7 هو مساحةٌ الحيز المستوي 
الطديارم والمستقيمات ذات المعادلات : < - :و2 -<2 و 


0 
نضع : 12 -(3 +1)ما- ()/ ندرس تغيرات الداليّ / 
لدينا 7 ق.! على |ه+:0] حيث 


دن ريه يسنت با سد 


كر +1 5004 
إصعد :0 | 
لدينا 0 -(7)0 و 7 متناقصةٌ تماما على أ+:0] اذن فإن 
إشارةالدليّ 7 سالبةعلى المجال |+:0]| معناه 
0> ع[ -(ع +1)ما أي ع > (عز +1) مآ 


3 


ددر 


2 


لدينا : م *126-8) هل ] - عامل - (ند 
2 


من أه+:0]|: 1 > زعا +1) ما 


> 0 








3 ستنتاج أن عرل*2- 


0 وبما أن : 


0< **2 من أجل كل :من 18 ([2:3]) 


فإن : حسب السؤال السابق : "م2 > [ "262 +121 ومنه : 
١ 2 | 20‏ رك 1( | أي 20 | > / 

2 2 2 
ونعلم أن 0 < ["*12)1+26 وبما أن 2>3 فإن 


دسي م2 )دل أي < / ومنه: 26 > )0 
2 2 





الموضوع الثاني 
التمرين الاول : 
1أ/ تحقق أن : (: - رة )امه - مه - وه 
1 .4-1 
إحبو ليجحكدذ 1ك روك يع 
لديناء “2 
07 سس 5 
01 


ولدينا من جهدنّ أخرى : 1+ - (نه- )ف - (مة - ية) م 
ومنه : (ع2دية) مج - 2 
ب/ استنتاج أن الستقيمين(40) و(82) متعامدان : 
من السؤال أ لدينا : م بج - 3-58 ومنه: 
عه ينه 
منم 5( يه[ وه لان 0 < ّ. وبالتالي : 
2 0 2-2 4 
[ 52 -[64:28) إذن : (©42) و (88) متعامدان 
2 أ/ تعيين الكتابة المركبة للتشابه المباشرك. 
الكتاب: المركبة للتشابه 5 من الشكل : 6 +07 - 7 
لدينا 8 -ح (4 ) 5 معناه : 6+ رجه - وج....(1) 
-(0) 35 معناه : 8 +02 - كرف ومنه بطرح (1) من 


مه -- وه 


0 - 


(2) نجد : (2- ري )2 - رج - وج ومنه : رج - 
2 ينه 


ومنك : دن 
0 
لدينا : م +025 - مه ومنه : 2 - رحج - 6 اي : 
(نه): 1  :-‏ - - فرومنه : م 1-1-م 
2 6 0 


الكتابج المركبة للتشابه 5 هي : 1ج - 2 
01 





ب/ نحديد ب/ تحديد + لاحقم قَّالمركزد؟ للتشابه لد 5 
6 1-1 
نعلم أن: ج 0 - ىج ومنه : 1 - وج ومنه 1< و2 
2 


- نحديد العناصرة المميزة للتشابه 10 


5 تشابه مياشرمركزه 22 ذات اللاحقيٌ 1- ىج ونسبته 1 
01 


وزاويته > رلاحظ أن : 0< ) 
01 
ج تبيان أن المثلثين )04 و8787 متشابهان : 
لنحدد لاحقّيٌ النقطةن0 بالتشابه 5 
٠ 1. 1. 1.‏ 1 
ير 1-1-1-1 +(1)0-- م لآن 1 ---1- م5 +1- وه 


وهكذا 87 -(0) 5 





إذن صورة المثلث 040 بالتشابه 5 هوالمثلث 8287 ومنه 
المثلثان :)04 و 82877 متشابهان 


- ايجاد علاقرٌ بين مساحتي المثلثين : 
د 


2 
(4)040 " - (4)88 ومنه -(88 )4 
لدينا : ا 34 | -؛ 
بما أن : (,14) 5 - مأل فإن : د يب كاله» ومنه : 
0 

1 1 1 
ول - - وه - ,| - - ,كالاك - - يبت ومنه من أجل كل 

01 01 0 
عدد طبيعي 7 : 50 ,27 ومنه (,7]) متتاليخ هندسيةٌ 

0 
أساسها + -؟ وحدها الأول 
0 

4-1 - م2 - ]| - موس جات أي د 4-1 - و0 
ب/ تعيين قيم + بحيث تكون ( ,'ا) متقارية : 





(,200) متقاربة يعني : 1> ب >1- أي : 1>1>1- ويما أن 
01 


20 ينتج : 1> >0 أي 1<ه وبما أن 1 ه فإن : 1<1 
2 2 


أي : إمد:1[اء ه 
ج/ حساب ال مجموع ,7 1 بدلالم 7: 
09 -...... +11,2 + 2ك 31 - :7 (تلاحظ أن : 


- رلا ) ومنه : , ل1+....... لا+ ب ,لا- 


241 
1 


742 
' 16 
م 1 ومنه : لاد 4-11 - :7 ومنه : 


5 
2 
7 6 1 اعن9”© 1 
2 0-1 
4 لدينا +1)ه - 2 و 11 ء 6: 
فحديد طبيعى مجموعى النقط(1): 
(2-6)1+66 يكافىء : 
“ين +ن - 27 يكافىء ”من - ع - 7 وبيما أن 17 6 
يكون لدينا © - |ه| - |ه --7] لان 0 <ه أي ('1) هي دائرة 
مركزها 4 ذات اللاحقيٌ ه ونصف قطرها 7-0 
التمرين الثاني 
[.تعيين قيم:: بحيث تقبل المعادلم 
0+ 4715/8 ح يه2014 حلولا في 2 : 
0 +47586- 20140 تكافىء 7 - 20140-47586 


ومنه 


لدينا : 19- (200710)2014:475 وهكذا 
7-+475/83 - :20140 تقبل حلولافي 77 يكافىء 

- (19)1068-256 ومنه «19/7أي /19-:7مع 119 / 

لدينا المعادليّ 19- - بر475 -<2014.... (1) : 

1-تعيين الح ل( :1 ) للمعادلة(1) الذي 
يحمى 1 - 410- وك 0 
المعادلة (1 : (1) تكاف تكافىء 19- - (19)1062-25 وتكافىء 
1-- 252 -106...(*) ولدينا 1- م43- مز بالتعويض في 
المعادلة (*) نجد : 1- - (25)420+1- 10630 يعد الحل 
نجد : 4 - ود إذن 17- ,و أي (4:17) >(3:20) 
حل في *7 المعادلة (1): 
المعادل (1) والمعادلة ( 0( متكافئتان لهما نفس مجوعى 
الحلول إذن نحل المعادليٌ 1- - بر25 -<106...( 3 
بما أن الثنائية (4:17) حل للمعادلةّ (*) فإن : 
1-- (25)17-(8(...106)4) 
من (*)و (8) نجد : (25)17-(106)4- :106-25 أي : 
(17-)25 - (4-)106 
لدينا : (25/106)8-4 و 25 و 106 أوليان فيمابينهما 
حسب غوص (4-)/25 إذن : 256+4 <,ر 
بتعويض < نجد : 106+17- 7 إذن مجموعئٌ حلول 
المعادليّ (1) هي الثنائيات الصحيحيٌ (256+4:1066+17) 
مع بلا / 
تبيان أن :و « أوليان فيمابينهما حيث(1::7) حل 
للمعادليٌ (1): 








“4/1 5 ون 
[١‏ /4 4/251 
: «4/106-25 أي 1-/4 و 11ج 4 ينتج 4/1 أي 4-1 
إذن : 1-(:)56)2 ومنه * و رز أوليان فيمابينهما 
4 تعين قيم العدد الطبيعي” بحيث :|25 |4 > 7 وباقي 
قسمنّ 7 على 106 هو 17: ا 
[4]25 |1 4+ج25-م 
[17]106<- ( إذن 21068+17-م 
+256 - 1066+17 ومنه 13- - ي250 - 106/6 
لدينا الثنائية (4:17) حل خاص للمعادلم 
1-- ه25 - 1066 ومنه الثنائية (4*13:1713) حل 
خاص للمعادليٌ 13- - 1066-25 بعد ذلك نحل المعادلين 


3- - 1066-25 باتباع نفس الطريقة في السؤال-2 


ْ 2+ م25 -8/ 
نجد : !]1 5 ّ 
ام مي ب ألكن 


16+77 - 7بالتعويض نجد 


لدينا 2 قاسم مشترك ل 2 وادأي 


أي نحل الجملي : ومنه 


7+(106)258+52- 7 ومنه : 
لاا م :5529 +-م 2650 - نر 
متعيين الثنائيات (< ::1) من 72 حلول المعادلة (1) حيث : 
37 +1 مب م 10-0 7 
لدينا 254+4+1064+17-1314+21 - بجر 
ولدينا ++ مضاعف ل 10 معناه [0]10-:ر+: أي : 
[131+21-0110أي : [1-0[10+غ أي [1]10- - + أي 
[2>9|]10 ومنه 104+9- 2 ومنه : 
(971(:12+/229:1060+:250)! - (نرجد) 
التمرين الثالث : 
1.حساب الجداء السلمي 26 : 
لدينا : (2-:48)3:2 و (0:2:1) 46 ومنه : 2 - 48.40 
استنتاج القيمة المدوزة إلى الوحدة بالدوجات للزاوية ٠‏ 846 : 


لدينا [46 هه دمك» 6م | »اهما - :48.46 56 
2- :48.06 
ِ -[48:46 ) 005 ا 


17 »مم 


840-77 

2.استنتاج أن النقط 4 ., 8# و © ليست في استقامين : 

بما أن:”77-[48:46 )فإن 4 : 8 و © ليست في استقامية 

استنتاج أن معادلدَّ المستوي( 480 )هي 0 -2+ 27 + :ر -21 
2+2-0--2+(0+21-(2-)2:0:1(:2-)4 

لدينا: 2-4-4-0+(1-)2+2-(1(:2)1-:8)1:2 
46+6-0--2+(2+2)2-(2-)2:2:2(:2-)0 

ومنه معادلنٌ المستوي (480) هي 27+2-0+:1-:21 

3 كتابة معادلة الديكارتية للمستوي”) المستوي 

المحوري لإ 42 ]: 

(2)المستوي المحوري ل[ 48 | معناه : 874 - 474 يكافىء : 

(1+ع)+ (2-2)+ (1-) - “(1-ج)+ تبرج (2+ع) 

ومنه بعد التبسيط نجد : 0 -<42-1-:4 +612 

ب. تبيان أن مجموعىّ النقط( :1::1) 1/1 من الفضاء ا 5 

تحقق 011 - 4/1 هي المستوي [ 2) معادلته 

)-7-ج4+2: 

201 - 4714 معناه : 

(2-2)+ (2-د)+ (2 حمل - “(2-1)+ثر+ (2+ع) 

وبعد التبسيط نجد : 0 -41+227-7 (و.هم) 


ج. تبيان أن (” م ور توما :لدينا : (4- ب6:4) ,م1 


0 20 4 0.. ظ 


متقاطعان وفق مستقيم 


تعيين التمثيل الوسيطي ل(1) مستقيم تقاطع (7)و([7) 





1-0-ج42-بر4 +6 
لدينا : 42- :43 +ع 
0 22-7 +41 
0 -1-ج4-+ج1]62-2 5 6--62-<62|] 0 .2 
وممةك: وميه 
22+7--«41 7--- 4 
2-2-1 
ايم 77 1 
7 1 ومنه: --+ج----1ر إذن : 
2 > ج2 
1-غ+-1 
1 - 17 
1:--:1 ذن : 77 »ع غ: - +ع --ت2 بر 41[:1 
1 )دنه إذن 14 +2 رة: (ه) 
2-1 
4 تبيان أن (4) يقطع المستوي (480) في نقطدّ يطلب 
تعيين إحداثياتها: 
[و- ]8 ورىر, 1 2 
وج - و1 |(ه)لها م200 
لدينا : 2 ْ ومنه: 2-2-2 إذن 


)2 1- :2( (0هه)!” 
موى)7// م إذث (4) و (480) متعامدان ويتقاطعان في 
نقَطيّ هي 0 
لدينا : مسممد 3ط ) -(1-غ2)4 ومنه: - <-ع 


18 
120 
8 1879 
ب/ استنتاج أن © هي مركزالدائرة المحيطة بالمثلث :)48 : 
لتبيان أن ه مركزالدائرة المحيطة بالمثلث 4860 يكفي ‏ 
أن نبين : 02 - 08 - مم 


ولدينا 0 لي يورت رررو حوره 


5. النقطدٌ ,© مرجح الجملمٌ 

|( تم )(2+ تمهبه):(1- تهبه) ا حيث : عدد حقيقفي 
تعبن احداثيات النقطمٌ ,0 : 

4+ :30 - ود 4-2- ,وا و م3-4-- نج 

-أسة ستنتاج مجموعة النقط 60 عندما تتغير _ في 11 : 


32 - 302 + 4 





لدينا : 17 أبه: 207 -4- ىا أبوضع : 2 - “يه نجد : 
“م4 - 3- - روه 
3+4 - م 
5 : 22 -4- ج + ومنه تمثل النقط ,© مستقيم 
م4 -3-- مه 


1. 1) أحسب نهايتي الدالة / عند _وعند مم+. 


0 - [ “216 - 2 10 - “(2 -1) 10 - (د) كر مما لان 


ممسجمر 


2 . 2 
0 - “ع2 اا ,0 ح * 
مجر 


مح *2(6 -1) ممنا - (« )كر مننا لان مه - (2 -1) جنا ,معد ع تج رونا 


ممدجىر 2-0 


0 - “ع (2+2-4-) ّ 27 »(2 -1)+ 37 - ()' كر 
ن أجل كل عدد حقيقي ع 


جدول اشارة المشتقة : 
شارة ()"/ من اشارة 
ل 


0-(*«)ك/ر يكافئن 0- 7 ع(1-2) 
يكافئن 1-2-0 لان 0ع ثم 





5 أحسب (1)/ ثم أرسم [,0). 





خسي ‏ ريوط الحد د 7ر2 در سو كار لد ات المصير لك لير 
التالية : (70) /ر > () / : () 


ه حلول المعادلة (70)ث/ر - («)/ بيانيا هي فواصل نقاط تقاطع المنحني ( ,0 ) مع المستقيم ذي 
المعادلة (7) كر حبر الموازي لحامل محور الفواصل (<'*). 
تغير قيم (71)/ حسب قيم 71 


إذا كان |0:-] ح (7) كر أي أصدي| 77 المعادلة تقبل حلا موجبا تماما. 


إذا كان 0-(«7)ر أي مدر المعادلة تقبل حلا موجبا كدر 
2 2 
إدا كان ]أآز0اء زه كر أي كما لا]مبلء مم المعادلة تقبل حلين مختلفين في الاشارة. 
اذا كان 1-(7)/ر أي 7-0 المعادلة تقبل حلا معدوما مضاعفا. 
7 أ) عين العددين الحقيقيين ,5 بحيث تكون الدالة '/ المعرفة ب : “© (65+ عنه) - («) 1 
دالة أصلية للدالة / على [. 


كر دالة أصلية للدالة “على 12 يعني («)/ - ()"/ 

أئ **2(6 -1)- “26 < (6 + ندم ) + 00 ومنه *(2 -1) - 2+ 0 +242 ) 

بالمطابقة نجد ا ومنه 2 
28-1 +ن 1 -م 


أي 





ب) أحسب ب 2ن و بدلالة 1 المساحة (5)2 للحيز المستوي المحدد بالمنحني (,©) و 


0 1 ا ا ا 
المستقيمات التي معادلاتها + 0د تري ديرو رك برحيك > ثم اكسب (2) 5 ططنا . 


مع-جرار 


1 + ه)-ء | ا | كت جم - م - حك (عد) كر 


أي “ررع4 » فقي # قتي ع 1 - 115 » 4ج # تي م 1 - ()'ى 
2 7 


“«بن (26) ب 42 24ر4 + 22) تصفل بت (5)2 مئال لان 


0 ع ته وونا , 0 - ثثمق4 حصنا 


11 نسمي لكي مح حر شار عر لقار "رب لاير المشتكات المتتابعة للدالة 0 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم /, » "تج (مد2 - م - ]) "2 - (عد) ا“ا/. 


ّ نسمي ( )م2 هذه الخاصية . 
1) من أجل 1- ,رلدينا : 
(«)كر - تثمر4- - “26 -1- 1( "0 )) ع 
ومنه (2)1 صحيحة . 
2 نفرض صحة (2)7 أي نفرض أن 
ونبرهن على صحة (7)7+1 أي نبرهن أن 


ِ لدينا ٠‏ | *262 »«(2 -م-1) + م2 |» 2 - [() قر ) - رم مر 
ومنه *2(©2 - )2 » ”2 - تت (عر4 - ,2 -2 + 2-) ”2 - (عر) لقا 
أئ. : 
ومنه (2)0+1 صحيحة. 


3 حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإن (2)7 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم. 


2 من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم /, المنحني 5 الممثل للدالة (”اكم حيث !"1م الدالة 


المشتقة من الرتبة ,للدالة / يقبل مماسا يوازي حامل محور الفواصل في النقطة ( ,3:1 ) ب كال. 
أ) أحسب بدلالة 7 كلا من ,ند ,مر. 









١ 9‏ 1 مماسا يوازي (') يعني 0 -) للعار 


أي 0 - 2 0-8 اله ومنه 22-60 7 
قم 0 
ّ 5 م0 مط » دس - »ودار طظط-_ اتام - 
| 7 ( 00م 


ب) بين أن المتتالية 0 حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أحسب ,د 100 . 


11-11-00 





ملا - ب اا 


ممدجر ممدجر 


ج) بين أن المتتالية (.«) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أحسب ,در 100! 


711-11-0 


0 +2) راد 


لان 1> 267 >1- 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 


مديرية التربية لولاية وهران ثانوية الشيخ ابراهيم التزي 
اختبار بكالوريا تجريبي في مادة الرياضيات 
الشعبة: رياضيات المدة: 4 ساعات ونصف 5 ماي 2017 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الا 


التمرين الأول : (5 نقاط ) 
في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 7,/: 0) 

(2)م كثير الحدود للمتغير المركب 7 حيث : 100+757- 502+ 16+12/7(7-)+8273-(7)2 
٠.1‏ - عين قيم العدد الحقيقي © التي من أجلها يكون 0 - ( 1©) 7 . 

0 25 
ب - عين العدد المركب / حيث من أجل كل عدد مركب 5 : (/+ )| 2+2 |-رم)م 
ٍ 20 1 50 3 

2. نعتبر النقطتين 4 و / لاحؤتاهما على الترتيب: لحارم و المكاره , 

ا ل ١”‏ 

أ - عين ع7 لاحقة النقطة © حيث : 5 
4ت )قل + -(مرج- ع2) 318 
ب - استنتج أن ') هي صورة 8 بالتشابه المباثسنى 5 الذي مركزه 4 يطلب تعيين نسبته و زاوية له . 
ج - حدد طبيعة المثلث 486 » ثم أحسب مساحته . 
8 - لتكن النقطة 1 صورة النخطة ر( بالتشابه المباشر . فور ان مساحة المخلث (ر[7ن) لل تساوي ا َ 


3. أ-عين العبارة المركبة للتشابه المباشر 5.. 
بحمن أجل كل عدد طبيعي 7 حيث 2 < 7 » نعتبر التحويل النقطي ,,7 المعرف ب : 5ه ره 5 > ,7 
لل س4 _ ل ١ط‏ 


برهن بالتراجع أن العبارة المركبة للتحويل ب 1 هي: رج +(4ج- دج 1 
- عين قيم العدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها التحويل ,'7 تحاكيا مركزه النقطة 4 يطلب تعيين نسبته. 
4. نعتبر النقطدتن 14 و7 صوربي النقطة 8 بالتحويليين : او 0 
أ - بين أن من أجل كل عدد طبيعي 2 غير معدوم النقطة 4 تنتمي إلى | 1477] . 
اه الما . 
ج - أحسب 7/77 1111[ 


ممدجع] 


الصفحة 1 من 6 


التمرين الثاني : (4 نقاط ) 
1( 4 46 و5 أعداد طبيعية حيث : 7> »> 1>1 . 


عين الأعداد 1 0٠»‏ و/ علماً أنه في النظام ذي الأساس 1 يعون 6 - 5+ ن و 5- 5ن . 





لسر المياد: (1) - 21-1737 حيث 2 و 3( عددين طبيعيين . 
٠1‏ - عين الثنائية ([م0:7*) حلا خاصا للمعادلة (1). 
ب - حل في مجموعة الأعداد الطبيعية المعادلة (1). 
2.أ - ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7» باقي القسمة الاقليدية للعدد ”9 على 13. 
بحبين أنه إذا كارنت الثنائية (0:/6) حلا للمعادلة (1) فإن [0113 -2 - 0216 314/120 . 
3.أ - بين أنه إذا كارنت الثنائية ( ::*) حلا للمعادلة (1) و[0]14 > + فإن [0]14 > «ر . 
ب - عين مجموعة الثنائيات ( <: 6د) حلول المعادلة (1) التي يكور هر حلها 4 - ( ر: «العع م. 


التمرين الثالث : (4.5 نقاط ) 
ف القضاء المتسوب إلى المعلم المقعائيد والمتجانس [ 6, / , 7: 0) ؛ نعتبر النقطتين (2 -:3:0) كء (3:3:1) 8 
والمستقيمين (4 )الذي يشمل 4 و(1-:3:1) : شعاع توجه له و( 4) الذي يشمل 8 و (0:2:2) ٠‏ شعاع توجه له. 
1. تحقّق أنّ المستقيم (4) هو تقاطع المستويين: 0 -1- 7+ 2 -«:(8) و 1-0+ ج2+ (- نر :زيط) 
2 ('1) مجموعة النقط ( 2: 7: «) 14 من الفضاء المتساوية المسافة عن المستويين( 8) و(,2). 

أ - بيّن أنّ النقطة (2:0 + 3:0) 7 تنتمي إلى المجموعة ('1) حيث © وسيط حقيقي. 

ب - بيّن أنَّ مجموعة النقط 7 , لما تمسح © مجموعة الأعداد الحقيقية » هي المستقيم ( 4) ٠.‏ 

ج - جد نقطة تقاطع المستقيمين (4) و(4) و بين أن النقطة 4 هي المسقط العمودي للنقطة #على (4). 

د - أكتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة ( 5) التي مركزها النقطة 8 وتمس المستويين( 5) و(,2) في النقطتين © 
و (1 على الترتيب. 

ه - بيّن أنّ النقط 4 » 8 ٠‏ ) و (/ من نفس المستوي. 

و-استنتج أن النقط / ٠ 8 ٠‏ 0) و (/ تنتمي إلى دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها . 
3 أ - بين أنّ المجموعة (17) هي اتحاد مستويين(,0) و (0) يطلب تعيين معادلة ديكارتية لكل منهما . 

( حيث (,0) المستوي الذي يشمل المستقيم( 4) ). 
ب - تحقق أنّ المستويين (,0) و (,0) متعامدان 
ج-نسمي ,0 المسافة بين النقطة ') والمستوي (,0) » ,0 المسافة بين النقطة ') والمستوي ( و0). 


_ 11/2 02 


بين أن + --- - رل ف 
4 4 





و4. 


الصفحة 2 من 6 


التمرين الرابع : (6.5 نقاط ) 
1) م الدالة العددية للمتغير الحقيقي :د المعرفة على المجال ]0+:0[ ب : + - [ *2)1-47 -() 8 
1. أ- احسب النهايتين ( <) م سثل و(ع) م صخل 
دوين انها وكين الذالة 2 
جح-بيّن أن المعادلة 0 - ( *) بم تقبل حلا وحيدا ه حيث : 126> © > 104 . 
د -استنتج إشارة (*«ا)ع على المجال |مه+:0] . 
2. نعتبر المتتالية ( ,/0) المعرفة ب : 1- م ومن أجل كل عدد طبيعي 7 ٠‏ [ 7 2)1-6 - ,,,) 
أ - بين أزهمن أجل كل عدد طبيعي :7 » 0 > ,1 >1 . 
- تحقق أزهمن أجل كل عدد طبيعي 7 ٠‏ ( ,,/) 8 - ,,/1- ,.,) ثم استنتج أن المتتالية( ,,/7) متزايدة تماما . 
جحبين أن المتتالية ( ,,7) متقاربة ثم احسب ,2 1112 . 


11) م الدالة العددية للمتغير الحقيقي :د المعرفة على المجال ]0+:0[ ب : -(2) /, 
وليكن. ( م6) المنحنى'الممثل للدالة في ملم متعامه .ومتجاتمن [0:.7) 
كك حيك (*<) ر سنا و (*) /10[ فسر النتيجة بيانيا . 
ممدجد عر 0ج عن 


1 
ن ‏ تحقة | : 5-7 : 
ا (2-عو)ه 0 





2.بين أنهمن أجل كل عدد حقيقي « من المجال [م©+:0] . 0 2د رى» 7 ثم شكل جدول تغيرات الدالة /. 
م 

3 أنشئ ( "0) ) تأخذ 15 هس ). 

111) ” الدالة العددية للمتغير الحقيقي « المعرفة على 0 - 











21 
12- -(7)0 ومن أجل 0< عراء 
ا 21م 1م 
اشتعمان النعامثة بالقكرقة يون أندايمور الكل ادي + 1 0 -(7)2 . 


ا 


2. بين أنه من أجل كل عدد حقيقي :د من المجال ]ممد:10 » »ته > يه | > 02[ *6 


2 1# 


3. احسب 47> | 113 ثم استنتج أن الدالة / مستمرة عند القيمة 0 من اليمين . 
1 *0جتدم 


الصفحة 3 من 6 


الموضوع الثاذ 
التمرين الأول: (4 نقاط ) ْ 
1) / دالة معرفة على المجال ]0ه+,2] كما يلي: حب - (::) / 
احسب ( «)' ثر ثم استنتج اتجاه تغير الدالة م على المجال |00+,2 | . 
[[) (,) متتالية معرفة ب : <- ,»: ومن اجل كل عدد طبيعي ٠7‏ (,/ا) .> .,// 
1. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠7‏ 3 > ,/2>1. 
2. استنتج انه من أجل كل عدد طبيعي 77» + > و 


3. أثبت أن المتتالية ( ,,/1) متناقصة تماما » هل المتتالية ( ,,/1) متقاربة ؟ 
2 


0 ءِ 1 
4. تحقق انه من أجل كل عدد طبيعي 7 » (2- ,)ل - 2 - ببيرمة. 


1 








5.أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 » 2 ,3 > 0 ثم استنتج ,,/ة 1112 . 
التمرين الثاني : (3.5 نقاط ) 
لدينا ثلاثة صناديق ,8 » ,8 و ,2 حيث الصندوق ,87 يحتوي على كرة حمراء واحدة و19 كرة سوداء »الصندوق ,(] 
يحتوي على كرتين حمراوين و 18 كرة سوداء أما ,7] يحتوي على 3 كرات حمراء و 17 كرة سوداء . 
نختار عشوائيا صندوق من الصناديق الثلاثة ثم نسحب في أن واحد كرتين من الصندوق المختار 
نسمي 727 "حادثة الحصول على كرتين حمراوين "2 ٠‏ 2/77 'حادثة الحصول على كرتين سوداوين " 
91 اخادقة الكضول على كزتين جخ ةف 3 
نه انول قدة الشكرة” نوكبها يغليها كن التحتفا نض 1 
2. ليكن 2 المتغير العشوائي الحقيقي الذي يساوي عدد الكرات 


ةل 
1 0 
1 
الحمراء المسحوبية . > ,ا 
ا 1 
ا حدد قيم المتغير العشوائي 1 86 
سه 0 


ب - بين أن احتمال الحادثة (2 - 1) يساوي ا // 
285 ا 


53 
2065 
د . استنتج قانون احتمال المتغير العشوائي 1 ثم احسب أمله الرياضي ( 2) 2 . 
3. علما أننا حصلنا على كرتين حمراوين» ما احتمال أن يكون السحب من الصندوق ,57 ؟ 


ج ايو أن احتمال الحادثة (1- 1) يساوي 


الصفحة 4 من 6 


التمرين الثالث : (5.5 نقاط) 
1. حل في © المعادلة ذات المجهول : التالية: 3//ه 27 -2- - 2 ج. ( يمكنك وضع + - ج) 
0 لف ف متسوت الى المعاع المع مدر المتجانس [ 17,//: 0) . النقط 4 , 8 و © لاحقاتها: 
ص يود هذ الات [دت ون بو الصية. .علق الترقيهة 
أ - علّم النقط م » 8 و ©6. 
6 4ه 
ج-عين المركز ونصف القطر للدائرة(©>) المحيطة بالمثلث '4/860/. 
3) هي مجموعة النقط 30 ذات اللاحقة ج حيث: | /1+6-)2 - و2[ع6 . 


ب - بين أن: 3 م8- 


أ - بين أن ('1) هي دائرة مركزها النقطة 42 ذات اللاحقة 2- » يطلب تحديد نصف قطرها. 
ب - تحقق أنّ النقطتين 4 و 8 تنتميان إلى ('1). 
4. أ - بين أنّ الدائرة (©>) هي صورة الدائرة ('1) بالدوران الذي مركزه 4 و يحول 8 إلى 6. 
5. 5 التشابه المباشر الذي مركزه النقطة 0 » نسبته 2/+ و وزاويته >5 . 
أ - عين الكتابة المركبة للتشابه المباشر 5. 
ب - بين أنّ لاحقة النقطة 2 صورة النقطة 4 بالتشابه المباشر 5 هي: [1+ 3//.) 1+ [1- 3/.) > برج 


5 


ج - أكتب كل من ,> و ,رج على الشكل الأسيء ثم استنتج القيمتين المضبوطتين لكل من م 


6. أ-حل في مجموعة الأعداد الصحيحة المعادلة ذات المجهول ( (: ) التالية: 14- 24 - :رك 


55 . 
5 ول([[1[ع . 
12 


ب - استنتج مجموعة قيم العدد الطبيعي 71 حيث يكون: (م)عنه +2 - )عه 


التمرين الرابع : (7 نقاط ) 

الدالة المعرّفة ب : 1- (0)/ » ومن أجل كل عدد حقيقي* من المجال |+:0| » 
ا+(عملة -2)3 عد (») 1. 

(م©) المنحني الممثل للدالة / في المستوي المنسوب الى معلم متعامد و متجارنىس 


1.أ- ادرس استمرارية الدالة م عند القيمة 0 - عر . 


)0 ل( «وذا ثم فسر النتيجة هندسيا . 


2. احسب نهاية الدالة ثم عند معد . 
3.أ - بين أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما » ( ما - 1) 22 - (<)' / . 


ب - احسب 


الصفحة 5 من 6 


ب-استنتج اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها . 
4. جد معادلة المماس ([4) للمنحني( ,')) عند النقطة 5 ذات الفاصلة 1 . 
5. نعتبر الدالة العددية م المعرفة على المجال |م+:0[ ف 0 22 -(+*) “ر-(+) ع 

أ-احسب (+«)'م و(*)” م . 

ب- بين أنَ الدالة م تقبل قيمة حدية عظمى عند القيمة 1 ثم استنتج اشارة( :)"م على المجال ]0+:0[ . 
ج - استنتج اتجاه تغير الدالة بم » احسب (1) م » ثم استنتج إشارة( ) بم على المجال |+:0| . 
د-استنتج الوضع النسبي للمنحني( م,©) بالنسبة إلى المستقيم(4) » فسر النتيجة هندسيا . 
6. بين أن المعادلة 0+ / تقبل حلا وحيدا 0 يحقق 4,7 > يم > 4,6 . 
7. ارسم في المعلم السابق [4) و (م© )على المجال |5 :0] . 
8. أ حباستعمال المكاملة بالتجزئة جد الدالة الأصلية للدالة م21 رجه و التي تنعدم عند القيمة 1. 

ب - احسب (©0) 4 مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني( م,©) و المستقيمات التي معادلاتها: 1- ع . 

06 ا اكد 


00 9 -ي12 + ذيم2 


الصفحة 6 من 6 


التصحيح النموذجي لإختبار الباكالوريا التجريبي 
- شعبة الوياضيات - 
الموضوع الآ 

التمرين الأول: (5 نقاط ) 
[100+5- 502+ ” ج(16+121-)+*ج8-(ج2)م 
1 - 0-(:2)م يكافئ 
0 - :100+75- :ه50 + '( نبه)( 16+127-) + *( زبه)8 ويكافئ 
0 - (75+ يه50 + يه12- يم8-) 1+ (100- نه16) 


9 0 - 16-100 
ينوك 0 - 500+775 + 120- ين 
5 30 
و دح ح إإ) | -- يق 
ويكافئ 2 2 
50-75-00 - 122 تيوق 
5 ع 5 
يكافيء --:ذ ين . و كيم 
و يحافى 2 و 0 


ب - من أجل كل عدد مركب 5 لدينا : 
25 
(م+ م[ ششمة |درم)م 

7+ 502+ جم +827 - 
بالمطابقة نجذ : 16+127--- / 

ج - استنتج حلول المعادلة 0 - ( 2) 7 . 
0-() ميكافي0-(:16+12- 62 )| شب | يكافئ 
- 2+ :: أو0- :16+12- ج83 

2 ّ' 
ويكافيء 2 7 أو 16-127- ج82 
5 ع3 00 
يكافئن 7--ح 7 او 7--- ج أو 7--2 - ج 
ويحائى 0 د ام 0 
3 5 
2 37--2 حورج [حاك د وج :. 
0 4 > و 0 8 
أ - تعبين ع7 لاحقة النقطة '0) حيث : 


]م 2- وك هت 2 

0 و#)عنة + -(وج- ع2 ) 318 
امع معاة دايع عه 
0 


كاية- و258)2-(ج2- ع ) 258 








0 7 د‎ 1 ١ 
--المغعحات و ]| مغك ويح‎  نئفاكيو‎ 
0 2 اسه‎ 
يكافئن 7 0 مكمه‎ 
واب ع ح- كت‎ 
0 ١ 


1 
واتكافئ (وج- و2 د حي 


1 


ويكافئن ر2+(2- و2) 00 436 


ويكافئ ع داه ل 00 
2 _ 2 2 


ب - استنتج أن '0© هي صورة 78 بالتشابه المباشر 5 الذي مركزه / 


7 
1 


: 1 
يطلب تعيين نسبته و زاوية له ٠‏ ( م2 - م2) 2 76 > ور - ع2 
وعليه فان ') هي صورة 8 بالتشابه المباشر 5 الذي مركزه 4 
1 72 
و نسبته - و- زاوية له 
0 2 


ج -حدد طبيعة المئلث 486 » ثم أحسب مساحته . 
1 7 - 
و ددا مغك إوبع 
2 لت 1 


لذينا هك 04 6ك 
: 7 20 . ِ 
معتاى 6 دك تر و -[46,48) و نهذ يعني أزن 


ا 0 








المثلث 486 قائم في / 


مساحة المثلث ')2 4 : 
5ل2 دإرة- وواع 48 و كل.د|ارع- مجاء 46 
كل.»اكل20 _ 4846 _ 


386 0 5 - 500  نذإ‎ 


د - لتكن النقطة (7 صورة النقطة © بالتشابه المباشر 5.. بين أن 
سنائقة! اليفك ررم ل كاوق ا 
لدينا : م-(4م) 25 ©6-(5)8 و 2 (ح)5 


00 0 5 1 
إذن: 0 - ( 480 ) 5 وليه 5 - ردعن؟ 


3. أ -عين العبارة المركبة للتشابه المباشر ؟.. 
تكن (2) 11 و ('2)' 1/1 


ب - من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث 2 < 7 » نعتبر التحويل 
النقطي ,7 المعرف ب : 3ه 1 
ب .اسه 


قرم 11 
برهن بالتراجع أن العبارة المركبة للتحويل ,'7 هي: 


0 1 ش 
وع+(وعج- عج) كم 


نسمي (7)73 الخاصية * العبارة المركبة للتحويل ,"7 هي: 


© نتحقق من (2)م 

لديناء كيه 5ح 7/27 

لتكن (2) 14 صورتها النقطة (,2) ,14 بالتحويل 5 و النقطة 
(,14,)2 صورتها النقطة ('2)' 14 بالتحويل 5 


1 
لدينا : رج2+(24- 38 06 


7 


و ره +( رع) 23د 7 


( 14) ,7-' 11 معناه 


» نفرض أن ([2)7 صحيحة أي العبارة المركبة للتحويل ,"7 هي: 
م 1 ش 98 
م2+(2- 2 :000 ونبرهن على صحة (1+م)م 
أي العبارة المركبة للتحويل ,7 هي: 


كلل+م): 1 


ا - 





ر+(يج- ج) 


لدينا: ىهم 1- د 1 2 
لتكن (ج ) 14 صورتها النقطة (,2) ,14 بالتحويل 5 و النقطة 
(,34,)2 صورتها النقطة ('2)' 14 بالتحويل ,'7 


لدينا : رج2+(4ج2- 2) 2 - 01 


0 
1 1 ش 
وايرج+(يج-ج) كم 
14) 1ح ' 1 معناه 

وجع+| وعد يرعة+(ج- 1 ل 
2 7 

: كلسم 1 ب ى, | 

ايو )2 “دمو 0 4 (ومده (1+م)م 

وبالتالي حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع من أجل كل عدد طبيعي :7 

كيك اعون + العداره الفركة كدر ءار به 


7 1 | 
رع +ررع- ع) الحا 


ج-عين قيم العدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها التحويل ,”7 
تحاكيا مركزه النقطة ل ل يطلب تعيين نسبته. 


: 1 72 
التحويل , 1 هو التشابه المباشر الذي فركرة 1 و لس 2 ا 


زاوية له. يكون التحويل ,,7 تحاكيا مركزه النقطة 4 إذا وفقط إذا كان 


1-1 مع (2ء #) ويكافئ 26 -, مع (2 ع /) وبما أن 


7 عدد طبيعي حيث 2 < 7 ؛ نضع 0-2 مع [أ2ع ه) 
اتوذهن أحلة 20 -م مع [ 2ع به) كون "7 تكاكدا مركره 
النة لل ا ل 0 

لو اه 
-إذ كان سن عدد طبيعي زوجي غير معدوم 2 /2 - ي0 مع 
( *10 6) أي 48 - 4 مع [ 2215 6 ) فان نسبة التحاكي ,”7 


7 
6 

-إذ كان سن عدد طبيعي فردي غير معدوم » 1-/2 - ين مع 

( *21 6) أي 48-2 - + مع [ 215 6 ) فان نسبة التحاكي 


1 
5 ١ 7 
5 7 


4. نعتبر النقطتين 14 و 7 صورتي النقطة 8 بالتحويليين ,7 
ود_+؛7 على الترتيب حيث *21 ع / . 

أ - بين أن من أجل كل عدد طبيعي / غير معدوم النقطة 4 
تنتمي إلى | 11177] . 


1 
لدينا: ( 8) ,'17- 14 يكافئن 478 - 817 


1 
كك 1 2-7 
و(8),_س,7- 787 يكافئن 2/8 له 47 
ومنه 41/4 4- - 477 إذا االشعاعان 4/7 و 4/4 متعاكسان في 
الاتجاه ومنه النقطة 4 تنتمي إلى القطعة | 1477] 
ب -أحسب بدلالة العدد طبيعي م الطول 1177. 


35-2 ل يي 
8 | -غإ4+ 8لى | - ١‏ - ىلم - 4/74 معناه 
16 16 


ع ع1 
7ك 5 - 274 ومعناه مم الماح روح 
16 16 


ع ع 
: 1 1 
أمى: | - |إ5ذن.()1- دذل2 1 |5 -ح #/رر 
3 اق 0 6 


ممبدج / 


ع 
0- 5 10/5 معنا - تارك سنا 


ممدج دع ممدج عم 
التمرين الثاني : (4 نقاط ) 
1) +».4 و5 أعداد طبيعية حيث : 7> »> 1>1 . 
عين الأعداد + » »© و 5 علماً أنه في النظام ذي الأساس + يكون 
6 - ط+ن و 5- 0.7 . 
6 + 44 - 46 - +ن و 5+ /ك + ]5 - 545 - (ز.ع 
56 هما خلا التعادلة ذا السههول :2 الكالية: 


صفحة 2 من 7 


0 - 5+ ع4 + “,5+ )(6+ 44)- 7 عر ا 
4+ بع + 47 - 5+ به + :/,5)- (3+ 2) -'1ا 
المعادلة ( 1) تقبل حلولا إذا فقط إذا كان 0 < 24+/8+-2م 
أي: | 20:4+1/20/-4 اء , 
بما أن: 4 عدد طبيعي أكبر تماما من 6 فإن(7 - 4) أو (8- /) 
« إذا كان (7 - 4) فإن: 2-11 ومنه المعادلة ( /4) ليس لها حل 
في 11 . 
٠‏ إذا كان (8 - /) فإن: 4 -8 ومنه المعادلة ( /1) تقبل حلين 
هناف 17 21 
وبماأن: 52> ع فإن: 0-17 و21 - م 


وبالتالي: (8- 4) و (4-17) و(56-21) 
11) نعتبر المعادلة (1) م - 21-173 حيث 1 و ١‏ 
عددين طبيعيين . 


1.أ - الثنائتية (2:2) > (0:70*) حل خاص للمعادلة (1). 
ب -حل في مجموعة الأعداد الطبيعية المعادلة (1). 
عي 5 200 000205 
7 يقسم (م<- )21 و 1-(001)21:17م 
ومنه حسب مبرهنة غوص 17 يقسم ([ر- 0 
أي: +17- نع- عر 
ومن(*) نحصل على: (.2- 17)7-(21)178 
أي: 216 برد بر 
إذن: [11ء /(2+ 2:21 + 1)174 ( :) 
2. أ-ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7» باقي القسمة الاقليدية للعدد 
"و على 13 
[1]13 > "9 :[9]13- 9 3]13[:2- 97 :[1]13- *9 
ومنه من أجل كل عدد طبيعي 13[27] "9 - 97/7 
حيث 21 1 :0 3 ّ, 


العإنع ع م 0 





5 6 مصدسة 


ب - الثنائية (6/:©) حلا للمعادلة (1) معناه 8 - /17-:210 
ده يانه 

لدينثا : [2]13 00 0 00-0 2 2 0 0006 20 

[2]13 6 00 0210 تََ 0 _- 0001 273410 


[2]13 جات 0 دوت 006 20 


ومنه: 


ومنه: 


ي: [0]13 كاك_- 0 20206 
٠‏ أ - بين أنه إذا كانت الثنائية ( :) حلا للمعادلة (1) 
[0]4 - 1 
فإن [0]4- م . 
(:*) حلا للمعادلة (1) و8- 212 ح :1/7 
ب د معناه : .4 -ح عر 
عليه : (8-4)212-2-(21)42 - :17 
9 [0]4- م17 0 7:) طعمت إذن: [0]4 5 مر 
ب - عين مجموعة الثنائيات ( ::) حلول المعادلة (1) التي يكون 
من أجلها 4 - ( :)0ع م . 
[0]4> « معناه : [2-0]4+ 1748 أي: |2]4 - / 
أي : 2 +40 - / 
إذن: (2-4)1786+9+(2-17)48+2 
(2-4)216+11+(21)486+2 -2+ 214 - بر 
:)عع مر معناه 
(0)4)178+9(:4)216+11مع م ومعناه 
2160-1 : 0)176+9عع م »4 
 216+11(-1 :‏ 78+9)لمع م 
37 أن: 2-(216+11) 17-(21)178+9 فإن: 
- (11+ 216 : 176+9العع «معناه 1 - (2: 0)176+9عع مر 
و معناه [178+9-1]2 أي : [0]2-م8 (6 زوجي) 
إذن: ‏ 36+ 1366-(9+(4)17)28- 
و 44++'1686-(11+(4)21)26- برء معلاع'/ 
ط2: +4 - ( :+)ل4عع م معنأه 4-(17- 2 م 
ومعناه 4 -(8: «)0عع مر 
ومنه|4]8 - 1 
أي: [4]8 2+ 172 أي: |28 - م 
أي: 2+ 86 - 2 مع 11 ع ' / 
إذن: 36+' 2-1364 +(2 + 2-17)86+ 17#- ع 
و44 2-1686+(2+ 21)8#4 -2+ 214 - :ر مع 11ح ' / 
التمرين الثالث: (4.5 نقاط ) 
نعتبر النقطتين (2 -:3:0) 4» (3:3:1) 8 والمستقيمين [4) الذي 
يشمل 4 و (1-:3:1) : شعاع توجه له و ( 4) الذي يشمل 8 
و(0:2:2) ١‏ شعاع توجه له. 
1. تحقق أنّ المستقيم (4) هو تقاطع المستويين: 
0 -1- ج+ بر2- 2« :(5) و 1-0+ ج2+ بر - 2 :ريط) 


و 
4 
4 
4 


1 
] 
3 


صفحة 3 من 7 


(2:1- 
و (1:2- 


1) ,7 شعاع ناظمي للمستوي (/8) 
:1) و7 شعاع ناظمي للمستوي (,2) 
بما أن -- -- فان ,7 و ج85 غير مرتبطان 
(5) و (2) يتقاطعان وفق مستقيم 

لديا : 0-(1-)»(1) + (2-)<(1)+ (3()1) - رم » 

و 0-(1-)*(1)+(2-)*(1) (3(*)1)- يم.» 

بما أن ,17 10 و ,17 1 فان 1 هو شعاع توجيه للمستقيم تقاطع 
المستويين: 6 و 0 ومن جهة أخرى لدينا: 
1-0-(2-)+(3-2)0 و1-0+(2-)2 +(0)-3 أي أن 4 
نقطة مشتركة بين المستويين ( 8) و (.8) 

إذا المستقيم (4) هو تقاطع المستويين (8) و (.8) 

طريقة2: نتحقق أنّ: ( 2) - ([4) و(با (4ى) 

2 ('1) مجموعة النقط ( 2: :ر: *«) 74 من الفضاء المتساوية 
المسافة عن المستويين ( 8) و (.2). 


أ - بيّن أن النقطة (:2:0+ 3:06) 7 تنتمي إلى المجموعة ('1) حيث 


0 وسيط حقيقي. 
مجم مما إاحمج+رهةجه)3-2 


6 كل 00 


2+ 1+م2+(2+2)-3 
باس ليون 
(2)+ (1ح)ء زم 
ا ان ليه م 7) فان (1)ء 1 
الحقيقية » هي المستقيم ( 4) . 


لدينا : (©-1:ه-0:1) 18 وهذا يعني أن 





4 )7:)6((- 








إذا مجموعة النقط 7 » لما تمسح © مجموعة الأعداد الحقيقية » هي 

المستقيم الذي يشمل 8 و (0:2:2) ا شعاع توجه له وهو المستقيه 
2( 

ج - جد نقطة تقاطع المستقيمين [4) و ( 4) و بين أن النقطة / 
هي المسقط العمودي للنقطة / على زلكل ): 

(ذ)ء 7 يكافئ 0 -((,1,)2) 4- ((1,)8) 4 (لأن المستقيم 


6+2 


الس قات امسقم رس ارك ع 
وهذا يعني 2- -02 » إذن (2-:41)3:0 هي نقطة تقاطع 


ا 
2 


ينا: 0 - (1()2-)+(1()2)+(3()0) - «. »: وهذا يعني أن 


لمستقيمين (4) و(0) متعامدان وبالتالي النقطة 4/, هي المسقط 
خطيا و منه المستويين لعمودي للنقطة 8 على (4) . 


د - أ كتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة ( 5) التي مركزها النقطة 8 

وتمس المستويين ( 8) و (,2) في النقطتين © و (7 على الترتيب. 

سطح الكرة ( 5) التي مركزها ١‏ النقطة 8. وتمس المستويين ( 5) 
6/. 


و(,2) نصف قطرها هو -(()ء8) 4-((8,)5) 4 
لتكن ([2: 7:*) 14 نقطة من الفضاء 
(5)ع 11 يكافئ كد 41 ومعنا 00 
421 رتعترا» رده 
ه- بيّن أنّ النقط 4 » 8 ٠‏ © و 717 من نفس المستوي 

النقطة ') هي المسقط العمودي للنقطة 8 على المستوي ( 2) 
ومنه الشعاع 08 ناظمي للمستوي ( 2) 

النقطة 70 هي المسقط العمودي للنقطة 8 على المستوي ( ,2) 
ومنه الشعاع 1708 ناظمي للمستوي ( ,2) 

وبما أن المستويين ( 2) و ( ,2) غير متوازين فان الشعاعين 078 
و 78 غير مرتبطين خطيا و بالتالي النقط 8 » © و (7 ليست في 
استقامية فهي تعين مستويل ( (8)0:1) 

لدينا : (5)ء (2) و (بط)ء (3) إذا ل 28 و ال 8© 
وهذا يعني أن الشعاع 7 ناظمي للمستوي ( (8601) 

و بما أن النقطة 4, هي المسقط العمودي للنقطة 8 على [(4/) 
فليى 0- ,1. 48 جا 06 

إذا النقط 4 » 8 » © و 72 من نفس المستوي 

-استنتج أن النقط / 0٠» 8٠‏ و1 ننتمي إلى دائرة يطلب تعيين 
مركزها ونصف قطرها 

المثلث 48600 قائم في 60 ( 80 ل '40) ومنه النقط 4 » 8 
و © تنتمي إلى سطح الكرة التي قطرها | 47] 

المثلث 487 قائم في 72 ( 872 1 47) ومنه النقط .م » 8 
و82 تنتمي إلى سطح الكرة التي قطرها| .4] 

إذا النقط 4 . 8 » © و 12 تنتمي إلى سطح الكرة التي قطرها 


[ 48] أي سطح الكرة التي مركزها النقطة د2نة] 2 
3/2 


منتصف | 478] ونصف قطرها 0" ونعنا أن التككط 


:300 
و ايكافئ 00 


صفحة 4 من 7 


٠ 4‏ 8 ء © و (17/ من نفس المستوي فارها تنتمي إلى الدائرة التي |33 سنك من كلدي تثلد ورعي قثلد# بر 
مرعره ,3:2 ) 2 ١‏ مبعوية 5 6 | 8© 2 6 6 
0 أي 22لاو 

3 - بيّن أن المجموعة ('1) هي اتحاد مستوبين (,0) و (,0) لا 

يطلب تعيين معادلة ديكارتية لكل منهما ن الرايع : (6,5 نقاط ) 
لتكن ( 2: ::*) 14 نقطة من الفضاء #الدالة المعرفة على ]0مد:0[ ب : ند -( 201-67 - (3)؟ 
(5) 21 يكافئ ((ي2), لذ) 4- ((ط), 34) 4 ويكفى 121/22 0 (ع) ورين ده - (ع) مياتلل 

1+ 22 + بو _ 3 0 1- ج + 237 - ند لآن 0 - مطل 
)+ لعز “زح رازم ب اتجاه تغير الدالة م : 

ويكافئ |1+ 22+ نو - عر -|1- ج+ :و2 - عن الدالة بم قابلة للاشتقاق على |0+:0/ ولدينا : 1- * 26 - (8)' 8 


1+ 27+ بر- :]زح [1- جل :1-2 
و 

1- 37-22 + «-- 1 جل 2 -نن 

ويكافئن (0 -2+ 27+ 2 ) أو(0- 37+ 3- 2) 

إذا المجموعة ('1) هي اتحاد مستويين 0 - 327+ 28-37 : ([,0) 
و2-0+ 7+ بر:(ي0) 
ب- تحقق أنّ المستويين (,0) و ( 09) متعامدان 

(3:3-:2) ,7 شعاع ناظمي ل( ,0) و (0:1:1) ,7 شعاع ناظمي 
(,0) 

(,2) و(:0) فان المستويين متعامدان ,7 ل ,7 

بس أن 0 (1()3)+(3-)(1)+(0()2)-,0-,7 

ج - نسمي ,4 المسافة بين "© والمستوي ( ,0) ٠‏ ,4 المسافة بين 
والمستوي ( ر0) حيث ( ,0) المستوي الذي يشمل المستقيم ( 4) 
لتكن النقطة ‏ 77 المسقط العمودي للنقطة © على المستوي (|0) 
و النقطة ر 7م المسقط العمودي ل © على المستوي ( ,0) 
إذن: ,08 - ,4 و 418 - , 08 - 4 ( لأن (و0) ل (,0) ) 
المثلثان 4860 و ,400727 قائمان في النقطتين ') و ,77 على الترتيب 


ويكافئ 


٠.‏ ر( 











ولهما نفس الزاوية 478 © ( لأن النقط 4م »8 و 77 ) وعليه فهما 
00 46 6087 ىم 
7 2 9000122 اقصفك ك 3 
010 ع 0 
2 - ظلم . كل ون و “08 + 4005 - “48 أي 
كد _ تون تورول عون 33 46 4 _ و4 
6 8م 68 46 
لدينا: سد ته 3لا وو ةثل - رو 
6 2 6 6 
أي : اين 


80-0 معناه 2 1-12 
0 ؟ معناه 12> » 0>(*)' ع معناه 122 < ع 
جدول التغيرات: 


2 





جحبين أن المعادلة 0 - ()ج تقبل حلا وحيدا 0 حيث : 


[14 > 0 > 6 


لدينا : 0,12- -(6ه1) بم و 
أي 6(>0ما) ع (4م1ا) ع 
الدالة بم مستمرة ورتيبة تماما على |6 4:18 15] ولدينا 

0 > (6ه1) م *(4ه1) مم ومنه حسب نظرية القيم المتوسطة فان 
المعادلة 0-<(2)ع تقبل حلا وحيدا 0 حيث: 6م] > بم > 4م[ 

د - استنتج إشارة ( *) م على المجال ]©+:0/ 

0-(<*) عم معناه ه-ر .» 0<(*)ع معناه |نه: ع1 . 
00> (*) م معناه | +ئيو| ع 
2. نعتبر المتتالية ( ,1) المعرفة ب : 1- #0 و من أجل كل عدد 
طبيعي 7 » [ )2 - 1 
أحبين أن من أجل كل عدد طبيعي 72 ٠‏ 0 > ,# > 1 
نسمي ([2)7 الخصية " به > ,2 > 1 ' 

٠‏ نتحقق من (0) م7 

ينا : 1- ون« ونه>1>1 ومنه به> :>1 إذن (0)م 
« نفرض (0)م أي من أجل كل عدد طبيعي 7ع © > ب ك1 
ونبرهن على (1+-7) 2 أي من أجل كل عدد طبيعي 7 »2 


برلا > 1 
: د 


نعتبر الدالة / المعرفة على [1:0] ب 


1 - (4ما) ؟ 


>> 00 


7 )+(-01 


صفحة 5 من 7 


الدالة 7 قابلة للاشتقاق على [©:1] ولدينا ٠‏ > 26 - ( )' 7 
0 <()'7 فهي دالة متزايدة 
من أجل كل عدد طبيعي 7 لدينا : 0# > |7 >1 معناه 
( ©)7 > (,”) 7 > (7)1 وهذا يعني 
أن:( 201-66 > ب,» >( 2-7 >1 وبما أن 0-(6ه) عم 
فان : » -[ 2-2 ومنه به > ,ل > 1 أي (7+1)م 
إذن حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع من أجل كل عدد طبيعي 7 » 
0 > ,1 ع 1 
- تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 ٠‏ (,//)8 - ,/ - ,ا 
ثم استنتج أ المتتالية ( ,/1) متزايدة 
من أجل كل عدد طبيعي 7 لدينا : 
( يماع - ,سحل 20-2 - نا - يران 
بما أن من أجل كل عدد طبيعي :7 2 © > ,2 ك1 فان: 0 < (,2) ع 
ومنه 0 < ,+ - ,,,2: » المتتالية ( ,) متزايدة 
جحبين أن المتتالية ( ,7) متقاربة ثم احسب ,/: <آذآ 


ممدجىر 


الإو ا اس ادرو 
ل ل ل 

شارة ([8)' 0 هي إشارة (*) ع 

0 -()' ث/ معناه هم - رد ٠.‏ 0<(" / معناه إبه:0] © 
2(>0)' ث/ر معناه ]م +ئيو| عر 








بما أن المتتالية ( ,:) متزايد ومحدودة من الأعلى فهي متتالية متقاربة 
/ - ,/ صننا معناه / -(2)1-6-4 وهذا يعني 


ممدج ار 


0 -4-(2)1-64 أي: هم إذن به - ره مهنا 


ممدجدىر 


1) / الدالة المعرفة على |م©+:0 ب : درم , 


1- أحسب (*) / طدئا و( *) /صننا فسر النتيجة بيانيا 





ا 


ه من أجل كل عدد حقيقي 7 من المجال |م©+:0] لدينا: 
م 0201*م-] 


سن -(2) / 


ال ل 


1) 7 الدالة العددية المعرفة على |+:0]| كما يلي : 
تهج ] 21 
0 | -(20)م 


ل 


1. باستعمال المكاملة بالتجزئة ا 0< د3ء 








2 - - (0) 7 ومن أجل0 <عر 2» 01 


3 


نقاناة معد - - جررزا و0- جل يمنا فان م -ح ( عد) كر صطناآ 
1 


2-1-0 2 م عدج ند 


» من اجل كل عدد حقيقي د من المجال أصعدنم| لدينا : 

















_ وت 2 1- 2 5*1 
الك كبا رمم 0 لوه 
1 3 1 
_ ح () ا “6ح (ع)" زا 
بما ان ا بهذا وهم - 2 1110 فان م- ح ( ع ) “ريسنا 
جاتر مجثير جر 
0 د( » 2د رمو 


ومنه ( م,0)) يقبل مستقيما مقاربلمعادلته 0 - 


























0 0 1 أم 21 خا أمحاة 
ب - تحقق أن : 2 - (يه) / | 3 0 : | -(2)م 
1-6 ا 0 اك ا أن : » -[ 2-2 4 1-*م 1- 00 “1-6 
0 0 7 ا( | 7 - 7 - 01 7" رم 


2. بين أن من أجل كل عدد حقيقي من المجال |م-+:0] » 
1 23 


102 > | > 2[ “م 
1 


ع 2 1 
أم : اس ان © ذ ُ 1 ح 


2 الدالة ثم قابلة للاشتقاق على [00+:10 ولدينا 








صفحة 6 من 7 


ع1 2 
ومعناه | 2ما] > ]| ك "| م1 60 
1 21 
أي : (:« ها - نم2 مل) :نه > ري | > (دصا-ع2م)"ه 


3 


2 1 


ومندد ‏ 2م[*”»> /ه>] > 2م51 
1 


ع1 2 


3. احسب 47> ] 1180 ثم استنتج أن الدالة 7 مستمرة على اليمين 
1 (الأمخخديز 
ف ادن 
ا 
عا 5 2 *2ه > م | > 2م[ "م 
أ 


و102-122*م ملا 2م[ “2م 0لا 








(0مجمحتم|م مجحتورور 
0 
فلين: ‏ 1-122م] 110 
1 مجبخغتيوي 
1 21 
007 لهك 5 20 كد 
1 0جشتيوي م2 ()0حشثظيوي 
ا 
و 2ه1-/ه- | صينا ومنه:(0) /- 2 ماح (ع) / صمنا 
1 اجتسير مجختدير 


إذن: الدالة / مستمرة على اليمين في الصفر. 


صفحة 7 من 7 


التصحيح النموذجي لإختبار الباكالوريا التجريبي او 
2-1 
- شعبة الوياضيات - م10 


:)0 
الموضوع الثاني « نفرض أن ([7)7 صحيحة أي 5 >0 ونبرهن 
0 














التمرين الأول: (4 نقاط ) 10 
4 1 
1) من أجل كل |م+:2]ج ١‏ سمت الكدد 2 0" على (1+ 7) 7 أي نبرهن أن 3 2 حو 0 
ثم ْ 
ع أ را 
بما أن: 0 < 4+ 2+ > عر و0 < (2+1ع) فإن إشارة( :«)' / من | لدينا: [(2- وا اهيا 
نفس إشارة (1- *) د. من أجل كل |0+:2 ]ع :ء 0 < (1- 8) ع« 9 7 
/ ومن [1+ 7 > 17 نستنتج أن -- > 
ومنه من أجل كل |مم+:2 ]| ح <(2)"' / وعليه الدالة / متزايدة 10 00 1ب2 اا 
2 
تماما على ]00+ :2] . دنه جين 0 فصين) : لأن: 0 < 2 - ,1 
1) 1. نسمي الخاصية التالية: () م : " 3> 2>1/7 ' 10 1+ ,1 
« نتحقق من (0) 7 » لدينا :2,5 - 10 و 2,5>3 >2 لي (2 - ,)سك > 12> 0 
أي 3 > م1 >2 إذن: (0)م محققة 0017 
© نفرض أن (2)م صحيحة أي 3 > ,لا > 2 ونبرهن جد )2- ,>0 ([فرضية التراجع) 
1+ أى نبرهن أن 3 > 20 / 1+1 
على ( )7 ي نبرهن 3 1+ لا وتغلنة سس 2- يبرنن>ة ع )2- يبرنه>ة 
لدينا : 3> ,>2 معناه أن (3) ثر> (,») “ر>(2) / 0 10 0 
لأن / متزايدة تماما على المجال ]2:3[ وهذا يعني أنّ: أي (1+-7) م ومنه حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع من أجل عدد 
29 1 
اه ومنه 3> ,> 2 أي (1+ )م طبيعي 17 : 2 ,>0 
ومكة ست هيدا الاستدلال بالتراجع من أجل عدد طبيعى 7 : 5 1 
3 > > 2 ْ نفنا أ + 2 >0 و 0- - 110[ 
00 ا 10 7 0 ىم 
2 هخ 21 2 فإن 0 - 2- ,2 مطلئا أي: 2 - ,نا دنا 
10 4 10 4 عدج عر ممدج نر 


00 نسدد 
2 0 ل و 10 ل) يحتوي على كرة حمراء واحدة و 19 كرة سوداء 

















إذن: 0 > (1+ 72)--- 7// تفن )> م يقاو طن كرتن كمزاردن بن 118 اكز سواه 
0 م لا يحتوي على 3 كرات حمراء و 17 كرة سوداء . 
3. لحر وي 1. شجرة الاحتمالات .(انظر في آخر التمرين) 
بما أن 3 > ,2 > 2 فإن: 0 > ,2-1 >1- و1<0+ 7 ابد 0 66 -( 1277 ) 12 ومنه ‏ - ( 0/77) 2 
متناقصة تماما على 17 . وبنفس الطريقة: 
00 ا 1 36 153 
,1 متناقصة تماما وهي محدودة من الأسفل بالعدد 2 فهي متقاربة. مم - ( 88) 1 050 71 ك8 ) 1 
7ه 7-217 1-2 1 3 5 136 
4. (2-» - مكمه 2 - كله - 2 - نر تدم مد 2 د ىرن م 
ا 7 1+ 1 1+ 1 5 100 )., 100 . 1907 . 
2. ليكن 7 المتغير العشوائي الحقيقي الذي يساوي عدد الكرات 


4 9 
: 2 4 101 5 1 7ن 1 
5. نسمي الخاصية التالية: ( 7) 7 : 2 > 0 الحمداء ١‏ بة. 


أ-قيم المتغير العشوائي ل هي: 0 ٠‏ 1 و2 


: 2 
ب- بين أن احتمال الحادثة )2 00 ل يساوي 6 


0 
© نتحقق من (0)م ٠‏ لدينا : 0,5 20-2 و 1- 6 


صفحة 1 من 4 


011 ب ت) ط+ج( 12م ,ن0) م د ره - غ1)م التمرين الثالث : ( 5,5 رقاط) 


3 190 3 190 190 3 85 


2--2 عر 
ا ٠.‏ 1. 4 8 53 
ج - بين أن احتمال الحادثة (1- 2) يساوي 55 معناه 2./3- - :2 4 ومعناه التلدن-)زز قلح )اك (رنم) 
( لالكلى ب تن) طج زر تلكلى ر ل) طجر تللم , 0) م - (1- غ1)م 4 روي غير 
1[ذ 1 36 1 19 1 َ _ ش ٍ 
1 3 190 3 5100 ان البو المت اه هما: [1-3- 21 قلق 3ه بد 22 
453 106 - 2 .| - تعليم النقط: ( الشكل) 





55 203*190 
د - استنتج قانون احتمال المتغير العشوائي ل ثم احسب أمله 


0 ]) م-1-(0- )م 4 
ا شار 
060 و 


7 
2 53 230 2 
الا علس لاعن ارح لز)م 
--_ 
57 2 3 
0 3 





























9 جنم مستا جح سي كور دزي)م 
55 285 285 
3 علما أننا حصلنا على كرتين حمراوين» ما احتمال أن يكون السحب | 15 م .. . 2 2 قد 1 م2 ورج 
ب 810-66 7+ و0 ح 7 تس سح لكشت كه 
من الصندوق ,7] ؟ 3 3 ا ا 
33ص 1 ا 5 0 ُ. )8 _زمج- وج 
ا الفثلث © نزار متفايس الأخبلاة لأنة حر دب 
057 3190 (211 0م _ 0 46 إمجديج 
2 (ب#ىمام -(:0) م 
ات 71 0 د ا مه 
225 و - | 04:08) - لخعكتك |ور لم . 
3 ل 
١‏ 1 . 1256 و 4 0 دع 5 5 
110 م جح خإديناء 0 عع مس ؛ إذن النقطة () هي مركز ثقل 
29 
بجي ل 10 المثلث 4860 وهي مركز الدائرة المحيطة به لأنه متقايس الأضلاع 
ونصف قطرها هو: ا" 
1 : | ' 
1 وبالتالي 2 - 4214 ٠‏ إذن ('1) هي الدائرة ذات المركز 42 ونصف 
1390 
ظ القطر 2 . 
]102 0 
153 3 بع 2ك انود راد 404 ى 2د اوجسروات 08 
اه إذن: ('1)ع 4م و('1])ءع 1 
/ 4. © هي صورة 18 بالدوران (2: 21)"” الذي كتابته 
المركبة: ( رج- 2) 3 6- ,ج-' ج » إذن صورة2؟ بهذا التحويل 
3 
150 شي : 
لك 3 
: 0 م2 -0- رع +(رء- وع) 3 6 -' : و 0 مركز ( 0) 


ومنه الدائرة ( '0) هي صورة الدائرة('1) بالدوران به 





صفحة 2 من 4 


5 - الكتابة المركبة ل '5.هي: 1-1(2)- 1 ووامكا 


ب - وج - 1[7+ قل.)+[1- قل.) - رء(:-]) 
2 . 
د ون 10 2 
3 3 2 22 


3 


إذن: ل 3 


د 


ولكن: 35+17 +[3-1/) - 4 
50 


./3 -1 ٠ 
0 - 1 إذن:‎ 
_311لد عد‎ 2 
4 
6.أ - حل في مجموعة الأعداد الصحيحة المعادلة ذات‎ 
المجهول ( :2) التالية: 14 - 24 - 6ر5‎ 








بما أن: 4 “رد زع) / ا فإن الدالة م مستمرة عند الصفر 
ميتي 


من اليمين. 


1 3 . 
اي: 0- ما - - م11 - 
١‏ 2 اوختميين 0 


إذن الدالة م تقبل الاشتقاق عند الصفر من اليمين » بيانياً المنحني 


(,©) يقبل نصف مماس من اليمين عند النقطة (0:1) 4 معامل 
توجيهه .معدوم معادلته 1 - و 


4- بو24- 6. م - رز ) رصئل لأن معد ح عدم[ نا 


ومنه 





مجح زر 


3. - الدالة / تقبل الاشتقاق على |00+:0] ولدينا: 


- و( ها 1) :2 -| 2 م +(دما3-2) د زع)' /. 


ب- استنتج اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها . 


|1424 - 51 0-<(<)' / معناه 0 -« أو مح عر 


ومنه|70|24 > 25 أي |2224 - :د . 

إذن: 22+ 24 - 1 مع ,2 ع / 

4- «ر24 - برك معناه 14-(22+ 5)24# - 24 
أي : 4+ /5- (م مع ردح / 

عليه: |2 ع 4(//6+ 56 : 22+ 1)24ك ( :2) 


ب - استنتج مجموعة قيم العدد الطبيعي 7١‏ حيث يكون: 
( )عن + - "لمرع) عله 


2 5 
(رع)عنة + - (معا)عتهة معناه + 0 


ومعناه 14- /24 - 50 ومنه 22 +244 - 7 مع 1ك نل 
التمرين الرابع: (7 نقاط ) 


0< عد: 1+(ع« مله -3)* مخ - (ع) / 
1-(0) / 
1.أ - ادرس استمرارية الدالة ثم عند القيمة 0 -ح عر . 


1-1+ ندمل ” :د ”بدت هذا - (ع) كن سنا 


وز ميخي 





0 <(+*)' ثم معناه 0 < م[ -1 و معناه 6©> >0 
0 > (<)' ثم معناه 0 > دم[ -1 و معناه 6< 6 
إذن:الدالة م متزايدة تماما على| ©:0] ومتناقصة تماما على |+:ء2] 


7 242 +1 -(ه) 1 
4. معادلة المماس ([45) للمنحني ( م")) عند النقطة ذات الفاصلة1 


(1) + زا ع)(1)" عرد مر:ززى) . 
5. # الدالة المعرفة على |0+:0| ب 


. 4 احسب ( )"8 و(8)"‎ -١ 
ردرزع)'عم و «*ص[2--(+)" -(ع«)"ع‎ ")*+(-2 
بكياق 3 إلقالة اي قال اوعدو كلمن عل الفرمة [إاالد‎ 
. [0: +0| استنتج إشارة ( ) ' م على المجال‎ 
6 - ع معناه 0 - م1[ و معناه1‎ ”)(- 0 
> <()"ع معناه0 > م[ و معناه1‎ 0 


1 
ل 2 ح بو :زلم 
6 :زى) 


2- 2د زع) ردرع) ؟ 


صفحة 3 من 4 


الدالة ” بم متزايدة تماما على |0:1| ومتناقصة تماما على 0+ :1] 
وتنعدم من أجل 1 - + وبالتالي الدالة ' بم تقبل قيمة حدية عظمى 
عند القيمة 1 

ج - استنتج اتجاه تغير الدالة م » احسب (1) بم » ثم استنتج 
إشارة ( ) بم على المجال |م+ :0[ . 

بما أن الدالة ' بم تقبل قيمة حدية عظمى عند القيمة 1 فإن من اجل 
كل 1 من أمه+ :0[ » (1)' م >(*)' ع أي: 0 > ( <)' ع 

وعليه الدالة بم متناقصة تماما على |م+:0[ 


-2-() /درم)؟ 


0 2 2 
- إذا كان 1ك > 0 فإن (1) م <(*) ع أي:0<(*) ع 
م > () و أي:0>() م 
ني ( 


-“إذا كان 1خ غز. فإن 0 
/0) بالنسبة إلى المستقيم (4) 





م 


تفسير النتيجة بيانياً: ( 0) يخترق (4) في النقطة | 
هذه النقطة هي نقطة انعطاف للمنحني ( م"0) . 

6. بين أن المعادلة 0 -(*) ث/ تقبل حلا وحيدا به يحقق 
7 > 2 > 4,6 .(تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة) 

7 رسم (4) و (م©)) على المجال[5 :0] . 


0 
ار | 0 


اليد 
ا 


8. أ - باستعمال المكاملة بالتجزئة جد الدالة الأصلية للدالة 
دم[ “ د جا ع و التي تنعدم عند القيمة 1. 


الدالة الأصلية للدالة م51 د ج؛ ‏ و التي تنعدم عند القيمة 1 هي 


الدالة / المعرفة ب : /4 7124 /] >  (‏ 
1 


08 2-(0» 
)"م 1 
3 


ا 3 00 
ساح »ا | - 1[ - ع ين 1[11 تإكرع 
513 ]1 3 
1 1 1 


3 
1 ماح - (ج) م 


| ما رز 
ع 7( 


ومنه: 
ب - احسب (©0) 4 مساحة الحيز المستوي المحدد 

بالمنحني ( م,0) و المستقيمات التي معادلاتها: 1- 2 »مح ند و 
0-0 


ا عماته- 22 )ل - د 0-17 4 


1 


9 3 3 
أي : عام ا - زيه) 4 
1 
9 تسم و 11 
أي : حت ومجد وم مات تمح ح ريه) 
18 3 18 


2 
3 )0 11 
إذن: --- ع +]| 5+1 ثمخ - زيو) 4 
5 1 16 7م 
' 9 ين12س ذين2 
الق: م حت - ر(يه) 4 . 


صفحة 4 من 4 


الجمهووية الكز انوي الديمقز اطية الشعينة 
وزارة التربية الوطنية 

مديرية التربية لولاية تمنراست انويات 

تمنراست المقاطعة 20 


امتحان البكالوريا التجريبي للتعليم الثانوي دورة . 
ملي 2017 





الخقان :فيج اذ ف لرنواضيفانق 


الليمدة: 4 سا و30 د 





التمرين الأول ( 4 نقاط ) : 


( ,»») و ( ,م) متتاليتان عدديتان معرفتان من أجل كل عدد طبيعي ‏ 7: ب 0 0 


1- ,21 32 را 3 5 2 - ابرلا 


1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي , فإن 2"5+1-,,ه هل العددان ,2 م ,,,: أوليان فيما بينهما ؟ 
2 أدرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الاقليدية للعدد ”27 على 5 
ثم أستنتج باقي القسمة الأقليدية للعدد 20171435 على 5 
3) برهن بالتراجع أنه من اجل كل عدد طبيعي 7 فإن 5-,- ,20 ثم أستنتج عبارة ,د بدلالة 7 
4) عين القيم الممكنة للعدد الطبيعي ( ,ا : ,/) 7001 
ثم أستنتج قيم العدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها 5 (,« : ,)0072م 





الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس ( 7/ 7:77 : 0) نعتبر النقط 
(1:0 1 4)1 1 (1:0:2-)8 :(1:0:1-)0 
1+ م دعر 
و المستوي (0) الذي تمثيله الوسيطي له 2-م +م-,! حيث م و م عددان حقيقيان 
7+3 + 30 - ج 
1) تحقق أن النقط 4 , 8 :"0 ليست في استقامية ثم بين أن 2-27+1-0 هي معادلة للمستوي 
(48م) 
02 أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (م) ثم تحقق أن النقطة 60 من هذا المستوي .. 
3) تحقق أن المستويان(م) و (480) متعامدان ثم عين تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطعهما (4) و أحسب المسافة 
بين النقطة م و المستقيم ([8) 
4) لتكن © مرجح الجملة | [27:©) :(8:2) :(3 :1)4 حيث 1 عدد حقيقي بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 
م فإن © موجودة ثم عين قيمة العدد 2 حتى تكون النقطة © تنتمي إلى المستقيم [4) 


1 





1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول ج التالية 0 - 4 + 21/327 - 72 
أكتب الحلول على الشكل المثلثي 


ةي جه 
قر المستري اشر كب منسويه إلى النعك المتعاعد لمتكا ور 0 عقا التستان ل ع قن ع 0 الك 
اؤاحفها على التز تيب عد 3ل« كود .ىق رد كنوت .ىق ]ع 3 لب كمع 
عين مج لاحقة النقطة حتى يكون الرباعي (48)0:1 متوازي أضلاع نم أكتب على الشكل الأسي الأعداد 
المركبة برد و م2 و9ع2. 


1 1 1 
3) عين قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون العدد (ع) » » [ت) تخيلي صرف جزنه التخيلي سالب . 


2 
4( ليعن التحويل النقطي 5 الذي يرفق بكل نقطة 4// من | لمستوي ذات اللاحقة 2 بالنقطة “كار من ١‏ لمستوي ذات 


5) بين ان المجموعة ("7) للنقط 7/4 ذات اللاحقة 27 والتي تحفق غ207 -ح (مج - 3)(م2 - 7) هي دائرة 
يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها ثم عين المجموعة ("7) صورة ("7) بالتحويل 5 معينا عناصرها 
المميزة . 

7 نقاط 





2 


/ الدالة المعرفة على 18 كمايلي ك5-+1-+- -()/ر و (,س) تمثيلها البياني في معلم متعامد 


+>م ب 





ومتجانس [0:4,7) 
1) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي د : 0 -(+«)ثلم +( -)كر ماذا تستنتج ؟ 
2 أحسب نهاية الدالة عند م©»- ثم استنتج نهايتها عند 200+ . 


لم 


[ +1) 
و شكل جدول تغيراتها 
4) أحسب [(1--)-()/] دمل ثم أستنتج أن [,©) يقبل مستقيمين مقاربين مائلين يُطلب تعيين معادلتيهما. 
5 أنشئ المنحنى [,©). 
66 2 عدد حقيقي سالب تماما نسمي (5)2 مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى ,6 و المستقيمات التي 
معادلاتها 3-2-1 : ل -< 5 )حر - عبر عن المساحة (5)1 بدلالة م 
7) أحسب (5)2 كنا 


مه- جير 


3) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي © : -(#0)يم ثم استنتج اتجاه تغير الدالة م 





انتهى الموضوع الأول 
المو يوت النار 


التمرين الأول( 4 نقاط ) : 
لتكن (,7) المتتالية العددية المعرفة ب 2 - ,0ه و من أجل كل عدد طبيعي 7 : 47-4+ ,300 ح إن ,اا 
1- هل المتتالية حسابية ؟ هندسية ؟ برر إجابتك . 


2- لتكن المتتالية( ,ا) المعرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية ب ]7  :‏ ©/+072-+ ,لاح إلا 
عين العددين الحقيقيين م م ©/ لكي تكون المتتالية ( ,+1) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها 
الأول أحسب في هذه الحالة بدلالة :7 المجموع ,+...+ + + نح ,فى . 
3- أدرس حسب قفيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الإقليدية للعدد 2237 على 13 
ثم أستنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد ,مرى على 13 . 
4- عين باقي القسمة الاقليدية للعدد ‏ **20185 20162 201554 ”2014 على 13 . 





(ع :78:7  )4:‏ 6م486 
متوازي مستطيلات حيث 6 3 - 48 و 
4-7 - 47 و 2 - 48 

1- تحقق أن # 3 +472 +7 2 - 2406 


ا 


ثم عين إحدائيي الشعاعان 6 و 





2- أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (1780) 
2-3 ليكن 2 عدد حقيقي يختلف عن 1 و (2 2:3 2:4 274)2 نقطة من الفضاء تحقق ان // تنتمي إلى 
المستقيم (46) باستثناء النقطة :6 ثم20 بين أن النقطة 74 لا تنتمي إلى المستوي (17780) 
4- ليكن موجببكا حجم رباعي الوجوه 71/11/80 عبر عن 7[ بدلالة 2 . 
ثم أحسب حجم رباعي الوجوه 180// 
ووعين قيمة العدد الحقيقي 2 التي يكون فيها مجوجب_”! مساويا لحجم متوازي المستطيلات 1[ "1:1 48):12. 





٠ 5‏ 5 .4 4 و3 - 00 4.0 5 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (,,0) نعتبر النقط 4م : 8 0:0 ذات اللواحق 
4-7 رج: 7 +4ح,ح : 1+27ح حج: ب درح على الترتيب . 


1) ليكن 5 التشابه الذي مركزه 4م و يحول 8 إلى (7 
أكتب عبارة التشابه 5 محددا عناصره | لمميزة . 


62 أكتب العدد المركب 2-56 على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي 


6ه إإزنه 
3( | 5-5 5 3 المثل* 27 . 
4) بين أن النقط 4 : 8. : 0: 7 تنتمي إلى دائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها . 
3 


5) (1) مجموعة النقطد 34 من المستوي ذات اللاحقة ج بحيث 1-| 2-97+ج:2 | 
تحقق أن النقطة تنتمي إلى ((1) ثم عين مجموعة النقط ('1]) و عناصرها المميزة 
7 نقاط 






1 
نعتبر الدالة ثم المعرفة ب ْ 2 
1 


( ,©) منحنياها البياني في معلم متعامد و متجانس ”7 :7 : 0) 
1- أدرس إستمرارية و قابلية الاشتقاق الدالة ثم عند 60 مفسرا قابلية الاشتقاق عند 0) هندسيا . 
2- أحسب نهاية الدالة ثم عند مه + . 


- بين أن ((«)م2<)1-1 -(0)2'ثم و أستنتج اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 
4- أكتب المعادلة الديكارتية للمماس (8) للمنحنى [,©) عند النقطة ذات الفاصلة 1. 


دن 


5- نعتبر الدالة >5 المعرفة على المجال ]+ ٍ 10 ب 2-مة- مم )ع 


أحسب (*)م : (2)"بم ثم أدرس تغيرات الدالة 'بم و استنتج إشارة (د)'م على المجال .]6+ : 0[ . 
6- أدرس تغيرات الدالة م ثم أستنتج اشارة (<) م 

و استنتج الوضع النسبي للمنحنى [م©) بالنسبة للمستقيم (5) . 
7- بين أن المعادلة 0 <-(ع)ر تقبل حلا وحيدا مم حيث 4,7 > م > 4.6 

ثم أرسم ,© و 8 1 


التصحيح المفصل للاختبار التجريبي للبكالوريا 
التمرين الأول _ ( 4 نقاط ) : 


( ,»») و ( ,م) متتاليتان عدديتان معرفتان من أجل كل عدد طبيعي ‏ 7: ب 1 0 


1) البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي , فإن ‏ 2"37+1 - ,,/ 
لدينا 20+1-3-,» و منه محققة 
نفرض أن 2"35+1- ,هه و لنبرهن أن 2"2+1 ح ,ب" 
لدينا 1-,20 - نه و 2+1 -ه نعوض فنجد 2”2+1 -1-(2022”5+1 - ,,,»: و منه من أجل كل 
عدد طبيعي ,7 فإن ‏ 1+ 2- ”" 
تبين إن كان العددان ,» م ,.,« أوليان فيما بينهما لدينا 1- ,20 - ,د هذا يعني أن 1-,20+ ,,:- 
فحسب نظرية بيزو العددان ,» مو ,.,” أوليان فيما بينهما . 
2) دراسة بواقي القسمة الاقليدية للعدد ”2 على 15 حسب قيم العدد الطبيعي 
4 


لدينا [1]5 - ”2 و [5إ2 - 20 و [5إ4 - 22 و [3]5- 2 و [1]5- 24 و منه برفع الأخيرة إلى قوى / 
نجد [1]5 - 2 و بالضرب في 2 نجد [2]5 - 2*1 و بالضرب في 2 نجد [4]5 - 2*2 و بالضرب 
في 2 نجد [3|]5 - 3 و منه 

باقي قسمة ”2 على 5 

لما ع4 -مم هو 1 و لما 1+دع4-م/, هو 2 ولما 2 +4 ,7 هو 4 و لما 4+3 -,7 هو 3 


أستنتاج باقي القسمة الأقليدية للعدد 20171475 على 5 لدينا 2 +4359 - 1438 و هي من الشكل 
2+ - م ومنه باقي قسمة 20171**5 على 5 هو4 . 
3) البرهان بالتراجع أنه من اجل كل عدد طبيعي 7 فإن 5-<1- ,27 لدينا 
5 -(1)-(203 - ,نر - 2 محققة . 
نفرض أن 5- <- ,27 و لنبرهن أن 5ح ,<ا - ,21 
5 -10-5- 5-(,<- 2)20 - 5- ,2 - ريبك -[3 + ,2|-[1- ,2|210 ح ىا - نم2 و منه 
5ح ىم - 2 إذن من اجل كل عدد طبيعي 7 فإن 2-5 - ,20 
استنتاج عبارة 1 بدلالة 7 من ما سبق نجد 5-|1+”2]2 - 5- كارن أ :3ب "حاون , 
4) تعين القيم الممكنة للعدد الطبيعي (,:: «) 007 لدينا 5ح <«د- ,217 و منه (1: )0072م هو قاسم للعدد 
5 أي ان القيم الممكنة للعدد (,« : )0272م هي 1او 5 . 


استنتاج قيم العدد الطبيعي 11 الشئ يكون من أجلها 5 ,ما : ,)0010م 


[5أ0 - ,دا : [5أ0 - » أي أن [2”2-3-0|5 : [0|5 <1+ ”2 يعني أن [5|ة - 2*2 : |15 - 23 أي 
[3]5 - 2*2 : |5إ4 - ”2 و لدينا [4]5 -:*”2 يعني مما سبق نجد أن 211 : 2++1-48+م أي 

[اء > : 1+ 42 - م بالتعويض في [3]5 -**”22 نجد |35 24223 و هذه محققة و منه من اجل كل عدد 
طبيعي 7 يكتب على الشكل 4+1 -70 و / عدد طبيعي . 


٠ 






الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس ( 7/ 7:77 : 0) نعتبر النقط 
(1:0 :)ك4 , (8)1:0:2 :(1:0:1-)0 
٠.‏ : 1+ به :1 66 
و المستوي (0) الذي تمثيله الوسيطي له 2-م + ىم -,! حيث ىن رو م عددان حقيقيان 
7+3 + 30 - ج 

1) التحقق أن النقط 4 , 8 :© ليست في استقامية لدينا (1:2- : 2-) 8 و(11- : 2-) 46 بما أن 
-- فإن الشعاعان 472 و 4 غير مرتبطان خطيا و منه 4 , 8 :0 ليست في استقامية . 
اثبات أن 2-2+1-0 هي معادلة للمستوي (480) : 
لدينا 0 -1+(2)1-(1) ومنه 4 من هذا المستوي و 1-0+(2)0-(1-) ومنه 8 من هذا المستوي 
و 1-0+(2)0-(1-) ومنه © من هذا المستوي و منه محققة . 

5 


1+ يم -<-عر 1 -2 - ين 2-1 - ين 1 

2( كتابة المعادلة ديكارتية للمستوي زم 64-2 + مد بر يكافئ 8-2 +0 د ررس ومنهة3 ,ىر +ع -م اي 

3 ++ 30 - ج 3+ +30 - ج 3+/+304- ج 
3+ + بم +ع -) +(1-+)3-ج بعد التبسيط نجد 3-0+ج2-«++«2 وهو المطلوب 
التحقق أن النقطة © من هذا المستوي نعوض إحدائيات النقطة في المعادلة الديكارتية للمستوي نجد 
0-1+3-0+(1-)22 و منه محققة . 

3) التحقق أن المستويان(م) و (480) متعامدان لدينا الشعاع الناظيمي للمستوي (م) هو (1-: 1: 2) مو الشعاع 
الناظيمي للمستوي (480) هو (0: 2-: )م الجداء السلمي ‏ 1(20-0-)+(2-)21+1- م .م و منه 
المستويان متعامدان . 
تعين تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطعهما (4) و هو تقاطع المستويان (480) و(م)4 وهو مجموعة النقط 


2-1 -نر 
2 سي بوصع 8-1 نجد بررعع. 1 وهو المطلوب . 
120 :و2 دير 
1++22<5 
حساب المسافة بين النقطة, و المستقيم (4) : لتكن (5+1 : + :2)24-1 المسقط العمودي 4 على (4) و 
منه 97م عمودي على شعاع توجيه المستقيم (4) و (2:4-1:5+1-:4)2 شعاع توجيهه (2:1:5) ٠‏ , 


نحسب الجداء السلمي 5-0+/25++-+4+1-+4- .48 و منه نجد أن 30-0 أي 0-: و منه © - 77 


المسافة بين لم و(4) هي 6/.- '()+ '(1-) + '(2-)/ - 46 . 
4) لتكن 0 مرجح الجملة | (27:©) :(8:2) :(3 :4)) حيث 1 عدد حقيقي 
اثبات أنه من أجل كل عدد حقيقي 2 فإن © موجودة لدينا من أجل كل عدد حقيقي 2 : 22+2+370 لان 
مميزها 11--8 سالب و منه فإن © موجودة . 
تعين قيمة العدد 1 حتى تكون النقطة © تنتمي إلى المستقيم (4) نحسب احداثيات )© 











3 - 3 
. - 222-27-1 

2 + ث2 3 ماحد رفت ) ( 3 + 2 3+ + م 

1! ٍ ٍ 0 فيو فى 4 ٠‏ 3 ومنه 2 
2 2 2 يي م ديو 2-2-7 7 
3+ + ع 1-3 + ثم 3+ + 3 + 72 7 
2 

3+ + نار 0 5 

3+ + ث 


تكون محققة إذا كان و كه أي أن 1-18 ......و هو المطلوب 


٠ نقاط)‎ 5١ الثالتن‎ 


1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول ج التالية 0 - 4 + 21/32 - 22 نحسب المميز 
تت ار للمعادلة حلين هما د دكت و [-3/. - رج 


كتابة الحلول على الشكل المة لمثلني 1 6م22 - ج و 6 م2- 2 





ةب جه 
2) نعتبر المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (0,:7,17) نعتبر النقطتان ‏ 4م : 8 : 0 التى 
لواحقها على الترتيب [ + 7/3 ح رج و ,2 - و2 و 7ح 3لنسا ك2 
تعين رج لاحقة النقطة حتى يكون الرباعي 48067 متوازي أضلاع أي ان 70 - 8م أي ان 
ع7-م2 ع ومح وج و منه 10/31 دمج + يرع-وج -ح وج . 
الكتابة على الشكل الأسي الأعداد المركبة برج و بور و عمج : 
لك ا لف 
6 ح ريد و2 266 ح و27 2 و 6 26 - م27 


1 7 64 
3) تعين قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون العدد (ع) » » [ت) تخيلي صرف جزنه التخيلي سالب 


2 


ِ 71111 1 1 1 00 َ ب 
(ة) مدن + (ة) مده - ام - “(ة) *«"() د“( تخبلى صرف جزئه لني ساب 
7 
- )همه 
ا 3 7 : 
71111 
1- -( )زو 
6 
121 + 9 -711 


و منه [9]12 > 77 بضرب في 5- نجد [45]112 > 357 و[1]12- 2 35 ومنه[9]12 - - أي 
ان [9112- > + يكافئ [3]12 > 7 و منه 3 + //12 - 172 و ' عدد طبيعي. 

4) ليكن التحويل النقطي 5 الذي يرفق بكل نقطة //ر من المستوي ذات اللاحقة 7 بالنقطة 1/47 من المستوي ذات 
اللاحقة ': حيث 31 + 1/3 - 0/3(2 -1) - ' تعين طبيعة التحويل 5 معينَ::١!‏ عناصره المميزة 
ووو وا ا او ا 

3+1 
اللاحقة 3/+ ل -_ّ 00 - 20 

6( إثبات ان المجموعة ('7) للنقط //1/ ذات اللاحقة 7 و التي تحقق غ207 -ح (مه - )(م2 - 7) هي 
دائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها ع75.ح2 - (.2 - 24()2 -7) يكافئ أن |ع72]| ح |م2 - 7| 
أي ان 2 - |مخ - 72]| يعني ان 2 - 74/4 مجموعة النقط ('7) هي الدائرة ذات المركزن 4 و نصف 
القطر 2 - مم( 

تعين المجموعة ("7) صورة ('7) بالتحويل 5 معينا عناصرها المميزة : (”7) هي الدائرة ذات المركز '0 

('س ح (5)4 ) دو اللاحقة 31 + ١/3‏ - (1ا+ 3()1/3/ - 1) - (يع)ك - بن أي + 1/3 ح رىج 

1 ونصف قطرها4 - /ر ( 27 ح 'بير ).. 





7 نقاط 








/. الدالة المعرفة على 18 كما يلي كك +1-+- -()/ و (,س) تمثيلها البياني في معلم متعامد 


6 


ومتجانس (::0) 


) اثبات أنه من أجل كل عدد حقيقي د :0 ()مر + (ند-)مر لدينا 
ل 0 2 5 ء>26 دم - لقنتت 
1+*م 1+*م *مب[1 * م6 ب 


نستنتج أن كر دالة فردية . 


- )0( 




















مجوعر ممسجير 


602 حساب نهاية الدالة عند 2-0 لدينا. + -(1-م -) دنا م م نا -زع)ير سنا 
غم مدي 
استنتاج نهايتها عند 60+ : م - (ج)ثر - تنا > إل( -) /ر -] دنا - (ع)/ر صثا 


0 21 1 1 
3 إثبات أنه من أجل كل عدد حقيقي . 1+*ثم - - )”ير وين 1-2 22 1 - )م 


[* + )) "م +]) 


21 ب 22 2 1 2 1 2 0 ات 28 _- 
لسع ا ل ا بير ا 70-7 
6 6 


استنتاج اتجاه تغير الدالة 0 : 





أي ان 





+ -(*)"ر سالبة على 18 إذن الدالة متناقصة على 18 
1 


2 كب جدول تَعْدٍ اتها 








4) حساب النهاية م ف إن -[(1-:-)-()مر] سنن و منه 1-+- - بر معادلة مستقيم مقارب 


- مجر 
للمنحنى (,©) جهة مه- و بما أن الدالة فردية و منه فإن نظير هذا المستقيم المقارب بالنسبة للمبدأ هو مقارب 
جهة م لب أي 1[ +جعس د ررس معادلة مستقيم مقارب للمنحنى ,© جهة م ل 
او بطريقة أخرى 0 --[(1-نه) -(0)"/ -] يبرن -[(1-ه-)-(د-)تر ]يرن -[(1-.-)-()”/] مينر و منه 


ممدجير ممسجير 


11-0 +ع  )-‏ زعء) ,]| سنا إذن 1+ د ررس معادلة مستقيم مقارب للمنحنى ,© جهة مه ب 
5) رسم المنحنى (,© 
6 تعبير عن المساحة (5)2 بدلالة م 


0 


جك ] سا( ) -مام]] -(م)ك 
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٠‏ أمد- ثبإز” )مره -(2)ى 


*ي] 








0 حش أمده-()ى 





5 
6 





7 حساب (210)2 - 1 : أمرسترد -(5)2 صئل 


انتهى الموضوع الأول 





المو موت القا 
التمرين الأول( 4 نقاط ) : 
لتكن ( ,) المتتالية العددية المعرفة ب 2 - .د و من أجل كل عدد طبيعي م : 4-4+ ,304 - ,,,/ 
ظ 0 ْ 4-4 1 
7 0 1 


متعلقة بالعدد الطبيعي 7 ليست هندسية . 
2 لتكن المتتالية( ,) المعرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية 1[ ب 6 +72م + ,/ ح ,دا 
تعين العددين الحقيقيين سن م ©/ لكي تكون المتتالية ( ,) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها 
الأول :لدينا 6/+(2+1)ص+ رمح بم أي ان © + ين سد جيم +4 - مبك + ,31 - رمد و منه 
ميسييهبه 
4 - 7 + ينم 
3 
1 -1-(2)0 + نح ونا 
حساب في هذه الحالة يدلالة مم المجموع 0 لدينا 27-1 + نح مد ومنه 
1+1 +27 ح را و منه ...+ 11+ 11+ ون - فى أي 
[ مد 1+ م2 -] + .. + ]| ربد 1 + (2)2 -]ح] دج 1+ (2)1 -]ج] ربد 1 +(2)0 -]- ,ى 
المببع ]| 
1-3 
قحلا _(ربم,) ‏ 0" 
3) دراسة بواقي القسمة الإقليدية للعدد 37 على 13 حسب قيم العدد الطبيعي 7 
|1]13 - 30 و[3]13 - !3 و [9/13- 35 و 21/13 37 و منه بواقي القسمة الإقليدية للعدد 2237 على 13 
تشكل متتالية دورية و دورها3 ومنه 
لما 7-34 باقي قسمة العدد ”37 على 13 هو 1 
ولما 36+1 - م باقي قسمة العدد 37 على 13 هو 3 
ولما 2 +32 -2م7 باقي قسمة العدد 37 على 13 هو 9 . 


|2017 وتجن) 
2 


: د 4ليم 
4,4 |3- برا تكون (,) متتالية هندسية يعني أن 0 





-6/ ومنه 2-<م و 1--6/ تكون (,1) متتالية هندسية أساسها 3 و حدها الأول 





+(20+2) 10 -[يبد...+ + وبر +|1+ م2 -...-1-3-]] - ,ى 


استنتاج باقي القسمة الإقليدية للعدد ,ىر على 13 لدينا 1+ 20165 ح ويل 00 





و [2016>113 و منه 21/13 20162 أي |013-<20162+1- .....(2) 

و 3672 +1->2017 و هومن الشكل 36+1 -م7 و منه [329177-3|13 ومنه [|2113--1-32011 
7 ]1 

بما أن 2 و 13 أوليان فيما بينهما نجد [1]13- - : مد 3 


بالتعويض (3) و (2) في (1) نجد [21]13 ,مرك و هوالمطلوب . 
4) تعين باقي القسمة الاقليدية للعدد ‏ 20181435 201514362016143 201414354 على 13 
لدينا [0|13 > 2015 . و [1[13- > 2014 و منه [13إ0 ع 20151426 و [11131- ع 20141435 
و[1|13 > 2016 و منه|1|13- 20167437 و [3]13 > 2018 و منه |31435113 ع 2018/1435 و 
32479+1 - 1438 هو من الشكل 38+1 - 2 و منه [3]13 - 2018/1435 إذن [3]13 201814352 و 
[1]13- - 20141425 و[13إ0 ع 20151426 و[1113 201614372 بالجمع نجد 
[3]13 - 201814535 20161437 20151436 201414354 و منه الباقي هو 3 . 





الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس ( 8 :7 :*7 ز4) 

80101117 متوازي مستطيلات 

حيث #6 3 - 48 و 4-7 - 9للم و7 2 - 48 

2-1 التحقق أن 6 3 + 7 4 + 7 2 - 46 من الشكل نجد أن 
48 + 0م + قم -ح 46 
بالتعويض نجد ‏ / 3 +474 +72 2 - 46. 

تعين إحداثيي الشعاعان 7 4 + 7 2 - ع 3 + *4 + 7 2 + 3#- ح 46 + 84 - 806 ومنه 

., +7-<2-2 +2 3- - قم + زع - 8ع . ر منه [الاشران2 يرم 


2- كتابة معادلة ديكارتية للمستوي (886) نفرض أن شعاعه الناظيمي (© :5 :0) 7 يعني أن 0 - 72.88 و 








20 

' _ - حم _ 

5 ب ]| . 0 -ع20-3 3 0 اد 4 - م 3 
2 


المستوي (880)من الشكل 0 - 0 + ج4 + 337 -*6 نعوض إحدائيات (8)2:0:0 نجد 12- - 0 
ومنه 0 حع 12 - ج47 + :31 - 62 هي المعادلة المطلوبة . 

3- ليكن 2 عدد حقيقي يختلف عن 1 و (2 2:3 24:4 27/)2 نقطة من الفضاء 
التحقق ان 1 تنتمي إلى المستقيم (46) باستثناء النقطة © لدينا (3 :4 :2) 46 و 
(2 2:3 2:4 2) 4714 ومنه الشعاعان مرتبطان خطيا أي ' 46 2 - 21/4 أي ان (46) © 14 و 
لدينا 1 عد 2 أي ان //4/ عد 46 أي ان 74 لا يمكن أن تنطبق على 6 و منه 14 تنتمي إلى المستقيم 
(46) باستثناء النقطة 6 
ا ثبات أن النقطة 74 لا تنتمي إلى المستوي (880) : نعوض الاحداثيات في المعادلة الديكارتية للمستوي نجد 
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0 - 12 - 2 4)3 + (3)42 - (2 6)2 اي ان 0 - 12 - 124 و منه1 - 1 و هذا تناقض مع 
الفرض (1 2 1 ) إذن 74 لا تنتمي إلى المستوي (280) . 
4- ليكن جوج حجم رباعي الوجوه 1710]// 
تعبير عن عوجر بدلالة / وبين (611:586 86ت 407 
حيث (886 :/0)1 المسافة بين المستوي (586) و النقطة 0 و منه 
اا الله ا ا 61 ح- (ممع :أا[) 0.. التحصاك (86ظ : /[) 0 . 





0/36+9+6 0/61 
موج5 مساحة المثلث )8] 
00 586 ا 6 5 لدينا 4 - 7386 _: (8018:190)ذه. 86 ع لى 
و و 20202020 86م ؤ 


و1/20 - 10 : 1 ح- ريع و منه 
5 -ح 6[ »> ثز ب[ أي ان 








1 ]1 ابت اعد ا 
ص - (باظ :158)ومه أي ان 
2 4 اكت الكككث ءِ 
0 (806 :88 )5م0ه و نعلم أن 


1 ع- ن>ومء + 150و ومنه ن20ومح - 1/د - ورززو علما ان 
1 َ 
050 ووملةه 


70 0 2 
-خ- 1 - (858:80) 52م -1/ - (80 رقاكا) مزه وت وك - كه ح وج 
|4 - 4] - 0 طنننة | 5 وهو المطلوب 


حساب حجم رباعي 5 16 : 4 - إك - (4)0 - مووي" 


تعين قيمة العدد الحقيقي 2 التي يكون فيها موجم”/آ مساويا لحجم متوازي المستطيلات 011 "1:1 (418)1. 
حجم المتوازي المستطيلات هو 24 - 4< 3 ٠‏ 2 ح ([4 ا 4/7 »ا 478 ح- 17 يكون - جووعرركا 








4 - 4 - 41 1-7 
يعني أن 24 ح |4 - 4| يكافئ و | ىس او | و اهو المطاوب 
4 - 4 -41 5--2 





٠ 49‏ 4 ا" ٠‏ م 9 5 0 عو 5 

المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (,0,7) نعتبر النقط 4 : 8 6: 10 دات اللواحق 
4-7 رج: 7 +4 ح,ح : 1+27ح حج: ب درح على الترتيب . 

1) ليكن 5 التشابه الذي مركزه 4م و يحول 8 إلى «(7 لله عبارة مركبة من الشكل 2+7 4 -'ج 
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كتابة عبارة التشابه 5 محددا عناصره المميزة م -(8)ك و4 -(5)24 أي ان 
4- 4+2-ة- ‏ رمحمه 





7--2كه-25- ده وط+رجم- رج ومنه رجه رج -م أي 
07 4+3 +4 رجح موه 0 0 4 4 ْ 


(2-9-(-4-1-2:)4-م و منه العبارة المركبة هي 97--2:2+2 -'ج 


2 كتابة العدد المركب 2-56 على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي : 











00-2 
(10- (1-3:()3+1-) 1-37 1-27سن- مهيحوج ع اه 
10 10 5-1 2 رلا ]اد ردك يوحيورج 00 
[ج2 2 - عط ويح فإن 2 وب شفتقة , 
32 0 0 


3) استنتاج طبيعة المثلث 867 لدينا من 2 | عقسفه َك أي ن[مه] >- - ضع بقك | المثلث 
40 إرنه 


807 قائم في '0) . 
4) إثبات أن النقط 4 : 8 : ©: 7 تنتمي إلى دائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها 
المثلث 867 قائم في © الدائرة المحيطة بهذا المثلث مركزها منتصف الوتر 7 ذو لاحقته 


سن رار . . . 00 . 
مكمه - ري ونصف قطرها هو 5 ا لحسب 5ل -|4-1-2|-14 وو منة 4ل تنتمي كذالك 


للدائرة المحيطة بالمثلث 207 و منه الدائرة ذات المركز 7 و نصف القطر ك١‏ تشمل النقط م : 8 : ©6: 72 . 
5) (1) مجموعة النقطا 14 من المستوي ذات اللاحقة ج بحيث 1-| 2-97+ج::2 | 
التحقق أن النقطة 8 تنتمي إلى ('1) أي ان 1ع] 2-97 وج:2 | يعني ان 1 | 2-97+(2:)4+7 | 


ب ب ته 1- م7 ظ فقة . 


0 


تعين مجموعة النقط ('1) و عناصرها المميزة 1-| 2-97+ج:2 | يكافئن 1- ||| 2-9-ج2 |أي ان 


| 5ع 
2 





لتكن النقطة 7 ذات للاحقة 2-4 وا ك/7 لاحقتها جح و منه - 277 





يكافئن 1- 7477 مجموعة النقط هي الدائرة ذات المركز 77 و نصف القطر 1 . 





نعتبر الدالة ثم المعرفة ب 
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لدينا 1- )ما وي و يض - نا سنا لان 0-إ(عد)ما 1 ]حصنا باستخدام التزايد المقارن.و منه ر 
مستمرة عند 0) 


1/1 جم[ 
تفسيرها بيانيا ان المنحنى ( ,©) يقبل مماسا عند النقطة ذات الفاصلة 0 موازي لحامل الفواصل . 


0- | (م)مة ون للك يون ومنه / قابلة للاشتقاق عند 0 و عددها المشتق هو 0 عند 0 و 


ممدجمىر ممدجعر 


2 
2- حساب نهاية الدالة م/ عند م + ٠:‏ - | + [وم)ماة- فك نا - زد)مر حمنا 


3- اثبات أن ((داما- )ع2 درع)' /ر نحسب المشتقة )»ا 1# ص - (د) كر و منه 


إ(داما- 21 - |(«ا)ماء2 -ع2] -إ| -(ع«)مصاء2 -ة] - زا" وهو المطلوب . 
استنتاج اتجاه تغير الدالة ثر : إشارة المشتقة من إشارة ((«)م1-1) ينعدم عندم يكون موجب 0 < (()12-]) 
يكافئ أن 0 <(12)2[-1 أي ان 26> و منه الدالة م متزايدة على المجال [© : 0] و متناقصة على المجال 


]م +بء]. 





4- كتابة المعادلة الديكارتية للمماس (8) للمنحنى ,6 عند النقطة ذات الفاصلة 1 هي 2 - ((1)صما- 2)1 -(1)' ر 
5 


و 3-(0/ ومنه 37+(0-2)6-1 أي 26+12 -«ر هي معادلة(8) . 


5- نعتبر الدالة م المعرفة على المجال ]+ : 10 ب 2-عة- مم -رم)ء 


حساب [1-((«)صآ- )|2 - 2-(0)'ر -(0)"م ومنهدز(ع«)م1ه - 2-((2«)صا- )2 -()"ر/ -(«)"و 
دراسة تغيرات الدالة 'يم المشتقة هي (2)م21- -(2)"م و هي عكس إشارة ()10 و منه متزايدة على 
المجال [1: 10 و متناقصة على المجال |مه+ : 1] 


جدول تغيراتها 





و منه إشارة (*)'م على المجال .|مه+: 0] سالبة لان الدالة'م لها قيمة حدية كبرى هي 0 
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6- دراسة تغيرات الدالة م ثم أستنتج اشارة («) ج بما أن ( )"م سالبة على +٠1‏ : 0[ فإن 8 متناقصة عى 


: 5 ١ 
هذا المجال و 2-0 -(1)/ -(1) م و منه() بم إشارتها‎ 





استنتاج الوضع النسبي للمنحنى [,©) بالنسبة للمستقيم (4) و منه [,0) يقع فوق (4) على المجال 
[0:1] و (,©) يقع تحت (4) على المجال ]06+ :0] . 

7- إثبات أن المعادلة 0-(2)نم تقبل حلا وحيدا سن حيث 4,7 > ٠‏ > 4.6 نحسب 
5 - (4,6) : 0,05--(04,7/ بما انهما مختلفين في الاشارة الدالة مستمرة و متناقصة على المجال 
[4,7 : 4,6] فحسب نظرية القيم المتوسطة المعادلة 0)-(2«)/ تقبل حلا وحيدا سن حيث 4,7 > م > 4,6 
أرسم ,6 و زى) . 
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مديرية التربية لولاية البويرة ثانوية خالص سليمان- بشلول 


المستوى: السنة الثالتة علوم تحريبية دورة مطلاءي 2017 
المادة: رياضيات المدة: 3 ساعات و30 دفيقة 


امتحان البكالوريا التحريبي 

على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين : 
التمرين الأول: (05 نقاط ) 
في المستوي المركب المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس المباشر (0:11:7) . 
نعتبر النقط 4 8 © و2 التي لواحقها على الترتيب: 1ح ,412 +3 - ,2 (3/-2-)2/3+1 - 007 
(2+0/3-)1+ 2/3 د ,ره 
1 أ بين ان صورة النقطتّ 8 بالدوران + الذي مركزه 4 وزاويته ف هي النقطتدّ 1. 

ب) استنتج أن النقطتين 8 و 1 تنتميان الى نفس الدائرة ('1) يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها . 


2 شك النتسلة "1 صورة النقطة يخ والتداكي 2 الذى مركرزه النقطة 1ل ونسيعه 5 


أى بينان لاحقّدّ النقطنّ "1 هي 21- - ,2. 


ب) بينان "1 هي منتصف القطعةّ [00)]. 
ج بين ان 173 - 22-3 ثم اكتبه على الشكل الأسي . 
1 فى 


د) استنتج أن المستقيم (”41) هو محور القطعدّ المستقيمة [ 00 ]. 
ه أنشئ النقط 4 8 "1.©) و «1. 





التمرين الثاني: (04 نقاصط) 
( ,نا )متتالية عدديد معرفة على 11 كما يلي : 1-- ىنا ء - رن و ال ربو 
1 احسب ,نا ثم تحقق ان (,ا) ليست حسابية وليست هندسيم. 
2) نضع من اجل كل عدد طبيعي 21 قات - يبرل د ا 
- بين ان المتتالييّ ([,؟) هندسية يطلب تعيين اساسها وحدها الاول ثم استنتج عبارة ,؟ بدلاليّ 2. 


لاع 11412 





ل 
3 م 0 عد ) اشاح 
) نضع من اجل كل عدد طبيعي 1 ١‏ ف 
- بين ان المتتاليد (,77) حسابية يطلب تعيين اساسها وحدها الاول ثم استنتج عبارة ,77 بدلاليّ 2. 
4 أ) برهن أنه من اجل كل عدد طبيعي : 1 - ينا 
ب) نضع: ,13+ ... + رنا+ ونا ح ,8 . برهن انه من اجل كل عدد طبيعي 2:1 1_1 ,و 


00+ ج11 


صمحة 1 من 04 


في الفضاء المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس (0:1:1:1) .نعتبر النقط (1:2:3) خ , (2:1:3) 8و (2:0-:0)2© 
1) بينان النقط 4. 8 و ') تحدد مستويا. 
2) بينان :0 -37-2+< هي معادلةٌ ديكارتيةٌ للمستوي (4580). 
3 لتكن (2)2:0:2 و (4:6:2-)1 نقطتين من الفضاء . أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (215). 
4 لنكن )5 مجموعةٌ النقط (3:2:) 11 من الفضاء حيث: 0 - 14 + (2)2-8 +(7)2-13-(8-2) 
ا بينان (5) هي سطح كرة يطلب تعيين مركزها 42 ونصف قطرها 1 
ب) بين ان المستقيم (115) هو مماس لسطح الكرة (5) في نقطدّ 11 يطلب تعيين احداثياتها . 
ج) بين ان المستوي (418600) يقطع (5) وفق دائرة يطلب تعيين نصف قطرها ومركزها . 


1. نعتبر الداليّ ع المعرفدّ على [إ6+:10] كمايلي : سرن 5 - ()ع . 
ب 5 

1.درس تغيرات الدالي ع8. 
2 احسب (58)1» ثم استنتج إشارة (8)2 على المجال |مه+:0] . 
11. #الداليَّ المعرفد على |06+:0] كما يلي: إذا كان ٠0|‏ +:0| © ع , تما2ع -ع - (ع)] و 0 -(1)0. 
و©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [ ل ,0:1 )حيث دنة - إّ] - انا 
1.. بين أن الداليّ #4مستمرة عند 0 على اليمين. 

ب. احسب لكك ]1 » فسرالنتيجة بيانيا. 

غ5 (0جتعمع 

ج. احسب (1)35 1112 . 
2 بين أنه من أجل كل < من إ+:0[ (<)ع.< - ()'؟ ثم شحل جدول تغيرات الدالىّ 1. 
3. بين أن المعادلةّ 0 - (<:)؟ تقبل حلا وحيدا .» حيث 1.8 >.» > 1.7. 
4. ادرس وضعيةٌ المنحني (0)) بالنسبةٌ إلى المستقيم (4) الذي معادلته ‏ ح 3. 
5 مثلالمنحني (©)والمستقيم (4) . 
6 باستعمال المكاملة بالتجزئةّ, احسب <5-4)08([4] | - ,1. فسرهندسيا العدد ,آ. 

1 

ب. تحقق أن # (1++ 30,2 د ه-) - ,1 
111. نعتبر المتتالييّ (11) المعرفنب: ٍِ- ,لآ ومن اجل كل عدد طبيعي 2< (,ل1) 1 إرولا. 


1. برهن بالتراجع أنه من اجل كل عدد طبيعي < ؛ 1 > ,لآ >0. 
2 بين أن المتتاليي (,[1) متزايدة تماما , استنتج أن (,[1) متقارية ثم احسب نهايتها. 


صمحة 2 من 04 


المود الثان 
التمرين الاول: (05 نقاط ) 


الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:1,[,1). نعتبر المستويين (5) , ('2) معادلد ديكارتيد 
لحل منهما على الترتيب : 0 2+ 59+ و0 -<39+7-4 +2 . 


1 --4- - :و 
1) بين أن المستويين (2'(:)5)يتقاطعان وفق المستقيم (1) تمثيل وسيطي له هو ٠:‏ ++4 - 175 (12ع )) 
1 - 7 


2 نعتبر العدد الحقيقي 1( . 

ليكن (.1) حزم من المستويات المعرقيٌ ب : 0 -ع (4 - 7 + 39 +2:2).( + ( + 97 +2()2 -1) 

أ)تحقق أن الشعاع (20.:1 +241 +2)1 . شعاع ناظمي للمستويات (/5). 

ب) عين قيمة العدد الحقيقي .7 حتى يكون المستويان (5)» (,28) منطبقين. 

يج هل توجد قيمة للعدد الحقيقي 3 . حتى يكون المستويان (1)؛ (,2) متعامدين؟ 

3 بين أن كل المستويات (,2) ., لها مستقيم مشترك (4) يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له . 

4 بين أن المستويين (5), (,_8) متقاطعان وفق مستقيم ("1) . يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له . 
ب) بين أن المستقيمين (1) . ("1) منطبقان. 

5) (4)1:1:1 نقطٌّ من الفضاء . احسب المسافيٌ بين النقطيٌ 4 والمستقيم ((1). 

التمرين الثانو: (04 نقاحط 


درا | د« 


-[آ 
1 (,11) المتتاليي العددية المعرفة على 11 كمايلي : ' 
1 - ,تال +1 - نهآ 


أ برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 2 2 > ,لآ >1. 
ع ع 2 []- 
ب) بين انه من اجل كل عدد طبيعي 1 0ك - لآ 


يي 44 : 1-,[1+1- الى ولأ إبى 
- استنتج أن المتتاليئّ (,[1) متزايدة تماما. 

جم بررلاذا المتتاليي (,ل1) متقاربة ؟ 

2 المتتالييّ العدديد المعرفة على 11 كمايلي: (1-[1)سا - 0 .١١‏ 


لا . 


أ)بين أن المتتالية (,'3) هندسية أساسها + .يطلب تعيين حدها الأول. 


ب) اكتب كلا من ,7 ؛ ,لا بدلاليٌ ط. عين ,لا «1ذلا. 


مم+دج 1[ 


3 من أجل كل عدد طبيعي 2 نضع : 1- ,لا - 17317 . 
احسب بدلاليٌ 2 الجداء ,7 حيث : 775 كا.....<ا 1777 ,]لا ح 2. 





2 
1) حل في مجموعةّ الاعداد المركبة © المعادلدذات المجهول : 0- | (5ل+2+1)1 |+ *(2+1) 
2)نعتبرفي المستوي المركب المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس ., النقط 4 : 8و 0) لواحقها على الترتيب : 
21 +1-- ,2 2 (3/-1)2د يه و24- 22-5 


صمحة 3 من 04 


ام احسب أح2 وا.*- جى2| ثم أنشئ النقط ىف 8 و). 


ٍ 1+5 . 
ب) بين ان ') هي صورة 5 بالتشابه المباشر 5 الذي مركزه 4 ونسبته 13/5 وزاويته *.. 
3 عين ..: لاحق3ّ "© نظيرة © بالنسبةّ الى 4 . 


ب) علما ان الرباعي 800880 متوازي اضلاع . بين ان 1( 3/-+2)+2- - .2 
ِ 5 3/: 5 +1 :2 -- ,برق 22 0 5 ِِ ُُ 20000 11 
© 1 


5/+1_ 018 _ 6م 


415 1 2 








(تك رق ) - (عدظة) و 
التمرين الرابع : (07نقاص٠ط‏ 
1)لتكن الدالنّ ع المعرفدّ على 18 كما يلي : 4- “176+ *”»4- - (2) ع 
. 1 ' 
بين انه من اجل كل عدد حقيقي 5 . لل |(ه- ")هدوع ثم استنتج اشارة (<)ع على 8[ 


11) لتكن الدالنيّ ؟ المعرفد على *18 ب : كل اي ري وليكن (0)) تمثيلها البياني في معلم 


متعامد ومتجانس ( 1:3 :0). 





2 4 
1) بين انه من اجل كل عدد حقيقي غير معدوم , - م +ع - - (ع)] : 
00 -- 





2) عين العددين الحقيقيان 8.2 بحيث من اجل كل عدد حقيقي غير معدوم : - 
3 احسب نهايات الدالجّ 4 عند أطراف مجالات مجموعدّ تعريفها. 


1 
+ طجعة - (ع)1 . 


4 أ) بين انه من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم 30.6 ال 
©6- 

ب) استنتج انجاه تغير الداليٌ + ثم شحل جدول نغيراتها 

5 بين انه من اجل كل عدد حقيقي غير معدوم <:: (2)+1-4- - (2-)]. ماذا تستنتح؟ 

6 )بين ان (داو (رده) مستقيمان مقاربان للمنحنى (,©) معادلتهماعلى الترتيب:1- 9- - ”3 وف -3 

ب) ادرس وضعية المنحنى (,0) بالنسبة لكل من المستقيمين (,4)و (52). 

7) أانشئ (يد)و (يه) و(0). 

انا حي في الرسيط الحني 1 خود و قار حلون ادل 21 م 

1 م 
89 أ عين مساحة الحيز (.1) 4 المحددة بالمنحنى (:#©)و(زيه) والمستقيمين الذي معادلتهما 124- << و2 -* 
مع 4- >( 





ب) احسب (.2) ل 2دذا . 


صمحة 4 من 04 


وزارة التربية الو طنية 2|008 مديرية التربية لولاية البويرة 
ثانوية خالص سليمان - بشلول المستوي: السنة الثالثة علوم تجريبية 


النَصْحِيح المفصل للبكالوريا التجريبي 
التمرين الاول: 

اديرف نه +3 دوف (3/-2-)20/3+1 دن2 و د ىه 

1 تبيان ان صورة 2 بالدوران : هي 2 : 

لديناء * دوران مركزه 4 و زاويته ع وعليه التأكد أن « - (8): 





5 
- ل 
اي (,2 06 © <- ,2 ن2 
52 
| 3 ّ- 
اي م2 +(,*- صى2) 3 عد ىه 


1 . 
جز هسدم| ادبي | ي2+(يقدرىة) 3ع 


برسدم)| ادي | 


1 +2/3 -31/. +1-21-- 
[2+0/3-)2/3+1-- 
ا 
ب) استنتاج ان التقطتين 8و2 تنتميان الى نفس الدائرة (1): 
بماان صورة القطة 8 بواسطة الدوران * الذي مركزه 4 هي النقطة 1 فإن التقطدين 18و 
2 تنتميان الى نفس الدائرة ذات المركز 4 ونصف القطر 20/3 - 418 - م 
2 ) تعين لاحقة مه القطة 1: 


3 ١ 
70-7 - 2 -2.( لدينا. 17 -(4)ط اي‎ 


اي 41 +3+(1-3-4) 3 - 
اي [2-- +72 
ب) ثبيان ان 1 متصف المطعة [مع]: 


44 _ [3/ -21 -:5 + (قل -ه)ن قاع +(3/+ه)ذ+ 03د _ 2+2 


منه "1 منتصف القطعة [01)]. 


3 ا 
لديناء 
7 اك (خ3ل-اعنة 


2 
د استنتاج ان المسنقيم (”41) محور القطعة [00]: 

بماان 17 منتصف القطعة م يكن التأكد ا ن (ه) عمودي (60©) 

لاب 0ك كعد ند ان : 5--[58:56) اي () عمودي (صك) 


7 0 


منه. المستقيم (41) محور القطعة [0©] 
ى إنشاء القط كر ظء 0237 و 2: 


تصعصيوم التمرين الثاني (04 ثقاط) 


) حساب إنا: 
- التحقق أن (,0) لي 


1- 
٠ 5 + -‏ يفكف به ١و‏ 
4 2" " !1 منهرن + ,نع س2 ع الوسط الحسابى غير حقق وعليه (,0) ليست حسابية 

211, - [1 

-3 


منه رناءا ,تاعد 137 » الوسط الهندسى غير محقق وعليه (,2) ليست هندسية 


2 تبيان ان (,؟) مثثالية هندسية : 
من اجل كل عدد طبيعي 11 





1 1 1 1 1 1 
م2 5 مام وبملا 2 5-5 ملاى 0 جك 0 سمكا و ولاح ربولا > ربولا ل - يبونلا > ربون؟؟ا 


دنه ١:‏ ) عتتالة فندسية انها 2 وحدها الاول 1- ا رلا ل 0 


- عبارة ,7 بدلالة م: من اجل كل عدد طبيعي 0ك ]د "ود 
3 تبيان أن المتتالية (,؟) حسابية: 














نا 1 إلا ”8 0+ + 8 إلا 
٠‏ ) عدد 1 جح سي نل به 1 11 0 +04 
من اجل كل علد طبيعي 9 2 ال ل لل ل" 
إذن (,”) متتالية حسابية اساسها 2 -< و حدها الاول 1- - 2 ,8 
0 
- من اجل كل عدد طبيعى 22 1+22-- :01 + 35 ح ١7‏ 
04 أ برهان انه 00 
من اجل كل عدد طبيعي <؛ , قل د ث١‏ مله ,7007 - بن إفن لج - | لو |(20 +1-) - ٠»,‏ 
لديناء ولا ...ل 10+ بقا+ ولا ح رد و لل - يبرق ت وبرلا اي (يبيقا - ربيتا)4 - ينا 
وعليه:| ( زيبول - يروتا) +... + ( يتا - ونا) + (ونا- يت) + ( ينا - رس) |4 - ,5 
[ لت جل جد حيطا - نر كيو بع + يكاج را |4 - ب 
منه يبمنا - رن 4 - 3 
نيمي ا 4- 5 
20 00 2 
ان دده 
- حساب ,122115]] : 6 - ل سر ع لسد وونززر ع حت وز د سنا 
. 2 20 ممدجم 00 ممدجرر 77 مدجم ممدجدر 


تصحيح التمرين الثالث (4 نقاط) (الهمندسة الفضائية) 
1 تبيان ان النقط ,8و © تحدد مستوي: 
1١ 1‏ 
لدينا؛ | 1- |48 ومنه | 4 ]40 ونلاحظ ان كع 5ع 1 منه الشعاعين 315 و 56 غير 
0 3- 
مرتبطين خطيا و عليه القط 4: 8و) ليست على استقامة واحدة و عليه فإفا تحدد مستوي 


2 تبيان أن 0 -7-2 +< معادلة ديكارتية ل (4860): 
0 2-3 +1- ,2- 98+ .نه 
0 -2+1-3 - ,*- 9+ و منه احداثيات اللقط ى . 8و © تحمق المعادلة 0 -3-2+ 
0 2-2-0 نحن ولع 
وعليه 5-2-0+< معادلة ديكارتية ل (:486) 





3 التمثيل الوسيطي للمستنيم (08): 
لسكن (321)3:7:2 نمطة من المسسفيم (215) منه 12 ع)/ 21215 - 1211 
حيث (6:6:0-):21 شعاع توجيه المستقيم (21) 


- 2-1 

منه: ا ع )1 / 6 -3 تمسيل وسيطي للمستقيم (211). 
7-2 
4 تبيان ان (5) سطح الكرة : 


)5 تكافئ 0 -14+(2)2-8+(3)2-3-(2-). 
تكافئن 2-22-297+372+272-82+14-0 
تكافى 16+14-0- (2-4)+1- (0-1)+1- (2-1) 
تكافى 4 - '(4-)+ (5-1)+ (1-ع) 
منه (5) هي سطح كرة مركزما (0)1:1:4» ونصف قطرهما 2 - [. 
ب) تبيان ان (:21) بماس سطح الكرة (5) في نقطة 11 يطلب تعيينها: 





2-1 - 
. ... (679)ع8] ., أ0 - 3 
تعن (مبرجع)ةة فق “1020 من _-, 


4 - (4-)+ (0-1)+ (1-ع) 
منه نجد: 4 -4 + (66-1) + (1-66) اي 0-  +)66-1(:‏ (1-66) اي 6-1-0 اي 
لاعن 
- منه » (151)1:1:4 
نلاحظ ان : 2 - 251 - | (2:)515 |4 منه ان (219) ماس سطح الكرة (5) في النقطة ]5 
ج اثبات ان المستوي (4860) يقطع (5) وفق دائرة يطلب تحديدما: 
5 2 _ما_ل1+1-4)_ زوه ولا+ وها 
ٌ 3 تله 3/. 1+1+1/. 
نلاحظ ان 2 > |[ (2:)4180 |4 منه المستوي (4860) يقطع (5) وفق دائرة (©) مركزها © 
ونصف قطرها 1. 
تعيين "1: لدينا . : - 4-5 - 7 2ل - "1 
تعبين ©: © هي المسقط العمودي ل 42 على (486) 
تصحيح التمرين الرابع (7نقاط) (الدوا 


الجر م1: 





- [(عظه):ه |0 


جه [مدجيهوعر ممدجع 3 


1 


النهايات: ه- | عملة- د 11] - )6 دما و معد - | 0ل 1 1 ينا <(8)ع, ا 
8 
7 
6 


اتحاه التعير: من اجل كل عدد حميقى << من ]+0[ 3-598 
ب 7 





نلاحظ ان » 0 >( 0 على امجال إ+:0[ .اذن ع دالة متناقصة تماما على المجال |م+:0[ 


2 حساب  :8)1(‏ 0-(1)ع6 
منه اشارة ( 6 نلحصها كما يلي : 





الجزء الثاني : 
1) تبيان ان ؟ مستمرة عند 0 من اليمين: 

9 3 له - ع ا ا : 0 _- 2 . 
لدينا؛ (0)؟- 0- (عمائد-ع) دنا -(ع)؟ مين لان 0دعصاتع صينا 
ب) حساب («)؟ دنا : 


8 وتوت 





2 
1 - << صاء - 1 دسا هد 1 لاك ]1 (50)؟ 1]] 
مجيتحجع ا ١‏ مجتهمع ا (جتمع 
الدالة ؛ قابلة للإشتقاق عند 0 من اليمين وعددها المشتق 1 - (2))0 
اج( حساب ()؟ سنا : مه ح (دساع -1) م ]1 نا - لجسل 2 -) ]1 


2 تبيان ان من اجل كل امن | +:0[ 2 (<)5.< - (<) '1: 
من اجل كل عدد حفيفي 5 من |م+:0] : 
)ع | عمم ع أسدء عم 1د | عط بجعم إل )م 
3 3 
اتحاه تغير الدالة ؟: اشارة (2)'+ من اشارة (<:)ع على امجال |+:10[ 
منه: + دالة متزايدة تماما على النمجال [10:1| ومتناقصة تماما على المجال [ه+:1]. 
جدول النعيرات : 





3 تبيان ان 0 -(<)+؟ تقبل حلا وحيدا »© حيث 1,8 > هه > 1,7: 

1 دالة مستمرة و متناقصة تماما على [1,8 : 1,7] و لدينا ‏ -(1.7) ح(4)1,8 
بماان 0 > (1,7(<*4)1,8)؟ وعليه حسب مبرهنة القيم المتوسطة فان المعادلة 0 -()/ تقبل 
حلا وحيدا »وه حيث 1,8 >0 > 1,7. 


4 دراسة وضعية ()©) بالنسية للمستميم -4(:83): 


ندرس اشارة المرق : دما *<- - ع - (ع)؟ يكفى دراسة اشاره :12- 

(,©) يقع تحت () على إممه+:1[ 6+ 1 0 
اله - 

(©) يقع فوق (2) على ]10:1 رجت 

(©) يقطع (2) في القطة (4)1:1 





5 أ) باستعمال التكامل بالتجزئة . حساب +ف((:)؟-:) | - ,1: 


لدينا . جه (حماتع) | - حتز(ع):-») | - ,ا 


: - (2)'ن - (2)ت 


0خ و 1 


0 3 ()؟ عو - ()؟ 


منه: 


0.2 (1- ته) 2 سوست 1 - عستم دعوت ]1 «مداة | 9 
9 3 1[ 33 3 31 , 3 


التقسير الهندسى: 
1 هي مساحة الحيز المحدده بالمتحى (,)©) والمستقيمات ذي المعادلة ع ”38 2 2-1و 


0 -2 
ب) التحمى ان “م (36+1 + 7-)- 1 
لديناء “موو - إ|» ذفن و0-(0©)؟*اي 0ح وصطا”ثه-ن اي 


“ده (36+1 + *ه- )د تمنو 0 9 6 م - 11.2 (1- )2 يدا 6 - ,1 


-0 111 منه 


سمر| مهم 


الجزء الثالت: - ونا > (منا) 1ح يبينا 


1 البرهان بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي صء 1> ,10> 0: 


نضع , 1 > ,نا > 0 : سام 


المرحلة01: من اجل 0-ه؛ لدينا ‏ - ,نا وبما ان 1 > >0 فان (0)< محفقة 
المرحلة02: من اجل 1 عدد طبيعى كيفى » نفر ض صحة 1 > ,نا > 0: (س)م2 
ونبرهن صحة 1 > ,,,نا > 0 : (72)5+1 
لدينا من فرضبة التراجع؛ 1> ,نا >0 وبما ان دالة متزايدة تماما على النجال ]0:1[ نجد 
(4)1>زمت) > (0)؟ اي 1> برت >0 


الخلاصة: من اجل كل عدد طبيعى <؛ 1 > ,11 > 0. 


46 


2 برهان ان (,نا) متزايدة تماما : 


ندرس اشارة المرق: ا 
٠ 10 > 0 5 .‏ 5 
لدينا. 1 > ,1 > 0 نحد: منه » 0 < رتتص1ا تنح أى 0 < ونا نينا 
0 > رتادا 5 


ومنه (,.0) متثتالية متزايدة تماما . 
الاستنتاج: بما ان (.0) مثثالية متزايدة تماما و عحدودة من الاعلى بالعدد 1 فهي متقاربة. 
حساب فايتها: 

لنكن. / - ,نا تصثل وعليه نجد كذلك / - ,رن حصنا 


11-0 


عا اء' )2 ناض[ 1- 1  -‏ ن نحد 4م[ -/-/7 اى 0-مس[ 72 ا | 
ف لالس الم ا ها كيم اه ؟ٍِ م 


بما ان 7 ونا و(,س) متزايدة نجد. 4-1. 


00000000000000000--- 








وزارة التربية الو طنية 2|008 مديرية التربية لولاية البويرة 
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التْحيخ المفصل_للبكالوريا التجريبي 
و تصحيح التمرين الأول (04 ثقاط) (الهندسة الفضائية ) 
تبيان أن المستويين ()و (5) يتقطعان وفق المستقيم (0): 
لدينا. 0 -26 +2 -4 +4- - () +(4+4)+(20 -4-) منه : (<) ح 
0 -12+3+6-4+غ4 +8- 6-4 +(30)4+6+(2 -4-)2 منه (”'2)- (2) 
1 --4- .و 





(0 


72 - 

2 أ) التأكد انْ السعاع (20.:1 +21 +8)1 شعاع ناطمي للمستويات (5): 
لديناء 0 «) تكافى 0 -(2)2+39+2-4+(3+2+)(1-2) ١‏ 

تكافئ 0 -702-40+ 32.37 +20 +1-23-22 -7 + 3+ 

تكافى 22(7+2-40-0 +1)+<(1+2) 
ومن خلال المعادلة الديكارتية الاخيرة نستنتج ان الشعاع (20:1 +8)1+2:1 ناظمي ل (رط). 
ب تعيين قيمة 3 حتى يكون المستويان (0)و (,8) منطبقين 
لديناء (1:1:1) رم و (20:1 +5)1+2:1 اشعة ناظمية ل (5) و (182) على الترتيب . 
(او (5) منطبقين . اول الشروط الشعاعين رم ةو 8 مرتبطان خطيا 


ني > ا 1 منه نجد ان .20 .2 اي 0-.23 وعليه؛ ()-(,25). 








ج البحث عن قيمة ل .7 بحيث () و (.2) متعامدين: 
(5)و (8) متعامدين معناء . 0 - ٠5,‏ اي 1-0+(20 +1)+(1+2) اي 1- 0,2 


4 تبيان ان جميع المستويات (,5) تشمل مستنيم مشترك (4): 
لدينا . 0 تكافئ 0 -(2)2+39+2-4+(1-2()52+3+2) 


0 7+7 +ع 
يكافئ د ومنه حل الجملة هو تقاطع المستويين (5) و ("8) 
0 -39+7-4 +2 


ول ا : ار اا 

4 ) تبيان أن 1 30 ) متقاطعان وفق مستنيم 000 

لديناء (1:1:1) ,تاو (1:1-:5_,)0ة اشعة ناظمية ل () و (27) 

نلاحطظ * ع - > منه الشعاعين ,قذو ,_ة غير مرتبطان خطيا وعليه المستويان (7) و(7) 
(1)... ده 


مما طعا" وفةٌ | لمستفيم '7) الذى حكمى: 
ن وفق المسنقيم ("2) 00 


من )2( نجد 272-37-4 ومن )1 نجد 0 9+9-4+ع اي 4+ 29 << 
20 -4 <-ع« 
بوضع؛ 0 - 9 نجد: 1 © .0: 0 - 3 ثيل وسيطي لمسلقيم النقاطع. 
+4 - 7 
ب تبيان ان (” )و 2 0 متطيقان. 
لتكن القطة (1 0 من المسنقيم (2) و نلاحظ ان أجل 0-0 فإن ('2) 4 
إذن المستقمين (5)و ('2) منطبقان. 
0 حساب المسافة ببن القطة والمسهيم («): 


11 7 +3 - - | )+ (5/)- [(يع)به]ة+ [(م)نه]ه - [(ه)نى]ه 


منه: 1 - | (0)ز4 |0. 

تصحيح التمرين الثاني (04 نقاط) «المنثاليات العددية ) 
1 البرهان بالتراجع أن 2 > ينا > 1: 

نضع , 2> ,تا >1: (س) م2 

المرحلة01: من اجل 5-0 لدينا <- ونا وما ان 2 >1 فان (2)0 محققة 


المرحلة02: من اجل عدد طبيعي كيفي . نفرض صحة 1 > ,نا > 0: (ه) 2 
ونبرهن صحة 1 > ,,,نا > 0: (2)5+1 
لدينا من فرضبة التراجع؛ 2 > ,ذا >1 منه 1>1- ,ن0>1 منه 1 > 1- ,تال > 0 
منه 1>2- ,تال +1 >1 اي 2 > ررمنا >1 
الخلاصة: من اجل كل عدد طبيعي <؛ 2 > ,ا >1. 
ب)تبيان ان من اجل كل عدد طبيعي وى ةو ماح برقا 
لديئا من اجل كل عدد طبيعي 1 
(1- ,نا) -1- وقالل - ينا - 1- يقال +1 ت متاح ينا 
[(1-, / ) +1- نال | (1- 0 -1- نان | 
(1- ,ن) +1 - لآ 
(1حيه)- لتحي _ 
(1-يك) 1 لل 


2 
2 - ,اق + ,11- 


(1- يه) +1 - يلال 
-استناج ان ل( ذا) متزايدة تماما: 
لديناء (من-2()1- ,ن) -08-2ا3+ 17- 
بماان 2 > ,1>13 نجد. 0 >2 - ,نا >1- و 0> ,1-13 >1 منه نجد. 0 < ( ,ين -2()1- ,ن) 





من جهة اخرى » 1>1- ,نا > 0 أي 0 < (1- ,3ا) + 1- وتالء 
خرن : 0 < ,1ح رونا منه 06 مششالية منزايده تماما . 


1+1 


ج) التبرير ان المنتالية (,3) متقاربة: 
لدينا ( (,ه)متتالية مسزايده تماما ومحدوده من الاعلى بالعدد 2 دن فهي مسماربة ' 
2 أ) تبيان ان )١,(‏ هندسية: 
من اجل كل عددك طبيعي 1 
3 - (1- ,)1 - (1- 03 - (1- 1- رسالل +1 )دسا -- (1- ببمتا) صا 37 


منه (,7) مثتالية هندسية اساسها 2 وحدها الاول 2م - ساد (1-رنا)مد- 7 


ب) كنابة ,”و ,نا بدلالة «: 
2س _ 1١‏ 
من اجل كل عدد طبيعى 213 0 د- |2 - "70 2< 
02 
لديناء (1- ,نا)صاح ,؟ منه, “ع -1- ,ون أي 1+ "ه - ,نا منه : 1+ 2 » - ينا 
12 


تعيين ,نا صئا: 2 -1-1+1+ ” ء صئا - يس سنا لان : [7-0!- ونا 


مهدج 1[ مهدج 1[ 


3 1- ,نع ,7 .حساب الجداء ,: 


37 .لك ادف 230 


”3 ا كك _- _- | 0 - 
6 6-ذ ©... 6 6 5-2 )1 ونا)...)1 )1 007 - الي 00 2 1 2 0 5-7 2 


حساب 7 +... + 87 +370 : 
ليد لجل ول 
تصحيح التمرين الثالث (4 نقاط) (الاعداد المركبة ) 
1) حل في مجموعة الاعداد المركبة 020 - | (كلعمم)ت ا+ (د+ع): 
0- | (كل.+1)ن+ة |+ *(1+ج) تكافئ | (كل+)ن+ة |-- *(1+ج) 
تكافئ | ((كلج)تجة)ن ]د (تجم) 
((ك/+1)ف+ 2غ د 1+ 
كل +1)ف+ )ف د1+م 


يكافيى 00 


21 - 5/. - 2 
2 أ حساب إن2إو |.2- و2 ثم انشاء القط ى و 0: 





3 - 9/. - 21 + كل - |.:| ؛ منه © تنتمي الى الدائرة ذات المركز 0 ونصف القطر 3 

2 - إنقل. -1| - 21 -1+ؤ3/.-21| - ىه - ىه » منه 8 تنتمي الى الدائرة ذات المركز 4 

روعت الت 2 

ني تبيان أ ) هي صورة 5 بالتسابه المباشر 5 

معناه. ') - (5)183 تكافئ تسبي الو الطاب يوس 
13 د 








1 1+5 كلبه أو _: 








2 +1-[1/3 50 5-6 عرزب أ كلدنا .د 
+1 +(1-1/3) (قل )لطا 
لديناء 2+ ]يم تلظ 
21 + 5/. - 


3 أ) تعبين .2 لاحقة '© نظيرة © بالنسبة الى 4: 
© نكظرة © بالنية ال له معنا 46002280 
اي زيح 2)-- يمحنى: 
مله ,272 + +- ح ن2 
منه 21-2+41- 5ل د ن7 
اذن» 21 +(2+0/5)-- 
ب) حساب .2 : 
الرباعي ©2008 معناه 807-687 
معنأه 20- بن - ن5 - 2 
معناه 20+ ى# - ن# ح بن 2 
معناه 23 + كل. +31ل. +21 -21 + 5/. -2- ح ,2 
منه: [3-+2+1)2 ده 
تبيان أن (5/:_) قلخا كسس 


لق ][ )وا زه [:3/-كل) +2 _ 2 كل.-31ل. +21 +2 _ م2-.ىه 
8 


اكلم 21 - كل -31/.-21 20-27 
لدينا 5-3-2:/151+:2/3- 2/5 _ 


(يم _ 


4 


كتابته على الشكل الاسي: 
ا 


2 


4 ا041 





1+ 5 
4 





2-2 


انس بل اه 


5/ يه ِِ | 5ل قامك يده - | تسمه يده 


1 © 




















5 0-5 (قلد )سمل 
مه 5 كلعة | 0-6 ذلك 























2 ا .2 
الاستنتاج: 
05+ أءتحوة 1/5 “نك 
- 1+5 0 0 2 ا مأك 2 26 
00 حُ 2 9 1 اك 0 
9 5 0 66 رك 215 2 - راقن رتك ) 
3 2-7 3 





من جهة احرى: © هي صورة 8 بالتثابه مباشر | ؟: 1/5 +1, لبه أو معناه 














1+5 46 
) 0 اب ,2# أي يني 5/ا +1 _ م 0 5ه عم 
00 2 ده > زعذنظ) 
3 
007 6 د - ع و(فت:68) - (15:0ة) احظ (وع بقع )- - (ك:25) 
الااشغام: 


تصحيح التمرين الرابع (7نقاط) (الدوال العددية ) 
من اجل كل عددك حميفي 20 


(«)ع -4- 176+ 4 - ب - 166 + خم ”مه - (1+ “46 )(4- ©) - 1 5 نيقانه )4 


إشارة (<)ع نلحصها في الجدول التالي: 
0 <4- © يكافئ 4 < *» يكافئ 154 < *» 


0-- "© يكافئ > 0 "© يكافئ 4- < 





ات 0 1 <4- *ء(42+9) 
الجزء الشاي: الدالة ١‏ 7 سبك ح (عر)] 
لجزء لصار لمعرقة كما يلي (*-0)1 )ع 
1 تبيان ان : كب - (ع)م: 
لح مهد م4 _ 


من اجل كل عدد حميفي 20 
حك - *ء(42+9) *ع9 ب *ع4 + 4 *96+[*48)1-6- - 





مو د زعو ا 9872-0 
2 تعيين العددين الحقيقين دو 0 


0 1 اعم _ 1+(*ع-1)اط 1 
. من اجل كل عدد حفيفي امن وواللا ادر يي اراد 
ع - 0 





من جهة اخرى؛ لدينا؛ * +ع ٌ- - (5)؟ . بالمطابقة نجد: 9--ه و1--ط 





ٍ 1 1 9 
صكه من اجل كل عدد حفيفي 6 خار معدوم لح +1- ع - - رع)] 
3 حساب فايات الدالة ؟: 





ه- | سلري :2 - يبا - 8 با و مد ا حلمب حي - ور - («)؟ رونا 
6 لذج ع مجع ج.يع 





مم - ( 0 ا و ممه - (ع) ؟ جنا 
4 أ 57 0" 
عد ابل اال مستي 23 حار معدوم 
(«)ع _ 4- “176 ع4 _ “96+ (* 7 + *4)1-26- 40# بكرم 


(وت-لمو إ(تمو 0 مو تلو (-م 9 
بع استنتاج اتجاه تغير الدالة ؟: 

+ دالة منزايدة تماما على انجالين |4:0ه-] و[كصاز0[| 

1 متناقصة تماما على كل من المجالين [4 صا -زمه_ [ و ]+ :4سا ] 








الاستنتاج: لدينا ‏ (<)-1- - («)؟ اي 1- - () + (-)؟ منه النقطة ط-ب اه مركز 


تناظر ل (,©). 
ا 4 )و 1 6: 








سر نا |[ 3 ا 0 00 سر مه المستفيم )0 ) ذو المعادلة 5-5-1 
3 00+ . 
2-6 0 -|[عو-ا -600 | منه المستقيم (: 4)ذو المعادلة 5 - - م بجوار م- 
ب) دراسة الوضع النسبي بين (,©)و (,كح)و(يده): 












(©) يقع فوق (,ك) و (.4)على لمجال ]0:--[ 
نع تحت (ره) و (رذ)على امجال ]0:0[ 





ِ 


8 المناقشة البيانية حسب قيم الوسيط الحقيقى ««. عدد و اشارة حلول المعادلة م - كك : 


 م*‎ 0 














1 “ع ايسا 4 6 يا 4 
لدينا . 2 تكافئ 0 تكافئ جع - - (ع)؟ 0,25 
٠‏ و4 40 5 23 94 وو ٠‏ 3 4 
منه حلول المعادلة بعود الى تعيين فواصل نقط تتناطع (,0) مع المستفيم ذو المعادلة +ع - - ا 


المناقسة: 

1- > ددر المعادلة تقبل حل وحيد موجب 
0 > > 1-: المعادلة لا تقبل حلول 

0 <:2: المعادلة تقبل حل وحيد سالب . 
ه ) حساب مساحة الحيز (0)ه: 





000 
اناسع إل نس ا 
(*©-1)ساع ام - 


“ع-4)1 
حساب (2)ى سنا : -|! 3 ( 0 سنا - (2)ى ]1 








الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


ثانوية الحسن ابن الهيثم 


الامتحان التجريبي لشهادة البكالوريا دورة جوان ١012‏ الشعب : رياضيات 
اختبار في مادة : الرياضيات المد : 34 ساعات ونصف 





التمرين الأول:( 4 نقاط) 
عين في كل حالة من الحالات الثلاثة الاقتراح الصحيح من بين الاقتراحات الأربعة مع التعليل 
المستوي المركب مزود بالمعلم المتعامد و المتجانس| ر: 7: 0). 


1. لتكن (2ل) مجموعة النقط 1/4 ذات اللاحقة 7 و التي تحقق 19م + 21 - 1 - 7 حيث 0عدد حقيقي 
أ (1)مستقيم يشمل النقطة ذات اللاحقة 21 - 2 ب. (282) دائرة لاحقة مركزها 27 + 1- ونصف قطرها 1 
ج. () دائرة لاحقة مركزها 21 - 1 ونصف قطرها 1 د. (2) دائرة لاحقة مركزها 21 - 1 ونصف قطرها 1/5 
2 لتكن (7) مجموعة النقط // ذات اللاحقة ”م و التي تحقق |21 + 1 + | ح | + 1 - 7| 
نعتبر النقط 4 , 8 و6 ذات اللواحقك 1-1 ,28 1 و 2 --1- على الترتيب 
أ. 6 نقطة من (7[) ب. (7) محور القطعة [478] 
ج. () محور القطعة [46] د. (#) دائرة قطرها [2478] 


3. نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة : ] + 7 ع 7 + 7|5| 
المعادلة تقبل : أ. حلان متمايزان جزءهما التخيلي 1 لمحتخار 


ج. حلان متمايزان أحدهما فقط جزءه التخيلي 1 د.حل جزهه التخيلي 2 
التمرين الثاني: ( 4 نقاط) 


1. أ.ادرس حسب قيم العدد الطبيعى بواقى القسمة الاقليدية للعدد 27 على 9 
2 : : [9إ4 0 0 ب 
. بين أن [419 د [433]) 


2 أ.اثبت انه من اجل كل عدد طبيعي 1 [9اا > (60) 
ب. نرمزب /ار إلى عدد طبيعي مكتوب في النظام ذو الأساس عشرة ونسمي 5 مجموع أرقامه اثبت أن [5]9 - 77 


.00 2012 0-0-6 لد 1 1 
3. نضع ( 5وه) -4 ونرمز ب: 8 مجموع ارقام ل و 0 مجموع ارقام م و7 مجموع ارقام 0 
أ. اثبت أن (9) >4 
ب. علما أن410000> 1433 بين أن / بكتب على الأكثر ب 8048 رقم ثم استنتج أن 72432 > 8 
ت. بين ان 45 > ) 
ث. باستعمال قائمة الأعداد الآقل من 45 عين اكبر قيمة ل 7 ثم بين أن 4 -(7 
صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: (5 نقاط) 
تدر في الفضداةالمكييويع الى رمعل مكفانية بومفحا نير ( 0:7:2:4) 
النقطة (1,3-,4)1 والمستوي (27) الذي معادلته : 0 - 37 + بو- عر 


1. أ-عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (/0) 
ج- تحقق من أن (5) يوازي المستوي (0) 


2 نعتبر سطح الكرة (5) المماسة للمستوي (©) في 4 والتي يقطعها المستوي (2) وفق الدائرة (0©) 
التي مركزها 0 ونصف قطرها 17/33 


بين أن (©0)0,2,6) مركز سطح الكرة (5) ينتمي الى المستقيم (04) ثم استنتج ان ©0- ع 7 و30 دح 
ب. بين أن 233 02ن ب لون ثم امشتح إن 1- دع3 + ق دج 
ت. استنتج احدائيات رن مركز سطح الكرة (5) ثم احسب نصف قطرها 
التمرين الرابع: ( 7 نقاط) 


الهدف من هذا التمرين هوإثبات أن المعادلة(5): 1 :دي تقبل حلا وحيدا في 9و إنشاء متتالية متقاربة نحو هذا الحل . 


ال 
الجزء الأول : نعتبر الدالة / المعرفة على 7 ب: تج -عر -ل6//ر 


1. بين أن عرحل للمعادلة() إذا وفقط إذا كان 0 -(//ر 
2 دراسة اتجاه تغير الدالة /. 
أ. ادرس اتجاه تغير الدالة م على 7 
ب. استنتج أن المعادلة (7) تقبل حلا وحيدا في المجموعة , نرمز له بالرمز بم. 
ت. بين أن و ينتمي إلى المجال د 
كر اقومن إقنانة الدالة ".عن "الميهان [:0:0] 


الجزء الثاني: نعتبر الدالة ج المعرفة على|0,1] ب: 3 
0 
1. بين أن المعادلتين0 -(/ر و« - (2) متكافئتان 
2. استنتج أن بن العدد الحقيقي الوحيد الذي يحقق ,0 ح (ي0 )2 
3 أحبيه رن لوا نقتم إن الال بورمتر ايده على السيحاك | با 





+1 
- (دي)ع 
+1 


: برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 3 كارورلة كك 0 :ل تكدلا 1115 
. استنتج أن المتتالية (,,,) متقاربة . 


. نرمز ب 7 إلى نهاية المتتالية (,,) . برر أن 7-(0)© ثم استنتج قيمة 7 . 
. باستعمال الآلة الحاسبة أعط قيمة تقريبية ل ,ريه إلى 105 


حد زح بر حل 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني : (20 نقطة) 
التمرين الأول:( 5 نقاط) 
الجزء الأول نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة : (0.......07 -16 - 222 + 3ج., 


1. بِيّن أن 2 حلا للمعادلة (7) وأنه يمكن كتابة (7) على الشكل 0 ع (0 + ج52 + 2ج 2()4 - 2) 
حيث 4 و ؤوء أعداد حقيقية يطلب تعيينها. 


2. استنتج حلول المعادلة (7) ثم اكتب الحلول على الشكل الآسي . 
الجزء الثاني المستوي المركب مزود بالمعلم المتعامد و المتجانس (ر: 7: 0). 


1. علم النقطا يرء رو 2ذات اللواحق.» :2 -2 - - رج و2 - ومع و22 +2 - - برع على الترتيب. 
2. احسب اللاحقة ,رح للنقطة 1 حيث (87/171 4 متوازي أضلاع. علم النقطة /1. 


3. #هي صورة 34 بالدوران الذي مركزه 8 وزاويته 0 هي صورة 12 بالدوران 
الذي مركزه / و زاويته 07 


40 - 1 - .2 21 0000 4 0 
4 اكتب 4خ كك على الشكل المثلثي و استنتج طبيعة المثلث 2/7]/ ككر. 
ارك - ره 


5. 7 هي منتصف ["22/71/]|. عيّن صورة المثلث 7/84 بالدوران الذي مركزه 7 و زاويته 2 
التمرين الثاني: ( 5 نقاط) 


1 تير :في الفضداء. الفنسونية الى معام شعاد ومتجاقنن [ 0:7:7:4) النقط (4)3,2,6 ٠١‏ (1,2,4 )8 
و(2,5-,4)) والمستوي (2) الذي معادلته : 0 - 4 + 27 - 7[ + 2 2 
أ. بين أن النقط 4م » 8 ٠»‏ 0 تعين مستويا. 
بين أن المستوي(480) هو المستوي (2) 
. اثبت أن المثلث 486 قائم. 
. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (2) الذي يشمل النقطة 0 ويعامدر(م) 
احسب المسافة بين النقطة 0 والمستوي(م) 
. احسب حجم رباعي الوجوه ىر 
2 يرمز 1 الى مركز ثقل المثلث 8860 . و 6 إلى مرجح الجملة ( (1 :)) ,(1 :8) ,(1 :4) ,(0:3)) 
34 بين أن النقطة ) تنتمي إلى المستقيم (01) 
اكيس المسافة نين النقسله م .والمسترى رد 
3. لتكن (])مجموعة النقط 12 من الفضاء والتي تحقق : 6 ح || 116 + 118 + 1/14 + 3710| 
” عيّن الطبيعة و العناصر المميّزة للمجموعة ( 1) ثم عين تقاطع (1) مع المستوي () 


6 لم : 





التمرين الثالث: (4 نقاط) 
0 وظ عددان طبيعيان غير معدومين حيث 7 ح- (0 :5 + 0) (0017 مع م عدد اولي 


1. بين ان 7 يقسم >0 . 
”ا استنتج ان 7 يقسم 0 وان 7 يقسم / 
2 بين ان م - (0:52) 0010م 
3. © وط عددان طبيعيان حيث 7 > 0 
أ حل الجملة. اا 
ْ “170 - (طيم) بعصم 


0 . 5 ع (طه:إط + )12 )0م 
0 ج حلول ” 170 - (1)6:8/[ صم ا 
التمرين الرابع: (6 نقاط) 


نعتبر الدالة م المعرفة على |مه+:0] ب: العلا :زع ) أ 
1 


1. أ.بين أن الدالة م قابلة للاشتقاة المجال |20 +-:0] ثم ادرس إشارة” 
6 5 فد ادر خرن لمجال 
ب. احسب نهاية الدالة / عند 66ل 


711 


2. نعتبر المتتالية العددية (,,,) المعرفة بحدها العام 4(44) /ر ُ 2 ررق 


أ. بين انه إذا كان 7-1 > ع >> 7 فان (7) كر > (0<) كر > (1- )كر 
ب. بين دون حساب ,ره انه من اجل كل عدد طبيعي مم , (77) كر ك ,ره > (7+1) كر 
ت. استنتج أن المتتالية (,,:) متقاربة يطلب تعين نهايتها 


3. نضع من اجل كل عدد طبيعي 77 , 24 ) / | ,ص1 
0 


أ احسب م1 
4. نضع من اجل كل عدد طبيعي , , ,ىن + ... + ريع 1 يع > ,راو 
أ. احسبء١ ١‏ . هل المتتالية (,ى) متقاربة ؟ 





د النك الو ر يا الد 2012 
الموضوعء الا 
التمرين الاول: 


1. الاقتراح الصحيح هو ج 
لأن مجموعة اللقطارق ذات اللاحفة. 2 ,و القن تحلق 


0 + و7 ح 7 حيث 9عدد حقيقي هي دائرة لاحقة 
مركزها م1 ونصف قطرها 1 


في هذه الحالة 21 -1 -ح و7 ونصف قطرها 1 - م7 


5 الاقتراح الصحيح هو ج 
لان [2) © 7/1 تكافئ |21 + 1+ :| - 1+ 1-ج 


تكافى !20 - 2 ع المت - له 
تكافئ 1ض ) ح الام 


3 الاقتراح الصحيح هو أ نضع 


7ح > سان ب خير 
اح ين 


تكافئن 1+ 3- -ح 7 او 2+1 ح 27 

التمرين الثاني 

1. ادرسة حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة 

الاقليدية للعدد 27 على 9 

اذاكان | 0]6 ع مرفان [1]9 - 27 اذاكان | 1]6 -ح «رفان [219 2 
اذاكان [ 2]6 > م«بفان | 419 > 27 اذاكان [3]6 > #بفان | 8|9 - 27 
اذاكان [4]6 > #فان [7]9 > 27 اذاكان [5]6 > ##فان [5]9 - 27 

ب .تبيان أن[ 49 > (433]) 
[2]9 -1433و منه [2012222012|9وَو4َ] 
و [26 2012 اذن [4|9 - 14334012 


2. اثبت انه من اجل كل عدد طبيعي 7 [119 - '[0]) 
[119 > 10ومنه من اجل كل عدد طبيعي 7 [1]9 > [(10) 


ب. اثبات أن [ 519 - 7( 

نضع 1:3030س372 > في الاساس 10 

اذن وت +10 + رج + ...+ 1077-1 ر_برق + 107 << برت - ار 
واوت + رك + +٠١0‏ درق + برك ح ث3 

من السؤال2 أ [9) م2 2 107 * مرت 


اذن (9] وت + رق ج+١٠٠+‏ ررق + برك > از وبالتالي| 59 77 


4 - 7)9( .نضع _) 6 - م اثبات أن‎ ٠.3 
4 - و[وإ0 - 8 و[و]« - 0 بالتعدي(7)9‎ 4- 8]9[ 
ب .تبيان أن 1 بكتب على الأكثر ب 8048 رقم‎ 
1433 4104 ومنه‎ 1433 > 0 


ومنه(0)42012] ب 2012ومع| 


ومنهة10504 > 14332012 


اذن 4ر بكتب في الاساس على الأكثر ب 8048 رقما 


اكبر عدد يكتب ب 8048 رقم هو لتنا 8048 مرة 


مجموع هذه الارقام 72432 - 9< 8048 
ج .استنتج أن 72432 > 8 
نعلم ان 8 هو مجموع أرقام 4 وبالتالي 72432 > 8 
د .تبيان أن 45 > ') 
بنفس الطريقة 99999 > 72432 و ©) مجموع أرقام 8 
اذن 45 -59 >ح 
ه.تعين اكبر قيمة ل (7 ثم تبيان أن 4 - (7/ 
في قائمة الاعداد الاقل من 45 نلاحظ ان 39 يعطي 
اكبر مجموع هو12 اذن 12> (7/ 
لدينا [4]9 - 4 و(2)9 >4 رن. [419 > 2 ولدينا12 > 2/ 


وبالتالى, 77-4 


التمرين الثالث» 

1. أ-تعين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (//0) 
دعن 

(04) ء 4[معناه 8[ع/ #- ح بر 
31 ح- جع 


ب -اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) 
(0) ح 11 معناه 0 32-11 مر عر 


ج- تحقق من أن (م) يوازي المستوي (0) 
الشعاعان الناظميان ل( م) و (0) متساويان اذن (م)يوازي(0) 


2. أ- تبيان أن م مركزسطح الكرة (5) ينتمي الى (/,0) 
ى (04) عمودي على(0) ا (04) عمودي 00 | 
(0) عمودي على(5)في/ (0) عمودي على( /0) 


ومنه (/0) ح م 
- الاستنتاج ان 0- ح 8 و30 م 
(0)ح م معناه 37 - 60 و# - ع زم و ع 0 
ومنه 0- ع ( و30 - 0 
ب- بين أن :33 - 0072 - 42م 7 نصف قطر (5) 
77 ح 0045 + 33 ومنه33 ع- 005 12 
04 م ومنه33 -02ن - 45من 


- استنتاج ان 11 - ع 36 + 7 - م0 


“3 -ع) + 1(5 + () + 1(4 -0) - - 
2 + كم + 2ن ع 0ن 


باللطرح ينتج 11 + ع6 - 27 + 20- -ح 0ن - 44 
اذن11 + ع6 - 28 + 20- -ح 33 
ومنه11- م3 + 7 - 0 


ت -استنتج احداثيات «0 مركز سطح الكرة (5) ثم احسب نصف 


قطرها 
1- ع3 + ز - م 
لدينا مح كان أوبنه زب يتن 
30 -0م 
حساب 1١.‏ .44 - 0) ع مر 


التمرين الرابع : 
الجزء الأول : الدالة م المعرفة على )كر ب: “م عر حل ر 


1. تبيان أن عرحل للمعادلة (7/) إذا وفقط إذا كان 0 -(// 
برحل للمعادلة[//) معناه !دي مع0 ع 
ل 


1 
معناه ل" معناه 0 -38 م عر معناه 0 حدر 
6 


2 دراسة اتجاه تغير الدالة /. 


من اجل كل دمن © :0 < [*<]"+ 


ب .استنتج أن المعادلة( //) تقبل حلا وحيدا في المجموعة ؟/ 


وم+ ح ([ع<])1 دنا مع- ح [<] 1 11111 
جل نع مد يناع 


الدالة /, مستمرة ومتزايدة تماما على )/ ومن اجل كل # من 
8 حارءة)؟ دنا ,(*)ة حصنا [ 
وول نيد جد - فاع 
المعادلة م - ()/ تقبل حل وحيد في )ل 
اذن المعادلة 0 - ()/ر تقبل حل وحيد في )ل هو /0 


ت .تبيان أن 0 ينتمي إلى المجال اي 


و0< ...0,6 -1-#م-]1 - (8)1 وح (#)1 


(4)1 > (يم)4 >> )2 


1 
[ >نين > - 
وبمان / متزايدة على »ل فان 2 


ث .دراسة إشارة الدالة /. على المجال[ ,]| 
[©:0] ع :دوم متزايدة على /١‏ 
اذن (ه) ثر > (<) راي 0 > (30) كر 


٠ 
لا‎ 


الجزء الثاني: 
الدالة م المعرفة على[ 0,1] ب: 1136 - ومر)ج 
ختى 1 
1. بين أن المعادلتين 0 -/:0/. و * - (5)3 متكافنتان 
. *- [*]8 تكافئ (*© + 1]* - + + [ 
تكافئ 1 - *6©< تكافي *-© ع * تكافيئ 0 - (1)8 
2. استنتج أن بن العدد الحقيقي الوحيد الذي يحقق 


0 - (نه) 5 
.المعادلة 0 -(// تقبل حل وحيد بم في كر اذن المعادلة 


-)ج تقبل حل وحيد بم في )/ (لانهما متكافتتان) 
3 .حساب («)'2 واستنتاج أن > متزايدة على المجال [ ©,0] 


- من اجل كل من )1 : 
*#د 1 ا خم( م )م 11 ا 
2م ب 1) 1 2م + [1) 1 


9”<[ 

- اشارة ()'ج من اشارة *6*-[ 

لدينا من اجل كل © من .1ت ٠10,‏ © > (د) كر 

ومنه 0 > * م سير ومنه” © > 3# هته 1 > خمير 
ومنه0 | ومنه 0 < («)'ع 

اذن الدالة »© متزايدة على المجال [0,02] 

الجزء الثالث: 


نعتبر المتتالية (,/)) المعرفة ب: 0 ح ,,م و من اجل كل عدد 
طبيعي / )1 لك يبرا 
1. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : 

> اسوملا > برلا 2 ا 


١‏ 1+0 لي 
«لذينا 0 تيور 2 د تن 57 "ىر 5239 
اذن 2 > آلا > ملا > 0) 


-نفرض أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 
2 2 1 جملا > جلا > 0 


ومنه (9]6 > [1جصنا]9 > [ملدأو > (ماو 


حت إايم 


00 22 2 دسملا 2 [ابملا <> 
ومنه 


ومنه ا > ديملا >> ز سملا > ا 
من كل عدد طبيعي .9 > ابصلا > جلا > () 
2 .استنتج أن المتتالية (,,,) متقاربة 
.1 مدر ابذة ومحدودة امن الأعل ى ينتج إن 1 متقاربة 
3 .تبرير أن /-()ج ثم استنتاج قيمة ‏ 
(4)ة - إجهنا)ة نهدا -ح زبيمنا نهنا -/ 
جل فب 1 ود ل ب 11 
لآن يم مستمرة 
5 هو حل للمعادلة «-(*)م اذن © ع ) 
المتتالية (,)1) متقاربة نحو يم 
4 .أعط قيمة تقريبية ل يله إلى * 10 
...3165 ح-ح [نا ,. . . 0,5663110032 <- هلا 


43م ح بلا مدور الى 5 10 


جب جا 
الموضوع الثاذ 

التمرين الاول: 
الجزء الاول1 . | .تبيآن أن 2 حلا للمعادلة ( 7) 

0 -2)2(5-16 + 23 اذن 2 حل للمعادلة (7) 
ب .كتابة (7) على الشكل0 - (0 + ج5 + 2ج 2()4 - ج) 

6+ 2-2 -3+222-16ج 

بالمطابقة ينتج 8 - م0 و4 ع- 5 و1 ع 0 

0( كف ©6-(60-ه+دجهب2ج)(2-ع) 

2 .استنتاج حلول المعادلة (7) 


-(2()22+47+8-ج) تكافئ 2- يماو 42+8-0-+22 


حلول المعادلة هي 21 - 2 - و 2 + 2- و29 
كتابة الحلول على الشكل الآسي 
0 0 


7 
2-0 و 3 م تر - 21 +2 - و 5 أن 2 - 2-27 - 


الجزء الثاني ::1) . تعليم النقط لرء و (/ 





2) حساب لاحقة ,,ح للنقطة 1 
487 متوازي أضلاع يكافئ /1(1 - 18 
أي رج - مج - رج - ررد 
أي (27 -2 © -2 +(/2 +2 © - برج 
إذن 47 + 2 حب د 
ه / هي صورة /7 بالدوران الذي مركزه 8 و زاويته 
م إذن (و2-,72)2م - 8 ل - ور ره أي 


9 -42 +2202 -2 ح جع أي 6 - بجع. 





ه / هي صورة 74 بالدوران الذي مركزه (7/ و زاويته 7 
2 
إذن (رحررج) 2م دوج - مج أي 
(27 -2 + يك +2): +22 +2 - ح جع أي 
67 +4 - ح مرج. 
تعليم النقط و 2/2 و ”/. انظر الشكل السابق 
ام )م > 7 43 3 
ارك - 7ك 
هد :62 ةر 81 مده م . 27 ده د و6 د 4 ده هرة --م27 
8-7 27 8 0 رد - جرج 


- استنتاج طبيعة المثلث 2/77 إمر. 


(بء -م©): - رع - جع أي (ر2-و2)2ن درج - مج 
و هذا يبيّن أن هي صورة / بالدوران الذي مركزه 4 و 
زاويته 27 
2 


5) تعين صورة 4ر5/, بالدوران الذي مركزه 7 و زاويته 7 . 
2 


المثلث ”رم قائم في , و متقايس الساقين » إذن 
اما - قلط - لل د[جرع] و- -(214) - (1يهة) 


ليا 
2 





نسمي + الدوران الذي مركزه 7 و زاويته 


7 د(هم و 4 -(6)م . 
لاحقة [ هي (م 2 + برع - ره أي 37 1 رك . 


ضيه م بالدوران مر هي النة 3 ' 8ر التي لاحقتها 
.م ج حيث ( و2 ) دترت روج ال 7 
أي 37 +2 - ع رمحج. إذن (/ -(5)”. 


صورة المثلث 7/784 بالدوران / هي المثلث '47(7 . 


أ .تبيان أن النقط . 8 . ©) تعين مستويا 


الشعاعان (2-,2,0-)42 و (1-,4-,0)1 م 
غير مرتبطان خطيا اذن النقط ليست على استقامية 
ب .تبيان أن المستوي :)8 4) هو المستوي (2) 
0 ح- 2+4 1 س2 لهث ح 4 عد مج ع ورلا ع قر 2 
0 - كدق دل ح كس ومنل - مل + 2183 
0 -8-2-10+4 - 4+ ميو ساح رذل+ 2 
احدائيات النقط م » 8 ١‏ 6تحقق معادلة (م) 

اذن المستوي(486) هو المستوي (8) 

ت . اثبات أن المثلث 460 قائم 

0 - 840ل اذن المثلث 486 قائم في/ 


ث . كتابة تمثيلا وسيطيا للمستقيم (/) يشمل0) 


+ ح عير 
ِ ْ .2 2 1 , 11-1 
وشعاع توجيه له (2- ,1 ,2) ]3 +2 دج 


ج . حساب المسافة بين النقطة 0 والمستوي(2) 


4 4 رج 2 و23 ) 


3 و 


(م).ه)4 





ح . حساب حجم رباعي الوجوه :)07478 
حساب د مساحة المثلث0) 4 قائم في / 


) أ »قر ار 0 


مسااحة المثليث 6ف ار .فى 
00م 


7 - قا - 2(2-] + 2[2-]. - |اقهم | - قم 





#بنة - 1/18 - 1(2-) + 4(2ف) + 7[لي - زعم || - عم 


_ 2 .- 312 6 








0 
2 
حجم رباعي الوجوه )0/8 
04 
8 5*3_ط« هك _ى 
3 3000 002000 3 000 


2 .تبيان أن النقطة 6 تنتمي إلى المستقيم (01) 
بمان 0 6 6 ح 1 + 1 + 1 + 3 © موجودة 

6 مرجح ( (8:1(,)0:1) ,(4:1) ,(0:3)) 
معناه 6) مرجح( (1:3) ,(0:3)] 

معناه 6 منتصف [07] أي (07)ج 6 


ب . حساب المسافة قن بين النقطة 6 والمستوي(م5) 


' 5 1 4 
/ 1 
5ىى آ 4يى 
|2»3+4 ا 
3 27-] + 12 + 20 /ي. 


3 تعين الطبيعة و العناصر المميزة للمجموعة ('1) 





,616 - 117116 + 1 + 1 + 3) - 110 + ؤابة + ايز + 31/10 


//6- 1 تكافئ 6 - | 61/6 تكافئ‎ 7 © ١ 


(]).سطح كرة مركزها 6 ونصف قطرها 1 

عين تقاطع (]) مع المستوي (8) 

المسافة بين 6 مركز( 1) و(2)هي 34 ونصف قطر( 1) هو] -)/ 
بمان 2/ > 4 فان تقاطع ( 1) مع المستوي (2)هي دائرة 


التمرين الثالث:» 
1 .تبيان ان 7 يقسم 04 


لقتنا 0 8 0 يقسم .0 ا 
[يقسم 7 + 0 م يقسم (8 + © ).0 


ومنه ميقسم (05 - (8 + 0 )0 ) ومنهم يقسم 02 
-استنتاج ان 77 يقسم © وان 77 يقسم 7 


دينا” 00.2*| ومنه م يقسم م 
7 اولي 
دين 0028© | ومنه بيقسم (4 - (0 + 8)) 
م7 يقسم [ -+ 0 
ومنه7 يقسم / 


2.تبيان ان م ع (ط :ه) 62م 


لدينا © ع ومنه و يقسم([ به) 2662 ..... 1 
م يقسم (/ 


:)201 يقسم م[ 
و 0 00 0 ومنه(2 :0) (2))1 يقسم7 ... 2 
(:1()0 200 يقسم 8 + 0 


اذن من 1 و2 ينتج ان م7 - ( :ه) 0012م 


٠‏ . 5ح (ط:ه) )مم 
3 .ا .حل الجمل:م 17 وم[ د 
و'0 »ا 5 ع 0 
ا ومدة "م هو ح رز 
4 - ['0 


حيث[م > 0 


5 ع (ط :)01م 
5 170 - 01 


ومنه (34-'1,5ح'ن) و (2,5-17ح'ه) 
ان (5,5-170-ه) و (10,5-85ع-ه) 


ب .استنتاج حلول الجملة .5 - (88 :5+ 0 


170 -(ط:11)0 )طم 


0 + 5:08( - 5 


5 ع (0:2ه0) )06م ا 
0 ح-ح (2 :)1/1 )مم 


170 ح (طبه)لاعمم 
ومنه([0-5,5-170) او (1-10,5-85) 


التمرين الرابع : 
1. أ.تبيان أن الدالة / قابلة للاشتقاق على المجال 
إه+:0] 
الدالتان (3+)م/ جر و3 + جم قابلتان للاشتقاق على 
إمه + :0| نستنج ان/ قابلة للاشتقاق عل |مه+:0]| لانها حاصل 


قسمة دالتين قابلتين للاشتقاق على |مه+:0[ 2+3« جاعر 
والدالة 


لا تنعدم على + :م 


دراسة إشارة '/ نعلم ان 0- )ير مانا 
مم+دج ىر 
حساب المشتقة من اجل كل :دمن ]0+0[ ٠‏ 
دن 0-(م)/ر صا 09-(1+ مر مصنا 





[3 + #اجا - 1 مات وين . 3 +2* 

/ . 11 . ط! ١‏ 1 كارا 57 0 5 

ل ل ل 0 ارخ ير ا وبالتالي (,يه) متقاربة د 0- يرنه صنا 
ممدجر 


اشارة («)'ر من اشارة (3 + )ما - 1 
أ حساب 1 - 
0 > (3 + «)م[ - [1تكافئ 3ج <عر لدو 0 ١‏ 1 


."كر سالبة تماما على |مه+:0[ الدالة م من الشكل 151 مع (3 + )صا - (1/)6 


ب . حساب نهاية الدالة ثم عند ل 1 
و 1 3 )0 يننج (رحجمم)| ! 2 17 








ظ 3+ 
2 111 [3 + *<111]آ 
ا ا 0 ١‏ 2 م1 
0 000 | 223 |3 +منسا) ٍِِ ح رآ 
ت ,جدول تغيرات الدالة/ ُ 
3 .حساب350 . 
1417-1 6 211 1 00 -- 1 
11 2 1 1 
دل 1*١‏ | +... جع زعا | +ع ا |-|- 

11-1 لن 1 أن ناك ل 
ىس المتتالية ,ىا متباعدة لان 
مل ح ث5 نا 

2 .تبيان انه إذا كان 1+ ,7 > عر > 77 فان تم بفضل الله هذا التصحيح بتاريخ 05/12/ 2012 من طرف 


)7 > مار > (1+») / ْ ْ 
الاستاذ : الميلود بالرياح أستاذ بثانوية الحسن بن الهيثم بالبيض 


لدينا 1 + 72 > عد ك 77 ومنه(7)/ر > ار > (1+ مر 1 
لان الدالة ثم متناقصة على المجال إمه+ رم[ في البكالوريا والتوفيق في مسارهم المهني , 
ب تبيان انه من اجل كل عدد طبيعي +7 , (0)/ر > ,ير > (7+1)/ 


من اجل كل من[7+1,]| : (7)ر > بن > (1+م)ر 


يو رار ا 


2-111 
ا ع 2 1 * رز - 1+ 2 )| ع جل ]1 | 


1-1 
1ك ولاح سد يو بز زوودت 11 وزا ح يوق [1 نك جز | 


أثبتنا انه من اجل كل عدد طبيعي 72 , (7)ثر > ,رن > (7+1)/ 


ت .استنتاج أن المتتالية «,,,) متقاربة يطلب تعين نهايتها 


